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ブ リア ン シ ョン の定 理 の あ ざや か な証 明が ス モ ゴル ジユ フス キー に よ って与 え られ

て い る。 そ こで そ の双 対 を とれ ば,パ ス カ ル の定 理 の 証 明 を うる筈 で あ る。 そ れ を し

て み た い。

パ ス カル の 定 理

円,S2。 に6辺 形123456が 内接 してい る。 辺12と45の 交点 をX,23と56の 交 点 をY,

34と61の 交 点 をZと す る と き,3点X,Y,Zは 同一 直 線 上 に あ る。
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証 明

9、 を1,4を 通 る円 で2。 、と直 交 す る もの とす る。

次 に,Xを 中 心 と し,9。 を不 変 に す る反転 に よ って写 され る,s2}、の 像 を 島 とす

れ ば ミ

島 は2,-5を 通 る円 で9。 と直 交 す る。

何 となれ ば反 転 で は2曲 線 の 交 角 は保 存 され るか らで あ る。
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図2

次 にYを 中心 と し,R。 を不 変 に す る反 転 で写 され る22の 像 を 、2,と す れ ば

2,は3,6を 通 る円 で2。 と直 交 す る。

次 にZを 中 心 に 、9。を不 変 にす る反 転 で写 され る2,の 像 を2'と す れ ば

2'は1,5を 通 る円 で9。 と直 交 す る。

す る と,21とA'は 同 じ円 で あ る61

何 とな れ ば,い つ れ も2点1,5を 通 り,又 同 じ点1で 共 に 、9。と直 交 す る,そ こ

で2,と2'は 一 致 す る。

さて,一 般 に点Aを 中心 とす る反 転 で 円0が 円aに 写 され た と した と き,A

は又 円0と 円0'の 相 似 の 中 心 で もあ る。

そ こで

9、 と2,の 相 似 の 中 心 はX'

R,と9,の""Y

9,とA,の""「Z

で あ る。

そ こでX,Y,Zは 同 一 直 線上 に あ る。
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