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i ima ipsius A. Patet autem quan-
5 tia decima ipsius .
=5E, at E est una ter ) g e
?I I.:s homogeneas ipsis A et B hic provenientes
ita I
ALBIR S Gt lEE
St : i i ire ad ulti-
lﬁE tes esse 2,1,1,2.  Quodsi non possimus ‘pervemlammione
e ' P v
:,l"mn aliquod (ut E hoc loco) quod caetelf o-ml;n.f s,?,:nsmEae e
mucte metiatur,, ita ut A et B in partes ipsi buic e
Xa e ) : :
exa nies, atque adeo inter se, resolvi nequeat, (gn(',tr:n ,:re]‘)etmo
; : ¢ nitatu
gliue es l:mjusmodi numeris expressos quos sola u gt
valore ‘ ; : !
efficit, perveniemus, attamen ex 1psa pr})gressxqzzigc;‘ LA
: mus el determinare speciem rati s :
ki ientium 2,1, 1,2 datur ratio inter A et B ubi
Y erie (uotientiul 2,11 a ol it b
loco di‘_la -i,u‘ t'a(cltis talis quotientium series prodit, ua.zllamsasm&r
Faclionibus S ! b o
dellare(liatur in infinitum, quod fit in iis magmtl}d.lm u:re;io e
i ro L
Im)ficunmru’ncummensm‘ablles, tamen motlp senell pOi:S i
s?t eo ipso ratio magnitudinum erit data, et quo long
Sit, 0 !
+  bimus seriem, eo propius acceden{!ls. B Ml 4
Sed tamen dantur infiniti alii modi expril o
e 2 i A |
( nes aut (uo:
ive ies sive per quasdam operatio] : ¢
ph P: (Lllédrato diametri existente 4, circulum esse
ot i est. ] :
B el I“V‘*";“ml etg hoe est si quadralum diametri ponaur
B i irculum esse (ua-
T ‘e‘&I: ql;;dralus (diametro ezusleme. p.ede), C,::il:nus) bt
els:atulm diametri semel, demta (Clll.la m\mn}m sumca kil
: te, adjecta (quia nimium demsimus) jus qt.i{ s
i jeci i arte, et ita p i
imi I septima parte, CUnL
tia nimium readjecimus) aipaTtehiic i o
e merorum imparium continuatim mlelhgend_o.,t o
Sk i nacyi ntitas data,
S-‘isrrculi magnitudine minus differt quam quacyis graminnr%l "
L'oinde ei coincidit. Nam si dicamusi 1:—»}, ent' bR Lt
s addito L non adderemus nimium; et r
4, alioqui

: al numeros sublractionum seu quo-
s

& ioqui detracto % non detrahe:
? 1, alioqui detrac

nor est quam 4, a
1—% 44, error mi qa

imium, el ita porro. Semper ergo aliquousql{e con:lirllua:]nai'i
mm:sn:;ln"or es’t quam fractio proxime sequensr; a;sn (lzlz\ilc:liua gxpﬁ-
o J iri potest fractio
titas (uaevis utcunque parya, reperiri p
- ad:u?nn:-lilrlx?i:e?d usum communem caleulandi in nul::c::;lfl
raxinseconlfelr)t expressio magniludir}um el I;P.mer;;][ p;;i;, it
gressionis Geometricae , verbi gralia decax;\lahi:.mus i
igua figura bene exprimi no.n-pqtest, adhibe: e
Z:anaturaliter prima et simplicissima est. Nempe :

fig. 47 dividamus in duas partes aequales seu duag dimidias, et
quamlibel dimidiam rursus iy duas partes aequales, habebimus
quatuor quartas, et quarlas rursus bisecando  habebimus oclo oc-
tavas, et ita porro sedecim sedecimas ete. Eodem modo possimus
rectam dividere in 10,100,lll00,!0000 elc. partes. Sit Jjam quan-
ltas CD  aestimanda per scalam partium acqualium et geometrica
progressione descendeniym quam fecimus.  Applicemus ipsam €D
scalae AB el € quidem ipsi A, videamusque quorsum jn scala no-
stracadat altera extremitas D. Et primum conferamus D cum
punctis majorum divisionumn, inde gradatim progrediendo ad mino-
res. Et cum CD sit minor quam scala AB (nam sj major esset,
prius ab ea delraxissemus,scalam quoties id fierj Poluisset) cadel
D inter A et B; videmus autem esse _CD=§+7}-+1‘?§+312 el adhuc
aliquid praeterea, minus lamen quam 4, . itaque si scala non  sit
ulterius subdivisa, eXpressio ista sufficiet saltem ad hoc, ut error sil
minor quam 4. Quodsj adhuc semel subdiviserimus, polerimus
per scalam  AB talem habere x| ut error

pressionem ipsiug CD,
minor quam . By jia porto. Ita similiter, si scala divisa sit iy
partes 10, 100, 1000, 10000, et ita porro, elficere possumus
EITor Sit minor quam 15 ete.

Hac methodo insigne oritur commodum, ut ompes qdanLilales
quae per [raclas essent exprimendae, quantumlibet exacte in
gris exprimantur, Sy enim- septima pars pedis,

alia portio vel' fractio, Sumamus 100000 ete, idque dividamus
per 7 continuando quoad lubet, prodibig 1428571428571 408 ele.
seu 4=t Tt vtk g Toboo ele. seu 14 432 4 243 4 8xd gy,
posilo x=ub e x2 eggy 160 Seu quadratum de 3'5, el x3 esse cu-
bum de & et ita Porro.  Semperque error minor est quam  upa

10
€ portionibus ultimis, uhj deslitimus, hoc loco minor quam o4
olandum est, quod semp

ubi id_praeterea summe p
riodus, cam quantilas unijtatj proposilae est comm
lioc loco 142857 LECUrit in infiniguy,
nalura: progressionis,  Patel autem hae;
taleulum sive actual applicatione ad sca
nem aestimemus. Progressio autem Bim
welficientes seu numer; per
@ntur, sunt tantum | vel 0.
Sunt adhuc’ alii modj ey
Se st incommensurabile

LSRR i e el
100> 1900’ 10009

inte-
aul quaecunque

00
er prodit  pe-
ensurabilis, g
Unde perfecte coguoscitur
¢ locum habere, sive per
lam propositam magnitudi-
alis hoc habet insigue, quod
quos polentiae x,x2 x3 e(c, mullipli-

primendi maguitudines,

licet enim ip-
S unilati,

lieri tamen Polest, ut quaedam
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; itati lae com-
i ipsis enata unitali sen sca
jae seu aliqna ex ipsis en R
earum l)éle“tt:ient Quod nt exemplo ap‘palein, |ns§:::zm seﬁ o
mensurari Pot. A}_;. verbi gratia pes, ejusque f[ua. i o
ubi recla eSL ABdD Sit alia recta BD aequal::DIp = s“,pe”e“m
; 5 ' recla AD.
i s it rectus, et ducatur re R
et ato ABCD (seu AC)
angumsﬁgniz quadratum BEFD, aequale quadrato
BD (= s

si a {{ 1 Ll
ique super recta AD sit quadl‘ tum ADG am consl
ac  deniqu

§ o ipsa inspeclione
ex Eaclideis Elementis, sed eleﬂ; :’lli Ap(; seu aequiri

v Nl dratum ADGH esse duplum quadr

quadratu

im diagonali DH,
i i diagonalibus AG, DH,
o P simul sumtis. Ductis enim
ratis AC et BIY simul s
quadrats

3 g ADGH. in quatuor
tibus in L, vesoutum eM‘qua?‘lawtm('zon«rruainter se, il
ol ALD, DLG, GLH ot HLA, sequa it (i
triangula N liagonali DB resolvi o3
iagonali drati AG, el
adra n AC ducta ¢ lum  quadr
([lfadld;lUI.T est ergo quadratum ADGH du':wmpg quadratum AC)
it d lunb'n seu potentia rectae AB ( tivatodeA DGH) ool
o nadra pe  quadra
proinde ¢ iae rectac AD (nemp AB o0 AD
. u potentiae ; ipsae rectae 7
quadmw"seput:“t Sed videamus jam an 1l)§ exprimi, rationalss
mensurari edd ive ambo per numeros Rl
i possint, sive 1 itatis seu cerlae alicuju
commensurart p qui’pep repetitionem unitatis §:ule o St
At eros, T slitiov
scilicet nu“;.quolde ipsius unilalis (quae rehvt:x B esse | (nempe
ctionis all ergo .
portionis e sunt.  Ponamus rus (ol
i) exprimi pos ; is debet esse numel
exhaurit) exprimi - pos: uid sit AD; is debet 9 duplum
- uaeritur s) producat 2, duplu
unum pedem), ¢ . (seu quadratus) | ; o
! er se ipsum 3 Verum talis numel
multiplicatus P dratus producit. Ve 2 (quis
S i uod AB qua { esse minor quam 2 (g
scilicettejusiBquOTE 2 Nam debet esse =
(| esse integer. : ti producunt plus g
non polest ali seu in se ducti | bet
; ii majores quadrali s d tamen  debe
alii majores” ¢ A 9 etc), se :
e k2 s i ), cadit ergoiaur |
2, nempe am 1 (quia 1 in 1 dat 1, non 2), o kR
jor qu ! : 5
L l?‘;ijornt(l)n potest esse Inleger, sed [.] actufneri [racti quadratum
et 2, ideo s (. Quia omnis nu ; Sorqualre:
s id praestal. . i dehel esse qua
i !mcz}lscluspat vero 2 est inleger q}ll de. neque fractus,
r ractus, S e
est numer uZD ideo AD nejue est ‘numenusl mleg} exprimitur Ger-
T P s
Q) [T, el MO o sed surdus, [t ideo idem vel
¢ rationalis, : ol calculo et qui
adeoque nec T4 ut in figura, v A e 1414
i tu linearum, ) U si dicam €sse 100
memce.duc ¢ approximationem, vel ?xaclle; 132).3,6 (seu 14142136
i pf:ll imae pedis vel accuratius it e ducta dabi
s1 Lo 1
seu 1414 mille ol nam haec fractio in se Cu¢ ;U
: illesimo- millesimae), nam haed 2 sit minor
deumoo.:lme:l:?aum plus, ita ut differentia ejus a
20000001 gf 2
10000000

A

in numeris com

imitur AD vel in nul

000 illesi Exacte exprimitur
illesimo-millesima.

millesimo-m

5 i ——

nibus per seriem infinitam, vel in numeris surdis.
seriem infinjtam exprimatur AD ex AB, hie exponery
rel. - Algebraice vel in surdis exprimitur AD per notam - faciendae
extractionis radicis quadraticae ex 2, seu posita AB =1, epj; AD={72,
hoe est radix quadratica de 2, oy numeras cujus quadratum esg:
2. Quae nota surda utilis est in calculo, quia per multiplicationem
Nota Trisectionis Anguli vel ali-
il commune habente djej non aeque

Quomodo per
¢ prolixius fo-

i seipsam evanescit, (quod de
qua alia cum caloulo
potest.

Operae pretium autem hoc loco erit verum aperire fonlem
quantitatum incommensurubilium, unde: scilicel ipsae in rerum na-
Lura oriantur,  Horym 1gitur causa est ambiguitas,
(uaesitum ex datis es| semideterminatum
plura (numero tamen linita) satislaciant, ne
plicavi: possit unum al aliero discernendi,
plo praecedentis paragraphi ostendamus,
qui in se ipsum ductus facial 2,
Meros “semper esse  binos, nam 4 tam ex +2 iy
= 2in -2 ducle produci potest. laque 4 e
BuUS, sigmificatque (am +2 qu
ambiguus significalque tam +3

Seu cum
(de qQuo supra) ita ut
¢ dalis aliqua ratio ap-
Quod in hoe ipso exen)-
ubi quacrebamys numerun)
Sciendum autem est, tajes ‘nu-

+2, quam ex
st numeras amb;-
am - —2: similiter 3y
quam —3,

est numergs

Ergo er :/2 est nu-
Merus - ambiguus,  tamque salisfucit 1414 quam s S ia
natura igitur seu generaliiep v

4nou potest reduci ad quj
nale quia omne rationale st determinatum ;

i quibusdam numeris qui scilicet
procedit extractio.,

ddam ratjo-

seu [ et sub AM
sen 2, quod rectangulum st 2. Verum haee 1psa constructio
ostentit pari jure quo punctum D invenimus, Ppotuisse etiam mve-
uirk punetum (D) rectam ab A educendo via Contraria, et jdey g
AD est 4 1418 oy AD)IE LU Ouae Gausa eliam est cur ()
problemata non possing per s

olas rectas solvi, ‘quia recta rectam
lantum in uno puncto Secal, at circulus a reeta secatur in duohug

panctis, ac proinde problemata hujusmodi ambigua solyit,

Imo hae suy: 1es nobis etiam vian braebent quay-
litales impossibile vias caleulo exprimendi,

ia

dae expressioy

S seu imaginay Nani recta
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¥ oy e sint
rectam ejusdem plani (nisi ]“,"a“el: ircul)i
s {am cujus distantia a centro major es csol\i
rec intersectionem V
er talem in B
: roblema quod p: o it in qoantitatis
vadio,jsnonaseal et prium seu impossibile, . scilicet 1n-q dratum
deberet, est imagind it Y—aa (vel simile quid) cujus {;E_a noi
¥ e i . 5 Y —a
e valore occu! ot ia talis numerus
uaesita 5 impossibile est quia : olu
iy od ideo impos k aeritur neque m
il a?"v‘:]us neque privalisus, seu linea quac ?:sl Sive enim po-
est positi neque motu retrorsum exhiberi po e'ug foret positivum,
aw,»@l‘s!l::” ‘sive privativus, tamen quadratltlmm ijus negativan s
e e;tf; monuinus, cum tamen quadra untitates ad reales ex-
ut jam at tam imacinaviae istae qua ; ;
m:erviu"l (amen etiam mu.gmallj\em calculo exprimi non possini,
reales quaedal 4 tunc ima-
imendas adeo ut rea ibi ostensum est, se
l)!lm'bntervenm imaginariarum, ut alibi ost ‘
nisi i ] 5 %, i
ginariae virtualiter desir uu?'l" patura magnitudinis alque mensurae
B ica S
licata sauis i dum est posse
Sed nos exp 4 jonem, ubi notan
itatis considerationem, s minus ne-
ad aequalitatis : m neque mi
redeamus stef?di aequalia, si ostendatur, unu egea e
duo eliam o ltero. et- tamen ea esse homo:g : . W1
; se altero, A es ae
GuemMAlIRasses in aliud. Sic sphaerae Awhm-w( ulum; patel
'mari posse 3 triang ) 5
'ra?SfutlmallinAll:-lxm quendam, parabolae aeq-“alz -]indrubm, si liqui-
s f‘y ue sphaeram transformari posseﬂmd:wr Parabolam. in
2l ull?ieram implens in cylindrum ellm el parabolam homo-
phae \ i Mige
dlfm s]‘ n') transformari posse, Seu,maugU‘“ yolest inveniri eaden
SHIRDEN.Y tendi po'lesl, GHiAKEOTuMArALO l-n)- prismata seu ¢y
>sse 08 A S .9 b ;
Ehe Ps\ae ad rectam. Hoc ita probo: slnl;éigbasis seu sectio hori-
quale'lfec 1 corpora duo AE et LQ, umllls li , el congruae), alteris
lindriformi L €DE (vel aliae el - i quore
Ry it parabola ul » prius Al esse liquore
zonti parallela S‘I ! neulum  NPQ. Ponatur Pl(;“s I;A odatur-in LQ;
: it (riangl g i si inde eflunc
LQ basis s it AB, qui sL 1 -
altitudinem > jonem ipsius
usque ad o LM; portione .
plenum ; ) ue altitudinem ’ 8 liquore
hleri us( PR 15 eodem g
BOHBMLS hocjgmaequalem esse portioni Ipsius A“nn cylindrifor-
! . ates taliom |
impletam LY nempe ABF. Jam quannlate; e seu sunt in
rius impletae e a in basin, s¢ ;
BA mnpl‘ nu;n funt ex altitudine ducla in Cum= aequales sint
mium poruo ! Jtitudivum et basium, ergo
composila ratione a inroce ul altitud
ortiones, erunt bases recipro
p )

ines seu CDE dp?rahroalz
AB: quodsi erg
NPQ -triangulum erit, ut recta LM ad rectam q
ad fim it
aliud fiat triangulum, quod etiam s

~ul recta
it ad triangulum NPQ{ u_l l;’qse
triam fiern oS
AB ad tam LM, quod per communem fiﬂm“
rect 5 ! ' A
laal (et primo etiam mentis obtutu intellig
conslal (e

quidem omnis ali
secal; al circulus

ex natura similium
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triangulorum, de qua mox),
holae, seu parabolam in (i
Etiam" ex generatione

ut hoc loco ex mogy base
COrPUS generatur, datur ratio
rectac in reclam aestimaur
prehiensum.  Hac methodo
genita aestimantur, ey hye p
generatum motu alicujus  extensi aequatur
ducto in viam centrj gravitatis,
miras alibi dedi. Possunt tame
lione ad absurdum, ve adhibit
ditur aliquid neque majus nequ
Methodus quoque per indiyis
parva, seu infinite magna,

patet dari aequale triangulum huic para-
angulum posse transformari,

seu motu cognoscimus magnitudines,
0S per altitudinem, qua cylindriforme
tale: corpus aestimandi; sic ex ducty
ectangulum sub dushus rectis com-
uperficies quoque et solida rolatione
ertinet praeclarum illud theorema, quod

generato ex ipso extenso
cujus ampliationes quasdam satjs
1 hae veritates demonstrari reduc-
A praecedenti methodo, dum osten-
e minus esse posse quam dicitur,
ibilia et infinita, sey Potius per infinjte
Seu per infinitesima etinfivitupla praeclari
estusus. Continet enim resolutionem quandam quasi in communem
mensuram, licet data (uantitate quavis minorem, seu modum, quo os-
tenditur negligendo aliqua, quae errorem faciunt minorem quovis dato
adeoque nullum,  duorum quae comparanda sant, “unum in alipg
Osse Lransponendo transformabile, Sciendum est autem non com-
poni lineam ex punctis, nec superficiem ex lineis, neque corpus ex
superficiebus ; sed- lineam ex lineolis, superficiem ex superﬁdiéculis,
corpus ex corpusculis indefinite pavvis, hoc est ostenditur duo ex-

lensa posse comparari, resolvendo ipsa in particulas aequales ve)
inter se congruas,

uleunque paryas, tanquam in communem nmen-
Suram, erroremgue

minorem esse Semper una ex talibus parliculis,
vel saltem finitae aqd ipsam rationis constantis aut decy

xhausu"onum, nonnihil diversa a
in radice conveniant,  Ubj ostenditur

> quarum haberi
Potest prima et ultima, quae continue ad quandam propositam ac-
cedunt, ita’ at discrimen tandem fiay minus dato, adeoque in ultimo
ullum, sive exhaustum s, ltaque ultima serjej hujus magnitudo
(quam habexji diximus) aequatur propositae Magnitudini; sed haec
iltingere tantum hoo loco visum est. e
« Nondum' definivimus quid sit majus et minus ,
faciendum  es, " Dico ‘ergo, Minus: aliquo esse quod p.
quale est, seu (fig.51) si duo sing A et B, et sit p
VL.

priore, ‘quanquam tandem

quod omnino

arti- ejus ag-

ars ipsius A
18
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jus, et B Minus. Hine
is ipsi ¢ A appellamus Majus, et R
ikt utll:-ncelebre illud Axioma, tolum es's:i “l:i‘:i )
e lio axiomate per severo seul b
e ) litate praedita tanta est quanta es,
Vot d omne tripedale est tripedale et

])ﬂl‘,ley ue res
ST eq
nimirum: unagquaeque B
seu sibi ipsi aequalis est, seu qur:])prehensa talis est: Quicquid
; g i ol " ; o
o uno syllogismo com ; inus estqua
DemonS;l‘ﬂzst ipsi p parti totius, id eStaTs totius A ae-
bkl ; I(ex definitione minoris); jam p P e sibi ipsi (er
toLull}T {ipsip parti totius A, nemp T
es , ergo p
Gualls 5 B r se verum), erg o
: i icum seu pel us parte.
Axioma ident gam Lotum A, seu totum ESL‘maJuS l;uid i
est minor gl opus. est, ut nonnihil explicem S
am i inesse
Sed Emuildem manifestum est partem mt; l;nel;)sim cumqui-
Gl [ B immediate poni, seu parie . les una cum
sito eo ipso partem ipso tolum poni, ita ut parle

i tibus €o -1 7 ‘differant, ac no-
s p&\:‘mtae tantum nomine tenus a toto di g
e
sua position

; ; 4

ipsi in rationes ponal

il ro ipsis tantum b

i mpendii causa p ) e

it (::. aliiqua quae insunt, etsi nfm sm‘t }:) 'tesi ,in i

e tame‘“possunt in recta, diameter qui suml‘l [:de oo

o o ti; et pro

kvl Homogenea Lotis 1y
- e daans i tum, et B pars,

o oo ipsi A insit B, erit A totum, u

v : i L contento se

i homoge“e: nes pa me alibi datae de continente ¢ \,Quid .

nstratio!  alib i

4R .demfe possunt transferri ad totu‘m et,mp“us it

inexistent 1 partim alligimus, parunsn amp il

ol e definitionibus aequalis, majoris, el

. pirgp vl ata demonstrari possunt, quac e

sua parte jam nsLendxmu§. I

56, seu assignari poss

Lot ex dictis paragrapho

i iplura axiomata
et partis comp! ) -
g un}: assumta. Tolum esse majus S
: liguo modo ex partibus compo o
al AR g
tl:-:,es guae simul sumtae 1pst conlncui_:r:e,n ':Ii)um YR o o]
P tura scilicet 1nexistel i it A minus
dente, ex na o t B minus C, eri
praece i A sit minus B, e X aulem
g i seu si M=C. Axiomala
T, [ =C, ergo A+L+M=0C. 3
=B et B+M=0, ualia, fiant aeq
C, seu A+L do vel detrahendo aequalia, it
; alibus addendo tr, quod Aequl
illafiquodigeqs i ex eo slalim demonstrantur, bstitui
: . hujusmodi ex e ihi mutuo subst!t
s S u;th magnitudine eadem, seu quae S:e; ectu magnitud
e ql:a:alsva magnitudine., et si eodem mfdodi d.::érminalos’ i
possun dum ompes modos tractandi e
i ntur (secundum 3 ek eunt.  Hincsta
(il GBI m lantum producitur) aequalia 'p"fd multiplication:
b lia aequalium additione, subtractione,
ual |

/

apparet, aeq

fieri. aequalia; verum si ab \aequalibus
Lionis extrahantur, sive purae, sive afflictae, non necesse es statim
prodire aequalia, quia problema extrahendi radices sua natura et
absolute loquendo. est ambiguum.  Ilaque non licet dicere, quae
in se ducta vel cum fisdem producant aequalia eodem modo, ea
esse aequalia. Ita duo possunt dari numeri inaequales (nempe, I
et 2) quorum cujusque residuum a ternario (2 vel 1) ductum in
ipsum numerum (1 vel 2) faciat aequale nempe 2.

Nunc tempus, est, ut postquam de magnitudine et aequalibus
diximus, etiam de specie ‘s\egx forma et similibus dicamus ; maximus
enim similitudinis in Geometria est usus, natura autem non satjs
explicata habetur; unde multa per ambages demonstrantur, quae
primo. statim intuitu recte consideranti patent. Constat ex Eueclidis
libro Datorum,  quaedam esse. data positione, quaedam magnitudine,
quaedam denique specie. Si quid ex quibusdam datis positione
detur, tunc aliud quod ex iisdem eodem modo (determinato) datur,
erit priori coincidens seu ‘idem numero; i quid ex quibusdam
] magniludin ¢ detur, el ‘aliu(‘i ex iisdem vel aequalibus eodem 'in,odo S

(determinato) detur, erit priori aequale; si. quid ex quibusdam
Specie detar, et aliud ex lisdem vel similibus eodem modo deter-
minato. detur, erit ejusdem Specieioum priore seu erit similo,
Denique quae similia et aequalia sunt, ea cohgrua sunt,
magnitudine pariter et specie data sunt, ea dici potest exemplo
vel typo data esse, ifa ut quae ejusdem typi vel exempli sunt, jd

U quantitatis, ea congrua dican-

esl pariter qualitatis seu formae ¢

tur.  Porro quae nullo modo discerni possunt, neque per se pe-
que per alia, ea utique eadem sey coincidentia sunt, et talia
rebus quarum nihil aliud quam extensio consideratur,

radices ejusdem denomina-

in

exempli sunt, et tamen differunt numero
0va per omnia similia, duo sigilla in cera
lypo expressa, Haec manifesty
modo discerni- posse,
externa  discernuntur,

, ut rectae aequales, duo
m uniformem ex eodem
m est si per S€ spectentur, nullg
etsi conferantur inter se, Solo erga situ ad
Ut si duo ova perfecte sint similia et ae-
qualia, et Juxta se locentur, 'saltem notari potest unum aljo orien-
_ lalius aut occidentalius, vel septentrionalius aut meridionalius, vel
superius aut. inferius, esse, vel alteri alicui corpori exira ipsa po-
silo.esse propius, Bl haec dicuntur congrua, quae talia sunt, ut

18*
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ihi s de uno affirmari possit, quoc.:l non ~pos's!b]|lz‘a snsteueu::-n
“.‘h“ it Iligi solo discrimine numerl seu m'dmt ui, : 190-
i _alllld =y rlf) aliquo’ lempore cuique est, quia nec p ure:“ ,Si-
Jorhpie in eodem loco, nec idem in pluribus.
vt s“:ulm <|)Aec'ws seu definitio est eadem, (sleu qu::e
Rise : uilibet circuli sunt ejusdem spe-
e SIAEC; :Ihilsﬁ:;:l?b’e:tcoilpetit, nec subdivid} potest ]c;!r«‘
Bk ead‘?m rs:sl sl;ecies, (uae aliqua definitione d'-mrT:me:"
enim aliusd:j:ssil esse circulus_pedags, ahusesse:m:;)l:lal;lsiqt;o ,ﬁxo y
i t iti opus i
o s dandtgorf::)sﬂff:l:?;u:: ex lJdumbili rvnateria fien‘ soleslll-,
permancrisiih roposuit ut pyramides Aegypti, quae lot ]arﬂ =
el dPu adhue verisimiliter duraturae sunt, adh :
P o imus nec globum terrag, nec motum si
S e dem investigari a posteris
Si quae species eandem

milia sunt,

culus in

rentur. ! :
derum  notabiliter mutari, poterit ea

4 a nobis.
qua"ti“;f ‘g:aiﬁfmt: r:z::ll‘isq::la;nitudinem servarent, ut C:“zznasl::l:
toto orbe ¢ o i ue sumi possel ;
Deniqueluiar, iderum, poterunt posteri ope pendul
nec in motu sM o ,quemadmodum alibi jam dixi
perisset nobis on-
atae sint, (uo-
adeoque nec

mensura .
tari notabiliter, ;
i S nostras.
scere mMensura : 2
(ll)leus omnia mutaret proportione eademt se ms,mm
is mensura, nec possemus scire quan ummprehem“
o initione  CO! ‘
ta definitio hen b
i ensura nulla cer N
e otest, sed opus est reali i e
i e ; i nitudinem et speciem,
ibus omnibus discrimen inter mag !

g i itror.
Entelg (uantitatem et qualitatem elucere arse i

] int simili er g
% similia, ea p i Lo
ue si duo sint ; ea pe Ll
‘Eﬂq Exempli causa duo circuli maequalisr et

7 0 . 4 i
PUSSU‘;.' pusquisque eorum sigillatim  spectatu
mdiu unus

: o

A s, proportiones,
(qual iones, omnes proprietates, proporuone o
mata, ommes constructiones, i possunt, poterunt etiam in ali

i in uno circulo notar e gl regularis
speptiskiige diameter ad latus polygoni cujufd'am St
Ut se habet ita etiam se habebit in altero;

dratum suum circumseriptum, it

notari. e
inscripti vel eircumscripti ":1 uno,

‘ ua . !
i nus se habet a q. i
CIPACUlUZIiul: ad suum; unde statim patel permL:;a;d:' S
o nia A est a j )

ta diametrorum, nam ¢ : e

ut(. qu:idtra)ermutando Aad L ut B ad M.~ Et ger:ll;: e
Ko )elrﬁcies similes esse ut quadrata homologa

Let,  suj -
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corpora similia ut cubos homologarum rectarum, Hinc el Archimedes
assumsit, centra gravitatis similium figurarum  similiter sita esse.
Itaque ut duo similia, verbi gratia duo circuli, discernantur, non
0pUs est eos tantum sigillatim spectari, et memoria rem geri, sed
OPUS est ut simul spectentur sibique - realiter admoveantur, vel
communis  aliqua realis mensura ab uno ad alterum delata ipsis
applicetur, vel aliquid per applicationem realis mensurae jam men-
suratum  aut mensurandum, Atque ita demum apparebit utrum
congrua sint vel non.  Nam si duerum similium aliqua homologa
sint congrua, v. & diametri duorum circulorum, aut parametri dua-
rum parabolarum, necesse es( ipsa similia etiam plane congrua
adeoque et aequalia esse, . Illud verum non est, si similibus ad-
dantur similia au( detrahantur, provenire similia, nisi addantur aut
detrahantur eodem modo utrobique. - Et generaliter quae ex simi-
libus - similiter seu eodem modo determinantur, ea sunt similia ;
quod si semideterminentur, cum problema ambiguum est, saltem
cuilibet semideterminatorum ab una
semidelerminatis ah alia, quod ipsi simile erit. Quod et de aequa-
libus, congruis el coincidentibus dici potest.
duo homologa coincidant, duo similja
quae coincidunt, ea congrua sunt, at
existentibus ipsa congrua sunt. G
Porro similitadinem notare soleo hoc modo ~ et A..B
significat A sim. B, Fx sigillatim autem similibus non Jicet ut
dixi colligere etiam composita similia esse, et licet sit AB LM et
ACGcULN et BCGMN, non tamen licet concludere ABCLMN, alio-
qui-cum quaevis recta cuivis sit similis, concludi Possel quamlibet
figuram  cuivis esse similem, cum tamen in congruilatibus ‘proce-
dat talis argumentandi ratio, At in ternionibus el altioribus com-
binationibus talis argumentatio procedit, quod est notabile, Nempe
sl similes sint ompes terniones ab una parte omnibus ternjonibys
ab altera parte, etiam'quatemiones, quiniones etc. inde conflatae

Si- duorum  simjlium
erunt congrua tanlum, nam
homologis similium congruis

- erunt similes, seu s sit (fig. 53) ABCoLMN ef ABD.LMP et

ACDLNP et BCD MNP, erit ABCD . LMNP. Ay autem una
lerniogum omitli possit seu ex caeteris concludatur, videamus, verb.
8- an omilli possit BCD ., MNP, Sumamus triangulo ABC simile
LMN et ipsi ABD simile LMP, patet dato ABCD et LMN (quod

specie datam est) assumlo magnitudine et positione pro arbitrio

davi et LMP specie el magnitudine, cumque LM habeatur et po-

B
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sitione (ob assumtam LM in LMN) . ’:);Lnetm[;lzad‘;a:‘ecrlir;nzl:ulu::
triangulo LMP circa LM. tfmql{am i, Pmane.mibus i
s t‘::leriln hgcv:;minuﬂl:l (lc)l:fiaascsi::‘x:i [l’mjus circumljer'emia planum
;1: nzlll)l(:’)bus punctis perforat). Ex quibus tamen ENeil)lgln(elflll)leelee ;;;1
cluso 7z, ostendit tertia similitudo, nam ACDev o~ S
CD LNz ltaque in plano hoe modo omnia sur !
iswth seuN ex solis tribus simililudinihus.Lel.'monum .respolndezzl‘\i:j
c;lli’gitur eliam similitudo quartae l(?rnwmsBa((ljeoI(;u;n: ;"qe(,dcm
nionis totalis, cumque in figura ascn[}ta A, B, ,)l i
plano, erunt utique etiam L, M, N, P in fzodgm |-: L o
i atio si A, B, C, D utcunque posila mtelhb.an ur, vide: i
i;l:f(; ‘srllt Sflslturum similitudinibus ternionum ad CD:lgebnd:mw;]:i];m;
tudinem totalium quaternionum. Itaque cum ex lf:i‘:m Ltnm"n;_
similitudinibus-duo habeamus, LMN (assumfam po:.l iy mmb“er
tudine, datam specie) et cir(ciulurrril):a:; Lx,‘l;u:;:CDNLNp' 4
COhfleTeflle c}f!(:la a::?ulrr(::’toet tlilsli,ldabi;ur etiam cireulus. axe LN
ha!:ct?o ]i’maxi cvohaer'ente circa ipsum rotato descrilglu%‘ (i)m.sd::
e i t tamen ambo in planis a
circuli non sunt in eodem plano,_ sun : by
i sunt ipsi ambo recti ad planum !
ll))lgll)l:l:rll etlid::lN nel(.-,zzzlasl’;o Sseiubi occurrlere, alioqui quaesiéum e:::-:h;)lzs
ibile aliunde constat (ex gener
possibile, quod tan}en esse ])OSS]']JIIIE aliun i
p'usml'atis',b'quocr::u?ll‘:.lqnute U}S]L(}luedz:mcliercltll?ibz: lplanuﬁ in quo centfa
lm:ulljlabs;n: :ecti, eod(;m modo se habent respectu plani,. btam ;?;a
o rrunt  sibr, ocour-
g S }‘l"f‘“m’ erg?n:u:]dezcil:a in punctis duobus.
e Si:!l: %:: Sl;]g;aw(lﬁl;rg,“:;? p:l:]n I\)iN de:lur positione, fzt MNl:l
ss:(l:cei:: utquue dabitur MNP [}13])1(\’{ iel:m[r]rl:;g)n:ug:;zﬂ;tlu:})eea,m::e
iterum dabitur circulus_ axe o s
quemlibet eorum secet‘ i duobus ?m'l,(jm:’i ne g
sectio cum utroque coineidat, Seit {nc)lmz;] ]emalforﬂ o S
culi priores tszs;:bl;): l[Zf::::étiﬂ:gzuzoliucidanl cum duabus‘ pll'iqri?s
f:ts:ri,ezi:o:ibus. Unde tertius circulus nibil exhibet “OVT, etdsuw::
ciunt proinde tres terniones ad concludende}n? quariaiml;r::osﬂm
blema est semideterminatum, et 'res e? recidit a.n L'nwni.»e il
fuisset datis distantiis unius puneti a tribus punclis, 10ve

- colligit. ABCD s LMNP | coll. ABCE ~.LMNQ
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quartum, quod problema est semideterminatum,  Modus autem quo
id hoc loco demonstravimus, egregius est el mentalis, methodus-
que ipsa qua inde ratiocinationem ad similia instituimus, etiam
egregia est, cum prius (via puncta partim assumimus, partim obti-
nemus qualia oportet, unde problema pro quarto est determinatum,
ul quaternio sit quaternioni similis, Pro (quinione alteri simili in-
venienda inveniatur primum quaternio una similis, quod fit tribus
Iriangulis seu ternionibus. Superest ad lio¢ unum punctum, idque
plane ex datis determinatum est, datis scilicet distantiis ejus ex
his quatuor: punctis ; itaque tantum duabus adhuc opus est ternio-
nibus seu triangulis, quas novum punctum ingrediatur. Nempe
ul ostendimus, :
sint ipsis ABC  ABD ACD, erit ABCD  adeoque et BCD
similia  LMN LMP LNP,  simile ipsi LMNP simil, MNP
Quaeritur, ex quibus praetera concludatur ABCDE simile ipsi LMNPQ.
Invenimus prius aliquod LMNP simile ipsi ABCD, hinc cum LMNP de-
tur positione, adeoque magnitudine multo magis, et LMNPQ detur spe-
cie (quia datur ei simile ABCDE), necesse est LMNPQ dari etiam
magnitudine, seu reclas LQ, MQ, NQ, PQ magnitudine dari; ergo
punctum Q datur positione, nam ostensum alias est, punctum dato
suo ad quatuor puncta non in eodem Plano posita situ esse determi-
valum, seu unicum. Sed ut ad erniones nostras redeamus, sufficit
prioribus tribus ternionum similitudinibus addi has
ut sint ipsis ABE, CDE, ut fiat ABCDE
similia LMQ, NPQ, simile ipsi LMNP(Q),
ita enim ol ABE LMOQ), quia datur ABE et LM, dabitur et LQ et
MQ, et ob CDE«NPQ, quia datur CDE et NP, dabitur NQ el MQ.
Pro duabus ABELMQ et CDENPQ potuissemus etiam adhibere
ACE~-LNQ et BDE«LPQ, vel ADE.LP() et BCELMNQ, obser-
vando semper ut in duabus similitudinibus quas conjungimus non
nisi K et Q sint communia.  Hine patet etiam ex similitudine
trium  quaternionum dari similitudinem quinionis.  Nam ex his
quinque: similitudinibus ternionum ita colligo tres quaterniones,
ex ABC, ABD,ACD| ex ABE, ACE, BCE ex ACE, ADE, CDE
simil. LMN, LMP, LNP | simil, LMQ, LNQ, MNQ simil.LNQ,I:PT),NPQ
coll. ACDE »LNPQ
t, ut quinque ternio-
subducta notavimus,
Pro senionum similitudine si velimus ut ABCDEF fit

Nam tribus' minimum quaternionibus opus es

nes ad  quinionem sufficientes quas lineola
obtineantur:
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~LMNPQR, faciamus ipsi ABCDE“,LMNPQ. ad quod o;[ms e:t
i ioni ictis. Deinde quia omne punctum ex
uinque ternionibus supra dic! ] |

gilu (Luo ad quatuor alia dato satis determinalum est, (anlun; opus

;m ;n inveniamus LR, MR, NR, PR, quod fiet. eodem modo quo

i;lpl‘ﬂ assumtis tantum binis ternionum simlllmd.mll;u;i‘ ngxgljJrael:r

| : i L sint ipsis ", CDF, unde
¢ ne habentibus, nempe u ips

e g similia  LMR, NPR
junclis  quinque similitudinibus supel‘iori.hu§ COlllglLul‘. senio
i\BCDEF LMNPQB Itaque ex tribus ternionibus sen triangulis

o~ * 1 7 : ;
similibus colligi potest quaternionum duarurp seu ;)ylaumvlum &
ipsis conﬂaur:m similitudo ; ex quinque ternionibus seu utllangulls

8 ( idi imili colligi polest duarum
imili ri dibus similibus) colligi |
imilibus (vel ex tribus pyrami i ] sy
suinionum( seu pentagonorum solidorum inde conﬂaloxa@_ similitudo;
: septem ternionibus seu triangulis similibus colligitur duoram
% : i i . .

ipsi i ilitudo, et ita porro
i idor ¢ ipsis conflatorum sim: " i
hexagonorum solidorum ex : i ‘
in inbﬁnilum supponendo plura quam Ltria ex punclis non esse in
1 5 . s, MaTe y's)
uno plano. Ex ternionibus seu triangulis similibus
quinquies,  septies, novies etc.

semel, ter,
i < ipsi : m
colligitur similitudo duarum ex ipsis conﬂ?\taru spivesipinn S
ternionum, quaternionum, quinionum, senionum, sej b
; \ m, septa-
seu solidorum tetragonorum, pentagonorum, Iflexagono:;l:wl:m“pelc
sive pyramidum g

, ' i ati niri nu-
ubi nota, ex numero angulorum solidorum non S.Ldllm defi i
qhedrarum Operae pretium autem erit etiam progressi
fletend : I inationes ex (ua-
indagare, qua ostendatur quomodo alt.mr-es .Combma i Onisqso_
tern?onibus seu pyramidibus, et ex quinionibus seu t]) '“iofum d
lidis, et ita porro colligantur sufficienter quod ope rex. I
i 1 esl.
f‘c'e;nium jam inventarum constituere nunc in proclivi
1C1 ;
issi uae de
Verum illud hic potissimum nolandum e.st, eade.n;il(illlldi“es
ixi irca alti binationum  siu
imilitudini us circa alliorum com iy
similitudinibus dixim e S e
ioni ternionibus, quini
: ex ternionibus, qua ’ it
s B ad congruitates.  Eodem enim modo in

B ipsi ABCD (fig- 53) quo invenitur LWPN

nitur LMPN congruum
imile ipsi ABCD, hoc n -
T.'i:]:l\ldeu;? bl']ossit assumi primum recta LM pro arhnno,‘ pro::‘lngipsa
inveniendo debet assumi LM aequa!is ipsi AB, ?ab:aﬁ:ﬁle a7
LM, unde jam triangulum LMN habenn.'.typo (qulpp. e
ABé) quod deinde assumi potest. positione, et locari ubi.

imile inve-
solo discrimine quod cum ad simile inve-
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Unde jam cum distantiae puncti P a punctis L, M, N sint datae,
haberi. potest punctum P, fitque. LMNP (solidum pyramidale) simile,
vel eliam congruum ipsi ABCD, [y notanda est haec methodus,
quae enim sufficiunt ad aliquid construendum secundum praescrip-
lam conditionem, hoc logo similitudinem  ve| congruitalem, ea
eliam sufficiunt ad colligendam ex ipsis  illan) ipsam conditionem.
Ilud saltem privilegium habent congruitates, quod etiam ex con-
gruitatibus binjonum sey- reclarum  colligi possunt, at pro similitu-
dinibus novis ex similitudine binionum seu reclarum nihil potest
colligi, sunt enim omnes reclae similes inter se; al ex similitudi-
nibus triangulorum  sey ternionum colligi possunt similitudines
aliorum  polygonorum etjam solidorum. - Et quia ad telragonum in
plano aut tetragonum in solide simile concludendum totidem si-
militudinibus  triangulorum opus est, forle et in altioribus polygonis
sive in plano sive in solido similibus  colligendis, eodem numero
similium triangulorum opus eril, quod nune discutere non vacal.
Caeterum ut duae figurae similes sint, angulos earum con-
8ruos esse opus est, quod ita ostendo, quoniam alioqui si angulos
respondentes seu homologos non haberent dequales adeoque con-
rU0s, lunc per se sigillatim possent discerni, pam si (fig. 53) an-
gulus A non congruat angulo (A), hinc in AC sumendo AD=AB
el jul]genldo DB, similiterque in (A)(C) sumendo (A)(D):(A)(B)
el jungendo (D)(B), non “erit eadem ratio DB ad AB quae (D)(B)
ad (A)(B), ergo vel hinc -discernij possunt. ABC et (A)B)(C).
Contra si anguli ompes sint iidem, triangula ipsa esse similia ila-
ostenditur, quia. ex datis uno latere o| omnibus angulis datur (rian-
gulum, sunt augem latus Jateri simile (recta scilicet omnis omni
rectae) et angulus angulo congruus, ergo triangula ex similibus et
congruis - eodem modo determinantur, adeoque similia sunt, Ag
Te%ragona, Pentagona etc, similia_efficienda (sive in plano sive in
solido) non tantum OPUS est ommnes angulos esse acquales, quia
ex dalo uno latere ot angulis omnibus nop slalim datur polygonum
trigono altius, et ideo quot lateribus opus est ad letragonum, pen-
lagonum elc. cum omnihys angulis datis determinandum, eoram Ja-
lerum etiam ratio eadem assumi potest quae in letragono et po-
Iygono alio dato, atque inde angulis existentibus iisdem similis est
figura, qugniam ex his lateribus et angulis etiam construi potesy
ligura; et in Universum, sive omnia latera omnesque. anguli, sjye

aliqua lanlun‘1 latera et aliqui anguli modo dala sufficientia sint aq
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i i el
construendam liguram, et problema ex:ipsis sit 'v?: il;::i:u:ilip:;;_
minatum (vel ita semideterminatum lll‘pll.ll'a §at|s E c e
grua aut similia inter se), tunc sufficit in his flans““e g {mlcs
notari dissimilitudinem, atque adeo an.gulos mm‘b:q“ea;;ia v {Ii..(,m;
latera autem respondentia data utrobique pro'pon::::l ;(;;Omm,‘ﬁgu-
utrobique similes oriri cognoscantur. Qu0d§1 .al'l; e
rarum  similinm homologa aliqua vel sen_uel 511::1 i,:iden,lia e
omunia- esse congrua jam supra notel.um est.’ i 'Xc:l]oln S
una homologorum coincidentia Qmm-mcfdo €o| 1hgl il u‘oinci.

'o natura figuracum pluribus pauclm“lbusYe Gy
Il 5 dam coincidentiam colligendam,

dentiis est opus ad .
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minima, id est indefinite parva, ut fiat quasi (ransformatio, quonjam
et pro-curvilineo adhibetur quasi- curvilineuni, nempe polygonum
reclilineum; numeri laterum quantumlibet magni  quodsi igitur
quasi transformatio quam’ quaerimus hoc modo succedat; vel error
seu differentia inter quasi- transformationem el veram semper mi-
nor alque minor prodeat, ut tandem fiaf minor quovis dato, con-
cludi potest vera transformalio. £t quoniam aequalia sunl, quorum
unum ex alio fieri potest transformando , ;;aiet etiam Homogetiea
esse inter se  quae ipsa sunt similia, vel quibus aequalia saltem
sunt similia. Me

Patet etiam Homogenea esse quae ejusdem rei continuo jn-

Hac jam arte dum anguli similium figurarum Ly iy
i i e > rae u
necessario sunt aequales adeoque congrui, e(l‘Tecer.e :;lm(;l,:e i
¥ is de similitudine
s habear uliaribus praeceplis ! ‘
on opus habeant peci LD AP e
nle ult omnia quae de similitudinibus asseri possunt ||11de0 i
o i [ i a st
‘o sint demonstrari per congruitates. Quod quidem ad om?u ;.
i ‘ rodest, sed ita saepe opus es
Itionce quae intellectum  cogunt pxodest&, sefl ltd‘s.dv;[. :imjh'm_
i ambagibus, cum tamen per con51derat10nem1p_1u§ $
onis i) e s 3 : B i,
‘?3? brevi manu, et simplici mentis intuitu eadem plaeno.l
i : i ] i ione atque ima-
I ) i dam mentali a figurarum inspectione atq
liceat, analysi quadam . e ‘
sini minus dependente. : '
(-,.l".'b\l; 1o eodem fere modo (uo ex congruis nascuntur aeql_m],a.
i \ea, lare operae |re-
‘ \ uod nolare operae |
i simili nascuntur Homogenea, q erde
) A et i 1 sunt congrua vel rans-
i im aequalia sunt quae vel su ‘
ium est, ut enim aeq ! Y LU iy
"torm-md;" possunt reddi congrua, ita Homogenea sunt, ¢
% ¢

(quorum homogeneitas per se manifesta ‘est, ut duo-

sunt similia “civeulorum inter se) vel

rum quadratorum inter se, vel duor.um. i
saltem transformando possunt reddn s]_m;t:m:h S
g i &ufel‘at"tf ;:ﬁlviz‘lll:a!i::‘libusdam servatis, ut oum

dratum ABCD (in fig. 10) secamus ivn «:luo -triang}ll; Al:lo)::
(l];(l.?aDrZ;qne aliter reconjungendo (verbi gratia ABD trantsr‘::;zn;&mé.
5 “Em?s‘s:-r;;:, xi):r:)iz;nllll;,m;?or;zi;o‘ ré(’:tilineufq in'.ctlln‘vil‘ivlj"‘u:n:
Su-:’e;fxl:l:: -"me ergo sola minima ser\"énlu'_l‘,'"g% -t"ran_sl‘orjn':uﬁbf‘is“
Z:m ex un,o‘ fit aliud, saltem minimis' iisdém.rpa;enhli)i? sle:-lvamr‘
perfecta transformatione reali per flexile aut liqudum atl

§ B{ITS 3 s dud il 'L';Uési
At in transformatione mentali pro minimis adhiberi possun q

quaedam  transformatio fi

AR A S e s i

er o aut decremento generantur, exceptis saltem minimis et
maximis seu extremis. Itasi ponamus motu puncti continue cres
“cere viam' seu lineam, lineae al) uno puncto descriplae sunt ho-
mogeneae inter se, quin et lineae a diversis punctis” generatae, 1j-
el enim sint dissimiles, patet dissimilitudinem illam oriri a pe-
culiaribus quibusdam impedimentis ‘quae non possunt mutare ' ho-
mogeneitatem. Idemque est de his quae motu lineae aut super-
liciei describuntur, Intelligendus autem est motus, (uo punctum
unum  describens non incedit per vestigia alterius puncti descri-
bentis. " Quin et continue Imaginari possumus homogenea ex se in-.
vicem ' fieri, ut circulus transmutatus continue in ellipses  alias
atque alias' transire’ potest ver ellipses infinitas omnium specierum
possibilium, Bt in universum in Hdm‘ngeneis locum  habet illud
axioma, quod transit continue ab uno extremo ad alind transire
per omnia intermedia; quod tamen ad angulum contactus non per-
tinel, qui revera medjus non est, sed alterius planeque heteroge-
neae naturae. i Sl i i
Euclides Homogenea aliter definit,
alio” subtrahendo et residuum  rups
continuando - restat vel nihil vel qua
Ista ‘quantitas data, qua’ minor
homogeneitatis esse debet ,
si sit similis alterutri, vel
que si duabus ' datis quanti
niri potest minor vera men

quorum  scilicet unum ab
us a subtracto idque semper
niitas data minor.  Verum quia
restare debet, etiam prius compertae

‘compertae autem erit ‘homogeneitalis,
si alterutram repetendo metiatur, [la-
talibus quasi mensura communis inve-
sura alterutrius utcunque parva assumta
tunc dici potest duo illa inter se esse homogenea , quae definitio
vera quidem est, et ulilis ad demonstrationes cogentes conficiendas,
sed’ non aeque nientem illustrat, quam ea quae ex similitudinun,
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ideratione sumitur. Et vero altera ex allera consequii‘ur, 4tali
e il X ‘lulione in mensuram quasi communem Ohl,e’"',mf"
oy il lind transformari, vel saltem in aliquid ei simile
hesssn i) dato minor. Nam omnia quae mensuram con-
it el‘hr:l:ex?tu 0:;5 ut?que ita transformari posse, ul alterum alleii
munenm i e
Sl ‘ﬁal, 'mam::s:l‘;mﬁ:::i.nuo. aliquid dicendum est e! de Mulatione,
anteq lhaili:nélxw-nsfm ‘et Motum (quae eorum ‘si‘)e!?le; vsunlza:vy;;
" o jamus.  Continuum est. tolum, cujus Cudc (
Lihets s o 1 imul sumtae toti coincidunt) habel
R o _:}““::i non sint redundantes seu nulln
munem ‘:al(’l:;m.il sive si aggregalum magnitudinis Wmﬁ
PAEN aequale est, tunc saltem hahem communen
seeisEilt et d 'si ab uno transeundum sit in aliud
quemn tar et ‘Et,.:).}usl:u::m, necesse est ul lran'sealul: per ter-
001'“““9} g :mem unde demonstratur, quod Euchdesl tacile
e -co'mrz assu;nsit in prima primi, duos circulos ajU%dem
Sjne.demun‘S""“‘:‘f:‘us sit partim intra partim ext.ra alterum_, se;e
pl?mﬁ sugrars L si circulus unus (fig-59) describatur rgdlq AB.
Qb ER T tque AC et BC aequales inter se evipsi AB,
alle:i radio 0, ‘:l][: ?Aid B quod in una circumferentia DCB e-ﬂ,i
"‘am“’s?““i "_Sl ulu?n alterum ACE, quia B e;l. e]’us ce‘nuum;3 w'
Cf‘d_el"f i "“'IC) ubi recta BA producta circumlere!}llae DC! otl
vchS‘S iRtk L|,~<\ circulum ACE, itaque circumferenu? DC.B‘, cu:.
‘5"1"“» c‘ade-re 2 );rtim reperiatur intra circulu-m ACE palllmr;m
S co?mm? ermf!ex-éntiam alicubi secabit.  Et in Aa:enere, B I-|i|n
wa, ejus cireu sil in aliqua superficie, - sitque partim mlT i:lw
aliqua ?onhmlﬂ ~[_ iei partem, hujus partis pel‘lph.crlalln alicu .
i ejll‘s SPI)ENCT 'ls aliqua conlinua sit _partim |-nlra. soli u‘
% £ Supei l-c le sessario ambitum  solidi ahcuhl‘s'ecalrlL
I g neb; ;ntra iantum, et tamen peripherla.e vel
v‘:unc eum dicitur tangere, hoc est inter-

partes coinl
aliquid commune,

cabil.
aliquod par
Quodsi sit extra (antum,
termino alterius occurrat,

i incidunt.
secli nter se coincidun : : o
530‘10!’;5 : tem aliquo calculi genere etiam exprimere p )

oc au i g

m netum
i b] . unumquodque pu
icuj i sit Y (fig. 26) et u ! !
i alicujus exlensi pars L Lo
"Lf'“: in Jham: parlem Y vocetur uno generali nom Pm;m ]
o si tra cam
] i cadens ex ! ;
tem punclum ejusdem extens e e
o generali nomine Z, adeoque tolum ex. 1 S i
lsmm z,‘1 sumtum vocetur Z, palel puncta in ambi
g B
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dentia esse communia ipsi Y et ipsi Z seu partim posse appellari
Vet Z, hoc est dici posse aliqua Y esse Zil aliqua Z esse Y.
Totum autem extensum utique ex ipsis Y et Z simul componitur
seu est Y()7, ut omne ejus punctum sit vel Y vel Z, licet aliqua
sint el Y et Z. Ponamus jam aliud dari extensum  novum, verbj
gratia AXB existens in extenso proposito Y(1)Z,

Y()Z, el extensum hoc
novim vocemus generaliter X, ita ut quodlibet ejus punctum sit X,

patet ante omnia omne X esse vel Y vel 7. S; vero ex dalis con-
stet aliquod X esse Y (verbi gratia A quod cadit intra Y) et rur-
sus aliquod X esse Z (verbi gratia B quod cadit extra Tadeoque
in%), sequitur aliquod X esse simul ot Y et Z, Unde cu
genere ex particularibus hoc modo nihil se
ex is tale quid colligitur ob peculiar
igitur conseculionem in pauca contrahamus: Si sint conlinua (rja
X,Y, 7 et omne X sit vel Y vel Z, et quoddam X sit Y, ey quod-
dam Y sit Z, tnc quoddem X erit simul Y el Z.
colligitur, )T(w:-)‘_l novum aliqud ¢
Yest Z sen quoddam Z es( Y, !
Possumus continuum aliquod intelligere non: lantum in simul
existentibus, imo non tantum in tempore et loco, sed et in muta-
tione aliqua et agy

ggregato omnium statuum cujusdam contin
tationis, v. g. sj ponamus  ciy

omhes Ellipsium species trans

m alias in
qualur, tamen in continuo
en continuitalis naturam. Uy

Unde etiam
ontinuum ¢omponere, quia quoddam

uae mu-
‘culum  continue transformari et per
ire servata sua magnitudine, aggre-
m seu omnium harum Ellipsium instar
conlinui potest concipi, etsi omnes istae Ellipses non sibi appo-
nantur, quandoquidem nec - simul coexistunl, sed una fi ex alia.
Possumus tamen pro Ipsis assumere earum congruentes, seu com-
cujus sectiones basi parallelae sinl omnes j
sumtae. Si (amen concipiamus sphaeram ordi
aequales Sphaeroeides, tunc non possumus ey
tinuum' reale’ ex omnibus istis sphaeroeidibus
quia non habemus in sola extensione plures quam tres dimensiones,
Si tamen velimus adhibere novam aliquam considerationen, verhj

gratia ponderis, possumus quartam exhibere dimensionem, et it
reale solidum exhibere sed

deris, quod suis sectionibus
nes sphaeroeides.  Ver
dimensionem

hibere aliquod con-
hoc modo conflatum,

Ul ne opus quidem est ascendi ad quartam

aut ponder_n Praeter extensiones adhiberi, tantum enim




'
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pro. sphaeroeidibus  sumamus  figuras. rectas ipsis proportionales,
quod ulique fieri potest, et planum inde conflari poteril, cujus sec-
tiones basi pavallelae erunt sphaeroeidibus  ordine respondentes
proportionales: alque adeo repraesentabunt continuam sphaerae in
sphaerocides transmutationem.  Nam sufficit nobis assumi posse
aliquam reclam AX (fig. 57) quae percurratur; a puncto aliquo. mo-
bili X, incipiendo ab A, et ponamus cuilibet portioni rectae seu
abscissae ut AX respondentem exhiberi posse statum sphaerae con-
tinue in sphaeroeides (ransmutatae salva magnitudine, repraesenta-
tum per rectam XY seu ut rectae ordinatae XY sint ordine sphae-
roeidibus respondentes, seu ut sit ordine XY ad AB ut rationes
axium conjugatorum (per quas data magpitudine quae hic semper
eadem est sphaeroeides determinatur) sunt ad unitatem (nam n
sphaera est ratio aequalitatis). Sic enim patet, quomodo. per rec-
tam AX et lineam BY seu per planam figuram BAXYB repracsen-
telur mulalio continua, sed si non magnitudine retenta mutata
fuissel species, sed retenta specie magnitudo, ipsae XY forent ipsis
magnitudinibus seu statibus proportionales.  Nunc vero ubi species
mutatur, saltem proportionales sunt cuidam speciem determinanti.
Verum re expensa sufficil sola recta AX, ita ut concipiamus cui-
libel logdrithmo  rationis axium: conjugatorum respondentem suni
portionem reclae, quae in A seu casu aequalitalis evanescils
sed rationibus velimus respondentes su-
vel circuli assumi

posse
Si vero non logarithmis,
mere abscissas, lunc abscissa pro casu sphaerae
debet CA, repraesentans unitatem, quae continue crescet, dum ra-
Liones axium crescunt.  Continue aulem decrescit cum rationes
decrescunt, evanescit autem in G, quando circulus in  Ellipsin vel
sphaera in sphaeroeidem transformatur longitudinis infinitae parvae.
Atque haec si in wansmutando fit mutatio secundum unam lantum
considerationem, ut hoc loco, sola mutatur ratio axium, - quia El-
lipses servata magnitudine non nisi uno modo variari possunt, sedsi

ubeamur circulum, infinities infinitis modis, nempe tam secut:
iem, ila ut transire debealper

praesentanda erit non
idem est sl
debuisset in
ecies,

variare j
dum magvitudinem, quam secundum spec
omnes Ellipsium typos, lunc mulatio ista re
per rectam seu lineam, sed per aliquam superficiem ;
servanda fuisset magnitudo. circuli, sed transformari
Lllipses secundi gradus, quarum non tantum infinitae sunt sp
sed et infinita genera, el sub quovis genere infinitae  species, ad-

eoque  species infinities infinitae. . Quod  si jubeas circulum non

2

tantum per omnes Gig
sed et magmmd;"eE"'ps[“m secundi gradus: species trang :
AP e M variare, adeoque transire per om i
infinities infiniti prates t_“"c status circuli eryng inﬁm.“‘es.lypos
g » €L mutationes omnes e itis vicibus
idum, B anda.
i Oou?dsl circulus transire deheat per ShSuntSiper
S s § valium tertii gradus, non possunt ]omnes ly-
nes . in i fo exhiberi
S uno. continuo nisi per quartam (“m:be,“ om-
ila porro. Nec poudere, vl alig heterogeneital i
- esse est autem h € extensi. E
i : 0¢ mod 0 L
imo_aliquando et infinities infr: 0 une momento infin;
aelernitas omnik mfi"mes infinitas fieri mugajon, 9, mqmms’
o 1 :S vaiationihus percurrenis p es; alioqui una
que ex his etiam ek on sufficer
mutationis : < el.
neque vero ad ea Ba 5 continuae natura oy
vivi inlermedius l:,lossu_lﬁ;,n. ut inter statyg o ;mgu.g,m,.’
% 1 SUNL - enim progressi, Ssil repe-
uibu : Progressiones alj i
gd s perp?elup, procedit talis interpolati aliquae excogitari in
n T conflari aliquod continuum, s 0,
intelligi possit, ¢ ) :
alicujus !E)ndeli"quae q40¥is momento operetur, yvel T
sit quemad BiReahuncio respondens aliquis : Ut cuivis reclae
m, . o
sunfiu a modum. dictum est, [y tales mulsc‘ftus
respectu loci, speciei e i atione,
rum  qualitatum ) shiludinis,
lucis,  Hi ‘4' quae hujus consjder,
b nc etiam Angulus
contactu.
angulo communi, j Y
, 1Mo ne ei quid
neae, sed se habel quidem est guyyeyy
a 7S, ul ;
neque enim- aliqua c: [‘_"lm quodammodo ﬂﬂ"’ulus P-u;w'm li-
nlinua generatio cerfae Ieuisoe ;. .lmeam;
RIS excogilari potest,

(uae_aeque transeat
*al per anguloes
s PEL dhigulos conlactus e i
| ‘l .de angulo osculi a me invento e (o s
8UlUs nimirum  sectionjs g

; ut tamen nop Possit
st ut causa gonfinga

assignari pos-
ones intelligi pos-
d velocitatis, ipg el alia
ationi; o
Lionis non sunt, ug caloris,

s langentium idem egt qui angul
lineas osculantium, u( aljhi ostin(;:'s s
; Anlequam, hine abeamus, :
latione ‘sive habitudine repum ,x
:;zp;l;t‘m.ne differt, quippe quae tantum
qua: u::::,.n iu:iii:uyem relationes perfec
e mnveniri potest : suy I
b €3L5 sunt relationes j '
e utL i tzxs:ntal(}:t ad allutl,. ut tamen noLilia"Z;zl:i::!]):atgF,
ok el B 0 delfel.'mmandum non sufficiat, nisj il
1 ovae conditiones. Interdum autem ;anl.z[macce.
m ac~

etiam aliquid dicendyp, esl de Re
ae multum ratione seq
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o i ovae res. Potes
vae conditiones, interdum vero e:l_h:eroeomosis. Ni-
ki lationibus spectari homoeopms‘sh mogeneas A, B, C, ‘el
eliam in re g aedam inter res homog St
rum i sil relatio qu s modo se habeat , ita u
mirum sl s jum rerum eodem R elati
aram (i ap . riore relatione
una quae:\lﬂe ?um locum in formula, nihil ah;]:d ]"6:::) ptasis’ iotest
rmutando eo! % luta quaedam Hom o :
permu Jatio erit absoluta q fhedmumdinkrelatios
jatur, tunc rela homogenearum
oriatur, dam tantum rerum ° A B, Ticel
ieri, ut quaeda Chl gralla'A Gl Ly
A (RO beant howoeoptote, v e is ma-
adentium se habea “haec Homoeoptosis
nem caden B se habeat. Atque (U rilke
iter (quam A vel i, Fieri etiam potest ut sit rel
C aiiter quam: 2 do mowenti. Fieri iR
e in ratiocinando : rtet adhue alia ipsis
Ximi est in 1 t B (ubi tamen opo to’ B sit. determi-
. m inter A et B (ubltam ex dato B sit d
tio '(lll,:zdtelatiﬂ“e"’ ingredi) ubi u)tsul:\ im’i T cOv o
mogel so A sit tantun lacel. Sit
ero B ex ips haec illustrare placel.
n O frmipn sus.  Exemplo . CB vel €Y
it indeterminatum pror i R S lii AC vel C
sit md_glcln_lmuli ABCYA (fig. 58) cu];{ls Ia:liludo'v‘!wt“"?’ sillds
T ci 2 i YX mag
quadrans at sinus recli e dratum
; ur a, : stur x. Palet qua -
e O i l;l(s-cuq«|equalin-
vlen g de YX simul, 4
autem  compleme adratis de CX et ¥ e rhasd e
o, g s er has
ipsius CY aequari qu an, quae exprimil relationem in
i xx +yy=aa,
nem haberi s

: 8 dato
5 a el X scu ex
cujus ope ex dato In

as X,y el a, : sty seu sinus rectus.
res homogened co,mplcmenti haberi potest y s
@ smu
radio et

tote, at a se habere
) ocoptote, a i
i se habere hom. : o
el s {’ let etiam relationem esse semid: s
sy al'si sit absolute determinans quoa
; ‘et significal tam y=
i nifica
S biguum et sig fica ¢
‘ e e 8t priore significante XY,
gl ‘Jaa—xx, quorum | X(Y) congruae ‘seu
~Jaa - xx quam = -~ Vaa— Y »
.T\/aa; : h’_‘,q:iﬁcany X(Y).  Sunt tamen XY Zt'n.;m )
i s Pt s 3 o S :'hel X ety indefinita,
mMe.aequaletadem modo se haberc, et ;p:\ell: i
e e i dato CX et XY habe bl
odum enim ex 03 A
o ab his summ: oponeol o
: i Mot s magnitudines eo
ot jus. Quales conslantes , o
: g i i solent appellari.
modobhﬂ:e} ad alias indefinitas parametri s
se habentes

e rum
. onen punctor
: : i posuimus relati
admodum vero hic expo; A modum"-l““mOdo'dm

hac el

; psit 3
modo ab if o :
nantem quoad positionem

J Quem: recta X : o X
(uadrantis ut Y ad pu."c:.a T:B C ,dalis positione, ex P“"c:“i“o

G ¢ B s A, b, ireuli (licet ge

2 dine et punctt s Y eireuli (
Tadii magnitu iri punctum respondens : Jiam

o PRy em a

; e BIRERIE s Wl vty e T
o0 emideterminate), :ta‘P‘?te'. LR ectae pos’ilionedatae
modo seu s , quomodo ex punctis unius 1

simpliciorem,

dare simplici
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puncta respondentia alterjys rectae, etiam positione datae, in eodem
plano ordine. determinay possin, quae relatio reperjelyp multo sim-
pliﬂ'ar. In fig. 59 sint rectae X ey Y ejusdem planj ses secantes
in puncto A, ila ug aliquod X sjy 4, e aliquod- Y sig eliam A,
€oque casu sit Xoo Y. Jay dalis positione recyis X elfet,»ulwcto
communi. A, dabitur oy angulus quem faciung, adeoque et ratjo
rectarnm AX et Xy posito XY egse ordinatam normalen ad AX;
ea ralio exprimatur Per numerumy aliquem p eritque aequatio AX
ad XY (seu x ad Y) ut 1 ad g seu uf unitas ad hupe numerum
fietque y=nx. Unde Patet relationem Istam infer x ef Y lam esse
simplicem, ut o0 opus it agsymij tertium aliquog ipsis  homoge-

multo minus  ex(ensio altior;

neum, seu alia aliqua linea,
quod assumsimus est numerus tantum Seu magnitudo py])
gens. positione, sed sola specie seu notjone determinata ne
illis homogenea, [t haec simplex relatio duarup Homo
magnitudinuny nihil aliud est quam ratio, hog es( data ¢,
inter duas has Tectas, in eodem plano dalo,exi‘ste‘ntes X e
sl una ex ipsis positione sit dala, et datum ¢ punctum
ipsis A, ralio denique ingep. XY
abscissam x eadem quae inter p
erit positione etiam altera recta.
Omnem autem relationem jngep
inter duas tantum pes magnitudine
nibil aliud praeterea

A indi-
¢ rectig
genearun)
SL relatio
LY, quia
commune

duas_homogeneaa solas  sey
praeditas,lgomogeneas ita g
accedat quam numeri, egse rationem siye pro-
portionem, etsi aliquando involuta sjt ut alterius naturae appax‘e‘a!,
exemplo ostendam,  Sjy aequatio x”+2xy=yy(l), quam nulla ajja
magnitudo realis ingreditur, quam hae duge inter se homogeneae
Yety, quas ponamus €SSe reclas, ergo scribamug l:n(‘.’.) itaut
Sy b
1 sit ratio ipsius x aq Y, vel saltem

(uoliens SEU numerus yela-
tionem illam exprimens.  Jan, ex

aequ. 1. divisa per yx prodihit :
2 S g

[} 4L ;”:-: xy—:(vi) hoc est (petr aequ. 2.) l+2-n=nn(4); Tes ergo
redueta est ad solam rationém, . ‘
inveniendum ; adeoque ex aequatione 1, pipj
rtio inter y e X, licet illa hee loco detur
enim nn~2n+]=2(5) seu extrahendo g
=1£y2(6).  Unde (alis modus deduci oy

guitudine ipsius CX (fig. 60) invenire Y s
Vil

seu numerum eam exprimen(em

aliud datur, quam
stirde sey ambigue , fit
icem —n |- ¥9 o
est, ex dala x sey ma-
€U magnitudinem ipsius
19
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Fiat triangulum rectangulum isosceles CXA

CY vel ipsius C(Y).
ulus

cujus basis sit CX=x, el centro A radio AX describatur circ

X(Y)Y rectam €A productam bissecans, nempe in Y et in (Y),

dico rectam CY vel G(Y) esse quaesitam seu ejus magnitudinem
exprimere y in aequatione XX +2xy=yY- Si CX sit x, tunc CY

vel C(Y) fore y; est enim CY ad CX ut y2+1 ad 1 et C(Y)
ad OX ut y2—1 ad 1,”seu CX posita unitate sive 1 erit (B
—CA(2)+AY (seu 1) = V2+1 et C(Y)=CA(¥2)—A(Y) (seu
—1)=y2—1. ltaque posita x unitale, erit y summa vel differen-
tia ex his duabus y2 et 1, ubi tamen notandum, radicem unanm -
debere intelligi privalivam seu falsam, id est etsi moles ipsius C(Y)
sity2—1, tamen huic praefigendum esse signum —, ut fiat — V2+1.
Unde y est vel 142 vel I-—y2. Patet etiam hinc porro, lo-
cum omnium punctorum Y esse rectam CY, si locus omnium
punctorum X sit recta (X, modo talis sit rectarum angulus, ut
ducta quacunque parallela ipsi primae XY jam inventae ul %Y
semper sit etiam CX ad GY, quemadmodum diximus, seu secun-
dum rationem quam aeguatio 1 vel ratio inventa in aequ. 6. ex-

mit. Possunt autem relationes diversarum linearum inter se

pri
una ad aliam ductas,

non tantum exprimi per rectas parallelas ab
sed et per rectas ad unum punctum convergentes, el una saepe
relatio alia est simplicior. It =si (fig. 61) sit Ellipsis, cujus duo
oci sint A et B, sumaturque quodlibet in Ellipsi punctum Y, tunc
ea proprietas est Ellipseos, ul semper AY +BY sit aequalis con-
stanti rectae, nempe CD axi majori Ellipseos, atque adeo ut AY
4BY et A(Y)+B(Y) sint aequales inter se.
Porro ut lineae AYB (fig. #9) natura commo
rectis normalibus YX et YZ ex uno ejus puncto Y emissis ad duas
quasdam  rectas positione datas, inter se normales CA et CB, ita
(fig. 62) lineae Y(Y) in nullo certo plano  manentis natura exprimi
potest, si ex puncto ejus (uocunque ut Y in sublimi posilo tres
rectae normales in tria plana CXA, CZB, CVD inter se normalia
ducantur, nempe YX, YZ, YV, quas vocabimus X, z,v. Quodsi jan

duae dentur aequationes, una verbi gratia inter x et z, altera inter
x et v, satis determinata erit natura lineae Y(Y). Prior aequalio
exprimet naturam lineae Z(#4) a linea Y(Y) in planum CZB pro-
jectae, posterior naturam lineae V(V) ab eadem linea Y(Y) io pla-
num CYD projectae. Possunt tamen tria plana esse non lantum
normalia inter se, sed et qualiacunque anguli dati, unde si duo

de exprimi duabus

tribus illis magnitudinibus sy rectis
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saltefn‘ assumantur plana normal
d?ﬁmu, possumus invenire ugp o
ahqu.od planum, quod fieg si ll'm
possit, ut linea (V) e Jip i
fiant infinite parvae sive evaneseﬁa 1r’(
Hinc patet etiam natura]oc;rr:l;n

tertium- vero ug gvp anguli in-
non tota  linea Y(Y) cadat j
m CVP arbitvarium  faje sunll?
Y) coincidant, sey ut reclae v

rectis indefinitis i
s delerm?:(a[:;] Cf. 10-eodem plano positione gajs
puncla numero quatuor ir’x 1cel ambiguum, hoe sy dantus’ o
Si vero distantiae ipsae n eOfiem L o v,
Tnterbice it on sint datae, sed tantum re] [
JUS ope una ex alia data determinaalt:) o
I, tune

prob 2
robiema est indeter natum, sen fj ocus, verbi 8r
i L indeterm L t 1 b atia in ﬁg 5Y

m'rcuius, dicim
us
s que puncta Y omnia esse ad circulum, sj tal
: > SI lalis sing

libus YX et YZ
PRy 4 ad duas rectas normafes inter
" arum - conjugatarum  sipy] se CX el 0z, qua-
possint seu eidem quadrato imul sum
esL potentiae s
cu . 5
(lig: 62) si puncyi q‘;lﬂdr_an constantis Jatys, Sim'}‘ Fad{us vero
CZB, CVD sint dat distantiae VX, vZ, yy a trib diler in soligo
ae, delel'ﬂ]in "t 'Ibus p]am's CX
certa enim punet, atm est problema, |j 4,
; a4 numero finj a, licet ampjor
Sciendum 0 finila (nem Iguum
aute, Ipe qua S,
ey Sjn:ndes;t, datas esse mag"iludinesqas;li,ori s.;ustaclunt.
5 atae aequmjon . mla a jqua .
tribus rectis ; €5, quot sin L L
X, 2 e uaesitae: :
st 26 indepe’n‘(;v mv;mendls ires etiam de?]mfs”de’ laque sj pro
‘ entes), ipsae datae ; " aequatione,
delerminatug ) ipsae datae inge]ljo S (a se
m ; ekl entur, A
blema est ind}eLegW?dsl vero: duae tantum Z‘entur’ ::Obieimaqu,, erit
determinate non l:}')r::lum Primi gradus sey puncmfg]uauones, pro-
. 4 ur, sed Y gse A quaesitum Y
ujus omnia pun H u locus omnjum o
PUbclasthis conditium’bus'sntisfacienlz Seg. linea Y(¥)
. : - Si vero
mveniendis tanum daga Psri‘:

nobis una aequa am hae (reg ae ingre ur ¢ pro-
uatio hae ect d I
qu rec grediunt
] , tu P

lema es nh
finitie 1 € atu, 8 Inde
S Indetermin L m, seu est er| u
b t U d det Minatum secundi

gradus
o , etlocus est
ad superficj
hab B Perliciem sey g L 3
elur (vel semideterminaty iy ambiau:Peﬂmes aliqua determinata
D )

= TS
4, aut quadrigemina elc.) cujus omnia
P
s
quationem expressae. Unde Jam inte]li
superficiem, eg quomodo
19+
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\ ioni : iones expressis
dati quationibus  sive relationibus  per aequatio )
atis  ae > ; ; ’
o Do deler'r::;insm;otnum rectilineorum quoque
P ositione ling
Jaec eadem per comp 3 el
li l:ia possunt. Nam (fig. 63) si per rectama): e
o dem semper plano et eodem semper Yg ot
in eodem s ! | !
l"x % in ipsa regula moveatur punctun -allquod ct, A
i A seu X seu Y incipial molus ulriusque, i ok
> 4 . .
puneto in ,X,3X etc. punctum per ver‘nal. in ,; ,l;nea o
Pef\’emb’flte L ‘A R quicvissel regula, in oLy Lyl ‘ l
LRt S ito_hoc motu describetur, cujus dataes
Y seu ¥yYaY ele. composito ho T
1ex data relatione -inter AX e.t, 1’51 e
natura e AZ sint ipsis AX proportionales seu si : b
b Y) ut AX ad AgZ, el ita porro, seu st sin Azz s,im il;
ol i AaZ linea AYY seu Y erit recta; si ik 2
gt o AX seu ut earum quadrata, linea
icata Talione ipsarum eu U ]
dupilcatdbola quadratica, si in triplicata, erit: par;::)ozlaad Skt
it para i i
eS?":z sint reciproce ut AX seulAQX ._gxd i:;(ml;tl.omz o
e, linea Y eri hola, cujus I :
b linea Y erit Hyperbola, cuj S e
A ub!que, rro aliae aique aliae lineae oviri possunt, quae |
Atqgue ita po ae al ’ ‘ o
i hujus loci non est. S
e hl:Jl;J:dl in genere notare praestat, quomodo.e.xl'ell:o])(i'eml g
LA ad quas partes linea cavitalem aut concavita . vemon;s, .
hga““'vﬂ xum conlrarium, verticem seu |')un(~.tuml Lel.di;,ms e
habeat‘ = ﬁt minimas ejus periodi abseissas vel o
ximasque aut m ]

conjugalae seu recessus a punclo
mobilis in regula creseunt; quod
quidem initio tam regul
dere intelligan(ur.

fixo A tam regulae quam puneti
ab initio supponendum est, si
 quam punctum in ea mobile ab A rece-
Ttaque idem est si contra ambo tam regula quam
continue accedere intelligantur ad A et velocitas

! S seu incrementa mo-
menlanea ipsius  puneti in regula. Sed cum hoc modo punctum

lantum priorem viam relegere intelligatur, Tog annotare nihil atti-
nel imposterum.  Quods; contingat lig. 65 velocitatibus regulae seu
incrementis momentaneis abscissarum, ipsis scilicet 2 Xz X ete. de-
crescentibus, velocitates puncti in regula seu incrementa momenta-
nea ordinatarum nianere, vel crescere,
minus decrescere quamipsa ,X;X etc.,
directrici AX obyertjt convexitatem.

Ex his jam contra statim patet,
abscissarum magis crescant, vel minus d
momentanea abscissap,

2237, etc. uniformia

vel saltem
tunc etiam curva AYY ipsi

si incrementa momentanea

ecrescant, (uam incrementa

um - conjugatarum  sey ordinatarum,  tunc

curvam: concavitatem obvertere directrici (seu rectae in qua ab- : ‘
seissae sumuntur) si mode ‘Ponamus curvam tam 2 directrice
~AX quam  directrice conjugata AZ recedere, sen ad eam  acce- 1

dere, hoc est tam in upa directrice  quam in alltera recedere a :
communi eorum puncto A vel ad id accedere, patet hoc

! inquam
X praecedentibus, si modo in fig. 63 vel 65 mutemus. directricem

Y | uiy
: mus in fig. 6+ velocitales regulae seu lP.s: definite parva
gl o ta momentanea 3 X3 X; ;X X ele. (qu\e f Dbscissarum
AX e al citatibus respondentibus  puncli seu abs Lanels
sunt) ipsis velo : ol'd:tflﬂwr“m XY) incl-emenus. mon'len‘ i
conjugalarum AZ (beu.l ales, lunc AYY est recta; sin minus, |
il pmg(l)lt)t(ll:?djalé (fig- 63) ponamus velocilate % gu"fe

nea eril curva.

et ab; ¢jus in divectricem conjugatam et abseissas conjugatas
vel contra; manifestum enim est si curva uni - directrici- ohvertit i "
concavilatem , conjugatae ejus obvertere convexitatem el contra, ;
fuando- scilicet simul recedit ap ‘ambabus, 3 ¥

Hine patet poi
Nam fig. 66 si X pu

'T0, quomodo o
nclis directricis

-

iatur curvae flexys contrarius,
ab A recedentibus etiam ro- !

anente unilormi seu abscissarum  AX iner

. A

Lt j 2 dinatarum AZ in-

’sz', :;r:menta abscissarum conjugatarum seu or; o

= ]:ma momentanea oZg7Z, yZsZ ete, crescere,um S

;T:T;:'crescenle velocilalem puncti quale«,alz.lt;aenaﬁs momemaneigéb-

: g v :

aci s cresceres; seu Incl : -

adem [aciel, magis S nat

]sac(:s:arum crescentibus incrementa momemaneaﬂowtem e

dhue crescere, tunc linea AYY (hgﬁ&) conYﬁ s 4
. trici AX, si ambo simul, tam abscissae scilic

recl 8 ]

manel us qudl bus velocitatem pu
manentib ael tatem puncli crescere

L

lia Z puncta direciricis conjugatae ab A recedant, et cum
antea 757 efc. incrementa abseissarum conjugatarum magis crevis-
sent vel minus decrevissent, quam abscissarum principalium incre-
menta ,X;X ab A usque ad Y, at in Y incipiat fieri contrarium, ibi
linea habet. flexum contrarium et ex concava fif convexa, quoad easdem
lartes. Hoc est si ponamus rectangulum ,X, 7 secari a linea A,Y,Yin
duas partes AgX, Y3 YA ef AdZe Y, YA, tune cum lineae secantis pars
AY concavitatem  obyer(eriy parti spatii posteriori, altera pars Y, Y
wnvexitatem: obyeret parti spatii priori, hoc est cum recta seu




