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Mihi quaenam i

ratio, dicam vel ideo, quod plur

cessuram arbitrer.

omnium consensu Geometrae,
corum scriptis judicari possit,

lia Conicorum de
num coni appareret,

constructiones problematum quac in
rentur fierent universales.
nobis Geometriam solidorum sive

compendio dedissen

remalta praedemunstrata a
est, aditum ad problemala difficilior:
eos palientia in ea
(uae schemata contemplantes et Conum
Quanquam autem opus impe
reddidisse visi sunt multis.

thesin generaliler demonstraver

eas Analytici post

ingenti labore imaginationem abs
o Johanne Wiltio exceplo,

uidendy summo Vi

Conicam omnium longissime promo
Hoc cum mihi de Analyseos a

{entiam dicenti nuper ill

vera dici ad tenta
set Analysis quo

Aggressus negolium vidi novis
quibus variae signorum ambiguitates
bile atque infinitum calculo analytico
non satis observasse videtur profu
denique modum reperi anal

tractari possint.

ctionis conicae nomine,

explicata centra,
tes, perpendicula
seos, Circuli, Re

universalia innumerabilia in prompt
malum  conicorum aequationibus  compr

n hoc quoque argumentum incumbendi fuerit
ijmum inde lucis instituto meo ac-
Desarguesius et Pascalius filius, praestantes
rem Veteribus, quantum  ex servatis
intactam aggressi erant, universa-
monstratione complecti, qua et harmonia sectio-
et proprielates communes observarentur, el
his lineis efficienda propone-
Hoo illi institutum si absolvissent, tofam
secundi gradus perfectam insigni

. Sed quoniam synthetica methodo. per theo-

itineris asperi

rfectum reli

ea secuti re in planum

visse videtur.

ndum excitavit, qua .
Synthesin perventuram

lyticum, quo secliones o
ac si unicum extaret figurae cujusd
cujus figurae natura aequatione unive
axes, vertices, f0c0s, abscissas, ordinatas,

res, nulla specierum Hyperbolae,

clae mentione, statim prodat;

communem mihi strata est via.

d propositum eniti voluerant, mirum nou
a reperisse nullum, destituente
tate el anfractuum multitudine,
mente versantes fatigahal.
quissent, inimitabile tamen
Nam quas ipsi in solido et per sy
ant Conicarum Linearum Harmonias,
traducta (quod fateor
olvit) nondum exhibuere, ne ipso
(ui tamen Analysin

¢ Syntheseos comparalione sei-
ustris Cavcavius objecisset, agnoscenten
atione eousque produci po
pro desperato habehatur.
quibusdam characteribus 0pus ess
exprimerenturs; vidi indivisi
misceri debere, quod unm
ndissimus  caetera Carlesivs,
onicae perinde
am genus st
sl
tangen-
Parabolae, Elli-
unde  theoremald
W fuere, et ad omnium proble-
ehensibilium ~ solutionen
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Restabat fastigi
astigium operis
: ' , problema scili y i
fs{]llb .tl))mmum generale: Formulam ]Sc'llcef sk
lonibus Conici 7
s et Aequati i
communem, con e hei .

5 struendi b el e
ot L problema solidum 1i
e wa'e::alc;omc_ae daLfie et circuli, Hac erg::lofd l-lbet
e comca'omma (modo sursolida non simomfmal
o sohmdnenogum. mstar construi, et quod non minoj'w]0
! 4 onicis  omnib i ot
sunt.  Sin desider e L :
s 1 eteél:lr,dnec Universalia Conica ad ﬁnpe;hesgldposu

: el rducta
el : ppareat, exem I uti
mamps;)blema propositum: ex punc’lo datptl)lm;) at‘irem s

ve 3 i %
tam AY Pl;:e'ﬂ’;ndlcularem DY ducere ad(Cg- 3'0) e
: i oni
e !‘inea:l::mpéob{ema multos complecti casus 03"': L
bR e Pambo!onmarpm genera, Recta, Circula;'is g]ﬂ'et
i 18, et in qualibet trium inprimis );‘t 7
bt el vm, quingque aut minimum quatuor habenll e
Sk o situ Puncli dati D; unde si quis ‘ur .
Sl dawmn,] in Vommths linearum spe(:ierumj en W’;Mema
bk st selmrm'caslbus, €l novem minimum caIcf]isen o
IS opus erit e
R e erit, et frusira sperabi
S Operfso € caeleros conjeclura: cum a mf quidir:bszmlo il
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fuisset labor: Kb e 4 e
i " i -ex casibus iori
ok i];t, ul:ma communis omnibus lineis Cadj.{)ﬁcxhoﬂbus
Pl it Hane jam aequationem commy i
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valore scili.eet liney +ly“+ﬂmy2+ﬂﬁn+a“p 2 .
arum |, m, n i ;
ambiguo ibi .
i e , 0, p guo, ut alibi a me ’
e formula construendi hanc aequatione; doceb"’“‘:v
Ll mmigv a neque valores lerminorum morety :ln e
"minis  cognitis |, m i g
i g M, n, popossit intelligi maj i
: ‘ ! igi m
e caSi:)walo aequalis; alioquin formula ufn e:slﬂf e
s Coniclilss commun'ls. Praeterea formula o)u:t e
gl cuju; i communis, ila ut ope ejus cemrl es")' od
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elegantem; uterque tamen opus habet prae ﬂlalml‘le aequationis,
P t praej
8 3 [

describenda fuerit, Exempli causa, si quaestio sit de ratione in-
veniendi punctum flexus contrari in hoeide, constat probl }
sua nalura esse solidum, sive sectionibus conicis efficiendum 5 quia %
tamen omnia problemala inferiora linejs superioribus solvi possunt. f
- ideo rectius solvetur per conchoeidem datam ey circulum; satius i
enim conchoeide. jam descripta uti, quam novam curvam conicam
i

Inter eos quorum ex-

quod caleulos plerum(.[ue. red(htl Er;)glg;se. iyl e
i i"] hénc .l‘em mFd:iaLil:nnenS&;nt:f venissel quaerere , quod' egl{
e e ram, utique elegantius multo abst.)h'lsset,
g ol Ic;n()ili)tosfg:mul:;m omnibus aequationur.n fOl'mIS‘ C:E;
e atione indigentem, sed non omnibus Co:]ct:a b
R enim ad intersectionem parabolae atae.
SPECiEbUSf Goarﬂfﬂlﬂf ti. Unde intelligi potest, rem construchor‘\m?z
oifenligeo 18 H}vene .uti- nonnullis auditu potitlxs aut'sul{erﬁclanla
e Pfl'feclmtl 815: ;neditatione talia- aestimanu_bus vnderldpru))rs;ieri.
]ﬂﬂ‘iﬂne_q.“ﬂm o enessarium visum est rem de mteg::o red- lsu;
Ml LR ok visque artibus characterum ra!phlguorum 0 :
e n:imuqm in vias incidi jam im])edlt?s' ut dpe::mm
i urgeo"pf’ormulas enim prolixiores pro mhll(;{ cu:n ; ad-,
s f‘?sl)?m"‘?f“‘l; s atque elegantibus uti decreveram. do g
St i ta:im irrumpendum in calculum, se ~a[.= &
mO"Uilt e IESSB : rimum subsidia esse, unde apt\_ﬁna_eaﬁll
medilauonef clx.ger,endait p“l in ipso limine superando defauga\:.ls ﬁ.,
possint; all?qfll.ﬂ ce):ertlm,-um, aut non nisi recollecta men.le n; 1mea'
rf!l:il;a‘:l:l;\til:mslerz :d exilum producamur. 120:)?‘0;::;:1051:] i
ribu 'y > S :
o déscribnet:;nr?et:lacl“fs‘ja}r:si“i)r‘élix?taé deterreret; suﬂ:;eg
tu"“']“ eossi':;n::ar:‘i:gl dare cogitationum mearum, ex (uo in
oc loc : '
!‘:iam coont suh"o'mcesfez:t?r‘:rt.inalio puncti quaesil.i ductu lm?ia:
Constructloc:io o0 censeri debet elegann_o-r., ql;ﬂs v
rum; ergo GOHSLI‘unecesse est sim.pliciorf:s pauclllor‘dsq :
L qu.as (.m.ce-r 4 utem censentur Geumel.m':ae' mec am. ri’h Y
e Slmphﬁ_lo_les ae quae gradus sunt inferioris, supenoa"gra
inter Georr{etncals deﬂm :) roblematis  constructiones, qna_rum o
Si duae sint ejus Zimplicioribus lineis utatur, postenc‘:;el})e i
i b e ¢; malim enim profecto decem desc:r:i o
o 2 hes ;dem unam, cum re accurate consi ':u]i .
culos,. q‘uam concl (;]eoeidis infinitis circulis, id _es.t motu c:idem -
descriplionern ‘conco us sit, cujus infinita vestigia pro l? ko
i fpat{?m,hal[:eri possunt.  Hing patet, non esaeeﬂor o
T“:lr;::h:upce!:i(;l:‘:ad problema inferius, ni:i e?vell::id saul?aei 1o
l it i blemate, S |
tum adsit sive quod data sit in pro

describere,

Ex his intelligi potest, regulas constructionum elegantium
easdem esse cum Praeceplis parsimoniae ex arte oeconomica pe-
litis, ne scilicet inutilibys utamur, aut ne quibusdam utilibus in
hostra. potestate sitis non utamur, Unde intelligitur data omnia
minutim examinanda, ut appareat quid inde erui possit in rem no-
stram ;. dalae autem sunt tum ligurae sive lineae, tum quantitates
sive valores quaesitarum linearum earumye polestatum. In datis
lineis utique mutari potest nibil; sed quonjam constat, ad eandem
lineam quaesitam dati valopis variis modis posse deveniri, pro vario !
datarum linearum usu, ideo quaeritur. electio modi cujusdam prae :
caeteris facilis alque elegantis, id est valor simplicior dato factus
ex dato linearum datarum facili in alias lransmutatione, ~ Sed quo-
niam ad ista non ange veniendum est, quam valor linearum pure i
habeatur, et vero Sdepe non ipsius lineae, sed Dbotestatis ejus pote-
statumve diversarum aggregali valor habelugj, ideo: aequationis inde
nalae quaerendae sunt. radices iq esl valores unus pluresve,  qui
lineae quaesitae tribuendi sunt ut a ioni
sit, disque valoribus inventis,
esl, qua reddi queant simplices.
Tum - quaesitarum  puri- per

ratione cogitandum
Verum quia saepe valores linea-

caloulum exacte haberi non possunt,
Geometria succurrit. defectui Analyseos, el quod jsta nominare non

potest, efficit intersectione quarundam linearum. Hine apparel, duo
£s3¢ summa genera constructionum in Geometria,. quemadmodum
duo sunt genera operationum in Arithmetica ; Algorithmum
quem vocant quatuor specierum (qui additionem, suburactio-
nem, multiplicationem, divisionem ¢l horum combinationes varias
wmplectitur) et Extractionem Radicum, Nam si sit x r a—b

+ ;c +d+yda, patet ad habendan x addition

lum, subtractione unjus b, multi
sione producti per a,
U quam compendiosiss;

€ quatuor quantita-

plicatione ipsius b per ¢ el divi-
ac denique radice ex da opus esse, Quae
ime fiant, variae artes tum ab ips cal-
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culo, tum a Geometria suppeditantur: a calculo, ut si ad-

denda sint la4-2a+43a+4a+9amx, ponendo numer:;n tdermim-
ad*+da
rum 5 d et proxime majorem 6 n d+1, fiet summa —5— n X
b2+ c?, tantum rectae
punctisque reli-

seu lda; a Geometri.a, ut si addenda sint
b extremo uno altera ¢ normaliter imponatur, e rd
alterius cujusdam lineae ductu, erit hujus
m quadratoram datorum summag:
quam sane praxin non calculus, sed Geom?lriae' pars a‘calzulu i
dependens docel, sed artis foret. Ex quo lfltel!lgl- p,ulfesl o (i
triam, quanquam calculo Algebraico subordinata sit scientia, suan
tamen quandam peculiarem analysiq habere < qua theoremala ipi
propria demonstrentur, et constructiones ultimae, caleulo quantun
licet contracto, tandem in lineis elficiantur. ! :
Hanc Analysin Geometriae propriam v1denluv"'agn9vmse e
. tenuisse Veleres, cum in eorum scriptis angscere mllu.vxdeo; Ve
stigia uaedam, Algebrae praeterquam ubi de l?l{mel‘fs ag.ela;ur
nulla, Et vero quas illi hac arte detexere proposm.omj:, isi di-
dum haberemus, aegre quibus nunc utimur methodns.mvcmrer‘nus‘
Ejus artis prima lineamenta mihi videor as%ecl{tus rationemque re
perisse, qua inventis symbolis aptis consl_uuus(!ue principiis f]ur.
busdam caetera quadam calculi imitatione fien possmt,_ ne lineas m'lla-
ginatione persequi necesse sit, qu?d nescio an h:{bueﬂrf{ Veleres;]d;:n
telligo, Clarissimum Aleaumium, VleLae, a‘equalem, p.ecuharem_ qua 4
sibi fecisse characteristicam, qua amict al'l @ mira praeslam“agno
cebant, sed cujus post ejus mortem vesligia superfuere nulla.

quis duobus extremis
lineae (uadratum aequale duoru

Ego cum Euclidis elementa nuper a%tente leg-erem, qu’(fi l:.!-
aut potius si de inlegro libro quaestio §1l,
tria esse vidi propositionum genert:
ent, quales sunt quae de ra!ionih!,l‘s ab
atque incommensuralnhhu‘s
uae prioribus ibris
)epperldiculal-ibus, de parallelis;
que subsidiis inter se junctis.  Hae propos
Theorematum ele-
haec est natura, utnol
dine combinationes
od peculiaris (U0
n theoremaia -

teor a me fieri- perraro,
factum hactenus nunquam,
aut enim ex caloulo pend ;
eo demonstrantur, ac de quadralis,
nonnullae; aut ex linearum ductu, guales sunt q
habentur pleraeque, de angulis, de |
aliae denique ex utris
sitiones aut theoremata aut pl‘oblema'ta sunt.
gantium calculi pariter ac Geomgtnae
possint nisi casu inveniri, nisi quis omnes or
notionum (delectu tamen aliquo fateor habito quo
que artificii est) instituere, velit, quo facto eum 1

Peculiaris sit operae speculatio,
inventos contrahere docebimus: se
- modo radices aequationum,
G'eometrica constructione commode definiantur,
timen  dabimus, prodila methodo generali
.snlidum quodlibet utcunque aflectum sectione
lnvento, quam eo pluris faciendam arbitror

universalitatem junxit elegantiae ac brevila!;.

ope sectionis conicae cujuseunque et circuli
(uae simul ad sectionem conicam indefinitam
£s€ possit, ac proinde duos habeat valores
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- signia omnia incidere necesse est; at Problematum diversa est ra-
Pm, dato enim problemate desideratur ars quaedam solvendi certa
] ita ut sem;{ef in nostra poteslate sit exitum reperire; sin minus’
nola est scientiae imperfectae. Animadverti autem, multa pro-’
blematum calculi genera esse in nostra potestate, at proble-
nllalum'Gfeometriae purae nulla: nam exempli causa problema illud
snmphclsm.mum, rectam lineam invenire cujus quadratum datarum
duaruml llu?earum rectarum quadratis sit aequale, quis  solveret
::z::),a;}n:;u:::z;er:]v,am:zr:x:lgo(;eum ja'm extaret? Unde intelligitur,
I | eomelriae purae problematum solu-
tionem non .aru ac methodo, sed memoriae nostrae deberi Vete-
Ium autem ingenio ac felicitati; nam forte nec illis melhod;Js fuit.
Ingenium autem et feﬂlicilatem jugenda esse constal, quando melhodus’
d'eest.; methodus enim hominem mediocrem, quantum ad exitus cer-
uludm(.em, aequat ingenioso qui de suo invenire possil, aut experto i
memoria ah‘aliis inventorum polleat, elsi tempore ser;lper di:tin ugr')"
tur, quod inexercitatus ac hebes, sed methodo instructus sibi g)a' ;
stio quodam jure postulat. Falendum est €rgo, Analysin Geo o
tnae'hactenus perfectam non esse, cum sing problemata uome—
solutio non nisi per synthesin habetur. Fortasse nulla sugt s
blem:':lla (de iis semper loquor, quae possunt aequatione com s
hendi) quae ex iis quae per synthesin habentur in Geomelr; e
acce@enle Analysi caleuli, solvi non possint; sed ele, rll'a e
omnium - constructiones eligere ex calculo de:to, res 958:1 l;:)sns"::

ab illa quam supra tetigi ;
gl arte symbolica, G i W -
expectanda. y » Geometriae peculiari,

Hoc loco vero Symbolicam illa

m novam non attingemus, cum
nec valores caleulo invenire nec
. d unum nunc explicabimus, quo-
eliamsi analytice extrahi non possint,
ejusque artis spe-
construendi problema
conica data circuloque
quo rariore connubio
Quaerimus Construgtionem Aequationis  solidae cujuscunque
Quaeritur ergo linea,
et circulum ordinata
duabus aequationibus
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duas easdem incognitas habentibus seu duo]':us 'h:?]liz ;ﬂ:‘;es's::z
unde una denique unius inco‘gr!ilae ;::ﬁze[g:ag:[,a ::réouati, deﬁmam
inguli termini, singulis terminis ae ' ;
:)r;ig(;ﬂ:n lineas arbitrarias ig locis expnmipdx:rsﬁu::;:\;ariglr:l;
intelligitur, utile esse mgllipllf:::a‘ :x:r:e:?n‘;u ;:epost SO
q’uoad e]“]f tﬁ (:izls (:::c::;)laz g:pers;im, poterunt a no.bis deﬁniri.pm
WJU_ES. Vg Id sparent modi infiniti construendi problema idem
a.rbm.llo; :(?e:l ﬂlel: quibus elegantiores eligi possuql. Ut aulle‘m
Ilior:\:n‘; aarl?ilraria’e multiplicentur, !ocus ad Q‘?ulca_m circulumve a-
dus ille est, qui plurimas lineas recipit. : o
e padmodum inter multa ad eandem curyam loca quida
'Qule:nissimus jla vicissim alius omnium maxime C(.)mpfls.llui
e ﬂn’mdum auten ille ad naturam  curvae. concipier
:;abelllfglnil:xzr:r?andas proprietates, inveniendasque di?eéxslwm:;n el;:
i ructi ilior haberi debel.
alml"b o ls);;?)ll(?:il:st?ﬁ;corosct:xgCl;;)a“cm:liulll':nllorl aequatione universali,
conicae

a 8
- —x2 1 %, positua
i imitur: —x? 0 yh
conicis omnibus communi, exprimitur: 2ax == A

latere recto, ¢ transverso. Omissa Parabola, Hyperbolae alque
atere 5

Aoy
Ellipsis communis aequatio simplicissima haec est: a®= g !

e . e A e ‘ d sectionel
t circuli: a2—x 2 Compositus maxim locus ad
! |

ilur; a2 Qe dy, ai
i i i rimitur: ZE—x*+bx+4ca )y
conicam Layh aequatione exprimitu q P
i tali io ad circulum: ‘
respondet talis aequatio Sy
i i i quationum
Facile autem cuivis Analylices perilo ex 1pso harun} a;(r]] vl o
inatuitu patet, nullas alias magis compositas ad s?:;l:::. e
? i Ko LR RS
irct alura verum, cam haru !
circulumyve esse in n n i S
ad gradus altiores ascendere ;
i apleta, et ad gradus ase en
o 00:(:{31“”{5 horum locorum descriptio determinatioque ex
ergo p

esl, ul Ipsarum X et y pa iter ac caelerarum b, ¢, d situs co-
L. I ul Do)
3

gnoscatur

Hoc autem
composita data reducatur ;
dy el ca tollere in nostra potestate est, sk
nitas pro arbitrio explicare po'ssum.us, nienl el
monere volui, quia viam aperit universaiem

vi.:a analyseos regia sic obtinebitur,_ si at:c;:l;l;:
ad simplicissimam; duos enin ter -
quia duas eliam 1ncog
- Quod ideo
Liorum elian!

: 259

curvarum examinanda. Hac enim arte facile intelligi potest, quae
loca possint esse ad eandem curvam quorum  scilicet unus ex alio
- lieri potest; unde methodus apparel exhihendi loca curvaram algjo-
tis cujusdam gradus simplicissima, unde certus quoque earum nu-
merus innotescet,  Hadem methodo aperitur via ad investigandos
modos deseribendii curvam' datam: sane enim finitus est numerus
locorum, si rectae incognitae x ot y_ parallelae inter se intelligantur,
Sed quoniam varios alios earum situs comminisci licet, ut si in
Triangulum coeant. circa focos quosdam rotalile, ut fit cum Ellip-
sis aut Hyperbola ex foeis quibusdam describitur, hinc fit ut jnfie
nita possint intelligi loca ad eandem curvam, quorum tamen ple-
raque ad constructiones problematum inepta sunt, ubj duabus cur-
vis sese intersecantibus necesse es( Y Incognitas non tantum ubj-
que easdem, sed et x inter se parallelas esse, et coincidere Y5 el
contra.  Est et alia locorum per abscissas ordinatasque explicato-
rum praerogativa, ut ad dimensipnes inveniendas utilia sint,
Reliqua tamen loca ad descriptiones curvarum organicas usui -
es8¢ possunt, puncta enim curvae cujusdam datae non (tantum re-
latione ad quandam directricem per perpendiculares sive ordinatas,
-sed et relatione reclarum ad certa quaedam puncta ductarum de-
signari possunt : quae sane expressio longe priore “simplicior est,
cum non nisi- una saepe orditiata opus habeat. Data jam curva
punctum quoddam unum plurave invenire, ad quod ommia curvae
puncta relationem habeant adeo simplicem, ul una incognita ex-
primi possit, problema credo fuerit supra vires humanas, nisi Syn-
thesis suceurrat Analysi laboranti, nimirum quod supra dixi Theo-
remata elegantia vi quadam subita c¢ruere non est in nostra pote-
state, sed si per combinationes idearum minutim procedas, ipsa
sese ordine offerunt meditanti. Lrgo primum cogitabimus, si una
recta a quolibet curvae puncto ad idem punctum duci possit, eam
esse circularems si a quolibet curvae ‘puncto al duo quaedam
puncta rectarum: ductarum summa vel differentia sit cuidam rectae
datae aequalis, lineam esse Ellipsin ve) Hyperbolam; si a quolibet
curvae punclo dato duae ductae lineae brevissimae, altera ad pun-
ctum quoddam, altera ad rectam quandam, sint inter se aequales,
curvam fore Parabolam,  Unde sumtis Jjam pluribus punctis, aliae
possuntcombinationes institui, quibus ordine omnes curvas Geo-
metricas exhiberi posse non est dubitandum idque ad Geomelriae
perfectionem plane necessarium est, ut habeatur ratio omnjum com-
VIL 17
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de caeteris deseri-

dissima describendi curvam.  Quo per[ecu;Si s
e dis infinitis non erit laborandum, nis Jpen
e habere possint. Quales sunt descri Lt

s v issime a centro

‘{uosddm ibus portiones curvaram longla-mm Neg
Nt qﬂ_ maﬁhinis perfici possint, quale |

: ot g AN jone habetur, et me-
d}star{les ha Eiaev'e portionum  eccentrica ?qrnétlon e
el Ottinm, Analyseos peritissimum, g

ini nem 5 ¢ e
B JOh;]Illl' si, Hyperbola et Parabola promltt?:, q T

o0 i pos ito. J

nobis ll:,e“el‘:li’memodo produci posse non (.iL_l e e
curvas g tissimus ei usui videtur conus; jeaib ey

hdsring 5 , ‘ ]
sxdelanltlr orﬁione sufficiente, etiam cont sufﬁ(:u{n:l 36 e
B secari potesl porlio curvae, utounqu il
otes AL A idem ad civculum traduci potest, quia ¢ :
e llele ad axem secari potest, cum s
; Porro cum eadem sec-

aissime absil;
lcoox::o aliter etiam quam _paraam T gel
B SUbC(’m“riﬂf qr;rrilllmvsoimssit secari conis, eligemlus est cor:;
K aliql‘ﬂ“d". s nostram.  Addenda sunt in gan} remrqlu‘ll
mellsiR ne eccentrica superficiei sphaericae explicuil;
e dgscmpuo“venit admirabilem Hyperholae [..n'olpltletat;m,i
item quam Wl‘er_‘nuscm oeidis Hyperbolici superli_cie mllmlésl ;1:.
ostendit. enim in 3"@5 descriptionem applicuil; demunaua:)s.
A “"fms- liﬁqflsalib:o de Motu. Caeterum \ndendu.m esl:ri;:m
- de{:m‘:ri:‘i,a(il::nbeidis genus, ex (uo omne:‘hallx; z:;te e|; 24
g i possint. Bt credibi 1
i 'C;I)r‘{?:i se;;;aﬁﬁ;lsilé:f Elliptici, sectionthus e:n::ﬁz
Gonpedu P'maa(:ius Yefﬁci pesse.  Addo, quemadmoduml o
curvas secundi gr: Lantum Parabola, Ellipsis, sed ‘eL recta e 5
secari potest “ur{d uodam altiore, ut Hyperbolico, for‘u.a 11 e

it Co'noeie qt ipsas conicas, imo et reclam cu.culé 30“
S LA it ;lecta id Wrennus ostendit.  Haec uliqu it
posse secari, uti de e enim despero posse aliquando sec?:f)bn *
i ne{ﬁ‘llicas mechanismis quibusdam tolerabi |l urs:mm
nicas,’ imon:;mm:ao;s est ad sphaericorum vitvorum speculo
hiberi qua :
i l”epl"aesemﬂﬂdose-st ex diverticulo in viam, a loc}s.ald ile“
o l‘ede}l’ﬂdmlfd loca constructionibus apciolra. Dixi dozim‘

i u“hb"]:ar:l maxime compositum reduci possee:l w

a'11' ?eiaoul:ﬁn)arizmanalytica tollendi terminos dut;sia:l: “c::,n chvabem
i »st, nunc quidem, ¢uo
hoc quidem necesse non est,

lus,

seripl

- vero est: .

el

trum B, Axis

section i

demittatur,

rabola fig. 34

lixiuscula est.

el transver

linea DE vel AG

descriptio loci ad sectionem conicam ,
compositissimi,

3:%22+NZ mVE4ay o

sitos conjungens ABC. Centro eodem
conicae inscribatur,
latus DE axi AG parallelum sit et a
sam lineam terminentur.
I, si perpendicularis inde rectam DE,
> empe HL, erit rectangulum DLE ad r
ut sectionis conicae latus rectum
AC. Quod in cirealo fig. 31,

constahit examinanti;
v bune quidam afferre alienum esg
senti. - Tantum in circulo considerandu
sun aequalia sunt, etiam haec duo
quod et in cerla
possis, in qua seilicet Jatus rectum tran
verum est; adde et in angulo re
superficiei conicae censeri polest
considerandim est Ly
una figura habendas, cujus aliquod centrus
minus ac Ellipseos vel Circuli,
currant in Jineam
rectilineo divergunt,
perbola differre intelligi potest

sumque sunt infinite parva, ot
Parabola considerari potest quan
perbola, sed cujus centrum, et se
id est infinite distent abhine; ne
perbola differt, quam quod latus
elsi ergo puncla B,C,D,G in Para

veque  simplicissimi neque

ad' quem nullo negotio reducitur; id

noster

ad sectionem conicam indeﬁuitam,

—WEOW 2 gy o oag circulum,
Quarum descriptio haee est -

Sil sectionis conjcae dalae cen-
seu latus wransversum primarium duos vertices oppo-

B rectangulum DERG
ila scilicey ut aliquod ejus
nguli- quatuor D, E, !

,G in ip-
Sumto jam quolibet

in linea puneto ut
productam sj opus esl,
eclangulum ML,
RS ad ejusdem latus transversum
Ellipsi fig: 32, Hyperhola fig. 33, I
non minus  quam i ipsa recta fig,

demonsirationem enim gener,

a-
35 verum esge
alem quae pro-
ab institu(o prae-
oniam latus rectum
rectangula acquari,
quam circularem appellare
SVerso sive axj
ctilineo ERF, qui et
» (uando recius est,

‘moniae causa duas

m est, qu
lyperbolae specie,

aequatur,
ipse  sectio
In Hyperbola
Oppositas  secliones pro
m B cogitar potest, non
etsi in his oppositae portiones con-
in se redeuntem, quae in Hyperhola anguloque
Angulus autem rectilineus €0 tantum. ab Hy-
quod latus ¢jus rectum ransver-
uncta R, S,A,B,C concidunt, At
umin rem praesentem yejy Hy-
clio opposita sint allerius mundi,
que cnim aliter Parabola ab Hy-
illius  transversum est infinitum;
bola exhiberi non Possunt, nec
duci queal, calculus tamen nihilo secius procedit.

e =
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a
i EN - RNV—, et LM seu 2EN
In fig. 35. EN? o iq RN?; erit ergo BN - R v i

e nXx, € Lt
rit 2 RN et D 2RN. sto jam EL erl
erll \’ o L E n 2R E: J I X t H

1 ? \ Yy
RNJ 2 sive enitHL xdi. Reetangulum DLE erit -1 2RNAx, ~x
ety i ;
RN" q ; - S 2
sive 2RNx + x2; rectangulum vero MHL erit 1 2RNY 7 \[q

4 Gve 2RNx— + sy i ergo Rectangulum DLE ad re-
Xy — sive

ctangulum MHL ut q ad a.

1l

SPECIMEN GEOMETRIAE LUC]FERAE.

i judici iti netras
Saepe ﬁotalum est a viris acri judicio pl‘aedlllé, GeunL o
= i rmare b as-
issimalquidem el certissima tradere, eaque ila pon_m; e
= s negari non possit, sed non salis illustrare am':rl) . ,el yo
ensu: ' ;
: vles inveniendi aperire, dum lector se caplum ql]:'l0 Cakinn
a ' sali test, quot
i i re autem non salis potest, ;
m sentit, capere au _ A0
?mlcm Las:es/’quae res facit ut homines Geometrarum R
19349 : . o . s
1" nes magis ’aidmiremur quam intelligant, nec satllf. exuoque R
li‘;m fructus ad intelleclus emenda?nopem,. in al(l}se n?ons“-monum
pl'nis profuturam, quae tamen mihi potissima vndell)ur s
¥ util * Cum igitar de his rebus sa
i um igitar :
maticarum utilitas. i b
MIau?ema inciderinl, quae ad reddendas causas{;)nte;qu?“ari Sk
B : i lacet exscribere fam L
5 . : specimen p ) 3 : ; 5
re videntur, eorum ' Boam
mciiberiori structura, prout nune in mentem venit,
% 3 CAIVA
exponendi ratione in aliud tempus servala. e
Utuntur vel uti possunt Geometrae varis I it i
mtis, nempe de eodem et diverso seu de cu:rngnde:]leﬁindmnni.
4 1 )
:ideme: de eo quod inest vel non inest, de dde.tel'ml_xl}a :)le e
y i imili et dissimili,
etincongruo, de simi : 3
bl b o i i, de continuo aut interrupto, de mu
de aequali, majori et minori, de ! gt
tione, ac denique quod ipsis proprium est de :
,
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Doctrina de coincidente aut non coincidente est ipsa doctrina

logica de formis syllogismorum.  Hine sumimus quod quae coingi-
dunt eidem tertio coincidunt inter se; si duorum coincidentium
unum tertio non coincidat, nec alterum ei coincidere. Ita Geome-
tra ostendit, punctum. quo duo diamelri cireylj (id est rectae cir-
culum secantes in duas bartes congruas) se secant, coincidere cum

puncto, quo duae aliae diametri ejusdem circuli se secant. Vid.
fig. 36. y ;

Doctrinae de eo quod inest alteri
monstrationibus complexus est Aristoteles jn priovibus  Analyticis,
notavit enim praedicatum inessé subjecto, scilicet notionem praedi-
cali notioni subjecti, quanquam etiam contra individua subjecti in-
sint individuis praedicatj. Et plura adhuc demonstrarj possint uni-
versalia de conlinente et congengo Seu inexistente, ultilia futura
tam in Logicis quam Geometricis.  Quoram et specimen dedi, ubi
demonstravi, si A sit in B et B sit in C, etiam A esse in C fig.

375 item si A sit in L ot B sj; in L, etiam Compositum ex A of
B fore in I, fig. 3= item si A gj; in B et B Sit in A, coincidere
A et B fig39. Problemata efiam solvi, ut plura invenire numero
quoteunque talia ut nihil ey ipsis componi possit novum, quod fit
si ea continue in’ se invicem insint, ut si A sj in B el Bin G et
est novum: quod et alijs mo-

Cin D etc. nihil ex his componi pot
A,B,C, D, E, et A(E)B coin-

dis praestari potest, uy si sint quinque
cidat G, et A sil in D, o denique B(E)D coincidat E, tunc nihil
ex s componi potest 10Vi, ulcunque combinentur. Unde etiam
ostendo, quomodo plura. dati numep; quoad coincidentiam et inexi-
slentiam sese labere debeant, ut inde institui possin; combinationes
novum.  Et in his versatur pars

, partem aliquam etiam de-

utiles ad componendum aliquid

Sequitur doctrina (e delerminalo et indeterminato, quando scili-
celex quibusdam datis quaesitum ita circumseriptum est, ug nonnisi
unicum reperiri possit, quod his conditionibus satisfaciaf. Datur et
semideterminatum, cum non quidem unjcum, sed plura, certi tamen
Numeri  seu numero finia exhiberi possunt, quae satisfaciunt. Sjc

» B determinata est recta AB (ig. 40) seu
quaeratur punctum C,
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is sinl itudinis dalae
cujus distantiac a punctis A et B datis sint ina.ig: e p]am,
: i i duo puncta
E leterminatum, nam ! ! 4
problema est semid ¢ 5L el
lre periri possunt, nempe G el (C) quae sa?bfdﬂv‘l.cumlfwemia p
‘ll/ nisi unicus reperiri potest circulus cujus a kg
i ; inde si duo cir
i i 5 transeat. Et proiu
ria puncla A, B,C tra P Tl
g l> inter ratiocinandum reperiatur, unumquemque
ot a (ransire, certum est circulos nomine -
Q

propositi,
N o <1 4 \C‘- . ; ‘
er (ria proposita put . N
3 d ls ]rever'\ esse unum eundemque seu G()Il’l('bld i
K. : i ipsismet cognost
n conditiones datae sint determinantes, —ex IpsIs ‘ eglm
putem col ] : Al
] ando tales sunt, ul rei quaesilae gen%xallo
oo s saltem ejus possibilitatem demonstren,
ductionem contineant, vel sallem ej spimpls
L inter generandum vel demonstrandum sewy s
b i 1 li s arhilrio sive ele :
ihi j uatur a
"mine i nihil uspiam rveling i : ;
fomatEbARA o inus ad rei generationem vel pos
Si enim ita procedendo nihilom ! B poae
“bilit'llis ¢jus demonstrationem perveniatur, - cer ;
sibilita !
i rmi ). ;
» penilus determinatun . A% i
o o l)H' rro mulla insignia Axiomata maximique usus ded l,
g ) his potissimum esl,
i 1 a. Ex his po
y salis  video observat i ‘
ae lamen mnon sali i : T L
‘1““‘? d( lerminantia pro determinato alind rursus d(l-Pl h. S;lw
J ; ; iui rinaticne hae salva.
guo( a determinatione possunt substitui, deteunl;nalfn‘t n4” s
ac nove £ ! o at
Sic si rectam indefinitam per duo 'puncm A 91: F]glerminm 1
: ' dicamus esse locum omnium punctorum
euntem di !
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seu si AL A L.C. est up,

, etiam A.L.C est un. sen I, est sui situs
unicum ad A et

G, quod demonstrandum proponebatur.
Unde videmus ex hog exemplo
hactenus a nemine mortalium usur,
gnitudines, sed puncta,

nasci novam genus calculi
pali quem non ingrediuntur ma-
et ubi calculus non fit per aequationes, sed
per determinationes sey congruitates et coincidentias, Determina-
lio enim resolvi potest ope congruitalisin coincidentiam hoe modo :
AB.L.untid est si situs A.B.I, congruat cum situ A.B.Y, coin-
cident L el Y. Soleo autem  coincidentiam notare tali signo oo,
el eongruitatem tantum (alj signo . Bt proinde A. B, I, un, idem
valel quod propositio conditionalis sequens: Si sit A.B Lo A, B.Y,
erit. L>oY, ubi literam Y adhibeo Pro puncto indefinito, ad imita-
tionem  Algebraistarum quibus ultimae literae,. ut X, Y, significare
solent magnitudines indefinitas, Nam quodeunque punctum assu-
mas, ut Y, quod eodem modo se habeat ad puncta A%t B, quo
L se habet ad puncta A et B, id necesse est coincidere ipsi L,
posito scilicet situm I, ad A et B esse unicum, sea L esse in recta
transeunte per A et B, !
Transeamus igitur ad explicandas congruilates. Gongrua
sunt, quae nullo modo discerni possunt, si per se _Speclentur, ut

in fig. 40 wiangula duo ABC ef AB(C) quorum wnum nibil prohi-
bet alteri applicari, ut coincidant,

Sola igitur nunc positione dis-
aliud jam positione dalum , ut
ut ABC aliter se habeal ad L,
gratia si L sit propius ipsi C
ut aliud Linveniri possit, quod
o L se habel ad ABCG; ita ut
alioqui si tale quid fieri non pos-
pro ABC (ita ul non posset (L)
eo ipso discerni possent ABC et
Et hoc ipsum est maximi mo-
ua ABC et AB(C) et aliquid re-

cernuntur seu relatione ad aliquod
aliquo puncto L dato fierj polest,
quam AB(C) se habet ad L, verbi
(quam ipsi (C).  Necesse est tamen,
eodem miodo se' habeal ad AB(C) qu
congrua sint ABGL el AB(C)(L),
sel pro- AB(C) quod fieri potest
mveniri pro-illo, ut I pro hoc),
AB(C) seu non forent congrua.
menti axioma, ut si duo sint congr !
periatur L se certo modo se habens ad unum ABC, etiam aliquid )
detur seu possibile sit (L) quod eodem modo se habeal ad alterum

AB(C).  Designo autem ita (fig. 42) A.B. Coo L. M. N
fical eodem modo

: 1 el B situs unicorum, (lemunslr.o
habentlogg ad.;\ .CL)Eu:fit 'is:lez‘tllei\l recta sumtis ulr (, el A} (I'. |
i'nde' dUOb"-h :I;)brelvilatis causa unum ex duobus prioribus hic i
e ”'-"‘"' l1 ) etiam_ eandem rectam ad haec duo puuela G el
TrAei e e tam ‘s quodlibet punctum in ea(lem.recta esaf
" o d‘"”"f’“'““i} ;\lvel (. Demionstratio est talis: Sit recta
s Uf“““"’ *‘cml," quudcumiue ul L oest sui ad A e.l »B silus
A-"EL X Gfllpus Plunnon possit adllub aliud punctum inveniri eodem
B ad 4 et B (quod est proprietas reclae), seu AB L
odd _Se hi.‘heniribere soleo determinationem) sumaturquein ca(!enlll J
“n.lls;?ijgl:Tu1:clu111 G, dico quodlibet punctum recl;ae, u[;LI; Eu::l
s i .G.T.un. Nam A.B.Lun
“esse sui silus ui;l%“::d((il: CC,e:lel;nﬁ;‘eim I ._i““_‘ in‘(le" i
i h'yp.t)iofnz A:t.)sl'eri‘m‘e.tollalur B ope delermmalion_is. prm:]]sl,e n]::
tl’-;ar::l?:t'\luendo A, L (per hoc praes?ns. axmm?, .qulo Bm EA,B,(;,

r ex A.L); ilaque in posteriori (}etgrmmatn?ne p g
?a;)uelbimu‘s A.A.L.C. un. Sed repetitio ipsius A hic est mutit,
ha A LG

, quod signi-
inler se sita esse tria puncta A, B, G, quo tria
puncta L, M,N. Hoc autem intelligendum est respective secundum
ordinem praescriptum, ut seilicet cum congruere seu coincidere seu
sibi- applicari' posse intelliguntur A, B.C et L.M.N, coincidat A ipsi
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‘. ipsi inc si sit A.B.Coo L. M.N, sequiluc
L;' i BAip}:ljll:ellWC ]elib'itlj\' i:{ ll(;:e::ari:. AL Lel;}_ \ull. Acﬂlif)ar:u;
e th i i ABoLM et A. 5
i Hadt upuileer:txrgn:nsinl:rﬁi’:;t Asecure componendo dicere
f&tl]:é: ;J llyl'N?lNlu“}La videmus (fig. 43) licet triangéxl? ;.Ui‘CNetl:nglei
et ipsi et AC ipsi LN,
dﬂ? ]atep?' aequal;;clﬂ lzn(l::an}:;b:f‘ 1};35(1; :;;MMN‘ pi Consruav
e universum congruitas combinationunm gr..idus
Q'l'Dn‘!OdO aglemllsni ex congruitatibus combinationum 'gradl'ls infe-
al'm'“s b opus sit omnibus ternionibus ad mvcl.uendam
s ‘EL 1 Tl?nmignis sed tribus tantum, et zl\d colligendam
anruf!alem i ieonum 'quinque‘ ternionibus; senionum;, seplc@
consmlit::;zme(:uilax pom; in infinitum, infra apparebit, cum de si-
ternionibus,
il dlcémtso.que generaliter ex respective congruis omnibus
'Pat'e“":;)ufn:n?ius gradus semper colligi posse congruas e;s.e
combmalmnl' ! tiones. alterius gradus, verbi gralia X loulmlbus 1
R 00mbma<1 erniones, quia ex omnibus combinationibus unius
e e lf’: ex }omnihus binionibus qualu?r rerum eon:
gm(‘lus’ "e."l?' g:d%]t ipsa quatuor rerum combinatio tnlahs.seu
A ?OnlngPg :; copn;rl'ua cum L.M.N.P. Jalm .exvcon!grullalu
quaternio g8 L‘otaliumnseqllitllr quaelibet combmatp mfeyrllor ';eu
combl'mufe!:vl:.?; respondenti congrua, ergo ex omnibus binionibus
quae\ns ‘ j
T lf?FII_iOHGS- x his insigne discrimen congruitalunf a c(_)in(;idenl.lls
i pltSCIrEillsss:u comprehensionibus. Nf{m Fﬁg. 44) si r_ectal'f;!r}] ?2:::3
i LM, et simul recta AC coincidat cum LN, eti iy
o e iy m r;:cla MN. Eo ipso dum coincidunt A-B etdlm,
B‘; Cf'ln‘?'de"';‘;‘] uncta A cum L, et B cum M; et eo lpsul IN'
ml'm!dum i\t:.? tpLN coincidel etiam punctum C cum. pund Odei
i " A]; C ipsis L, M,N respective f:om(:ldam. _al 0
o l;ar(glocll:;lmltaM ; el,iam rectae BC et MN coinleldfent_.L E‘:‘xl 1]\; ]l:,r;
5o S g ibi i, st A insit ipsiL, et B |
E“““’. q““‘“’fi;e"i‘iii‘lL'“{;i'i'b'u‘%iﬁ,“déi si AQB. insit ipsi LON.
e e“'am AQ) N, etiam A(?r)i}@C inesse ipsi L(t)IM'(t)N,‘ qll.lellli
b A(t)ct lll:;: Lriﬂo)dnim in con;gruilalibus el similitudinibus |m1|iar
argumenta; ;
. 1imt.his jam quae diximus de discrimine ime.r coin.cidenluaine(l:
congm];:::tes, Jr::\l.io porro profluit, cur congrua sint triznguia

- (uos pedes, sed et duas i}
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et (L)(M)(N) (fig. 44), si latera AB et (L)(M)
congrua sint, licet de (ertiis AC et (M)(N) nu
anguli ad A et (L) congrui sint,
rectae AB, el recta (L)(N) rectae A
ad A, tunce possunt rectae (LH(M)
salvo suo situ, adeoque (I

itemque AC et (L)(N)
lla fiat mentio, modo
- Nam si recta (L)Y(M) sit congrua
G, et angulus quoque ad (L) angulo
el (L)(N) transferri in AB et AC,
J(M)(N) potest applicari ad ABC, ita ut
coincidaut AB et LM, item AC et LN ergo ex natura coincidentiae
coincident etiam BC ef, MN; itaque si (am reclae comprehendentes
quam anguli earum sint congrui, etiam hases erunt congruae, lo-
tumque adeo triangulum triangulo.
Et ex hoc i

Pso exemplo insigne hoc Axioma magnique usus
illustrari potest :

(Juae_ex congruis eodem
sunt congrua.  Sic quia generaliter
datis, et angulo eorym positione et
lum seu positione datum est triangy
. ABC, (LX(M)(IN) data, habentia crur:
(L)' N) congrua, ilemque ang
angulum A angulo (L),

modo delerminantur, ea
ex duabus rectis magnitudine
wagnitudine dato, determina-
lum, hine si duo sint Iriangula
a AB cum (LY(M), et AC cum
ulum quem comprehendunt congruum,
congrua erunt wiangula ipsa.  Similiter
quia_ex tribus rectjs magnitudine datis, trianguli etiam anguli ma-
guitudine dai sunt, adeoque omnia determinata sunt, quae diversa
congruentiany impediunt; hing sj duo triangula tres rectas habeant
respeclive aequales, ag proinde congruas® (reciae enim aequales
congruae sunt), ipsa triangula congruaerunt. Et

haec attentius conside-
rata deprehendetur coingidere cum

wethodo superpositionum Euclidea.
Sunt et alia axiomata hue perlinentia, ut quae congrua sunt

eidem, congrua sunt iner se; et quae congrua sunt inler se, eorum

unum si fertio incongruum- sit, etiam alterum Lertio incongruum
eril, quae tamen  corollaria sunt :

diverso. In ijs enim , Omnia eadem sunt, prae-
ter positionem, jta g solo differant numero,
quicquid de uno' congruorum fieri dicive polest
que fieri potes( et dici, hoc uno exceplo,
hibentur, numero differu
bentur.  [ra congruere

Et in universum
il de altero quo-
quod ea quae inuno ad-
ab iis quae in alio adhi-
lantum duas ulnas sey -
ras, abstracte sumtas, du
Notandum' est etiam s
eliam ipsa
'mini actu congruant seu coincida,
At non necesse st superficies et i

intelligemus  nop

as horas, duos
duorum corpo-
corpora: esse congrua, quia
nl, etiam corpora coincident.
neas coincidere aul congruas

aequales gradus velocitatis,

"m ambitus congrui sint,
sl tey
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incido ngru . 1ud ta-
esse, (uarum extrema coincidunt aut congxufl funt -
mon| in universum dici potest, duo extensa GPII!Gld?re au a: i
' st i rua sinl ea in ipso  qu
SEH danl aul congrua sin
rua esse sl comnct N 3 : ks
; att oi possunt, seu ipsi cum externo possunt esse com‘ul
SREaR A ‘ i bique ab externo attingi
nia;  Hinc superficies et lineae cum ubiqu L
0ssi on vero solida. terminos earum  CoNgruos esse aul
gty i tem ea esl natura spali
coincidentes non sufficit.  In genere au M
; i s nihil aliu
i L corporis quatenus !
extensi (adeoque e s nus ; g
adesse in eo concipitur), ut in internis sit ul:uquedc'-on;fruutr)rlxls ;
1 ) P 1 s tenebri .
discernibile (ut si in media aqua agam aut i me ";i.m.m Im:)s“
er ea disee L
i flendam) tantumque p
pem  nhee qmcquam 0 ik e Fkir oy
; terno altingi possuut, seu ipsi cum alio (c .q
g i nia sunt.  Hine quoque
Jam licet partem communem habet) commu ' e
si duae superficies reperianiur uniformes aut lineae, e i
gruis aut etiam actu congruentibus, ipsae congruae
aclu coincident. s
is ori aequalia. ]
Ex congruis oriuntur : i
¢ transformatione si opus sit congrua reddi p}r;(s::m;l;aé i
SR i BCD S -
ja. Sic in fig. 45 triangula BAD, 2 N
aequalia. ~ Sic in fig. i t e !
rga ideoque aequalia; quia et lrlanguilum EBD lde(:ue“uadrawm‘
gI [(" ABCD, licet enim cengrua non sint (rianguiun l! o
¥ z HH g ern s
:ldxen lioc ?casu ex (riangulo (ranspositione pngl;;lm.l i,la.-m
G i trianguli unam par
* priori wn, nam sl triang
salum’ priori  congruum, ! ghai e
gl(l‘a[;hl n‘:ferzs in congruam BI'E, manente altera parte [i%%“ "
rans : : ‘ e
Bl:‘E ¢l ECB fit quadratum BCEF congruum (|u;dla::;" e
: 1214 i =, hoc =
lemus autem aequalitaten designare signo =, : ;
aequalia,
ficat A el B esse Wi 585
~Acqualia etiam dici possunt quoruni
At magnitudo est attributum ([uod(_lam renim; Ul
lla definilione potest determinari nullisque ce e
3 A |
i est fixa quadam mensura quam liceal consulere, l'on:eadem
S d : % G :
Ol“;: niversum orbem cum omnibus partibus pmpm‘:l i
i Deus u s M S
Sl redderet majorem, nullum esset pnnclpuM ll g
ok e fixa suinta, lanquam mensura, hujus applica o
Pyt i : eris magniludo quoque ala-
i ibitisque repetitionum nuw ghituc Sdegl>
eheais g Alt ue ita magnitudo determinatur per it
: vel certa quadam
s re-
petita

Nempe quae congrua sunl,

eadem est magnitudo.
- cujus cerla species

i X
rum cognosci potest. A : .
merum partium, quae inter se sunt aeqtl.ale_ '.(,m,,,ensu,-a],i]
regula inacquales. EL licet aliqua res siLine s

‘ ! ibus mensul
spzctu mensurae  vel respectu rerum, quibus o

eL restare C; hoc €
ipsum G rursus subtrahatur quoties fieri potest.
subtrahi posse 1 vice et residaum esse D,
D rursus I vice et residuum esse K,
E 2 vicibus et residuum esse Nihi
B=1C+Dp@R);
pressum in aequ. 2, A
sus C=1D 4 E(3);
(ex aequ. 2 el 5) B=2D+ E(T).
aequ. 6 et 8) fiet A=13(
Unde videmus E esse communem omnium mens
posita E unilate, fore A=13 e B=3.
malur unitas, tamen A et B esse inter
et A fore tredecim (uintas ipsius B seu
B esset unitas) nempe A es( 13E, est
tontra B fore quinque decimas tertias ip:
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exacle congruit, tamen continuata in infinitum

quoties fieri potest rei ex mensura vel mensurae ex
ex €0 quod subtractum est, (unc ex progressione numerorum re-
petitiones exprimentium Cognoscilur rei quanltitas respectu mensurae,
kt proinde aequalia sunt quae eodem modo se habent ad eanden
mensuram respectu repetitionis , eaque eo ipso patet fieri posse

CONgrua, Cum in paries congruenles singulas singulis eodem modo
resolvan(ur.

subtractione
e, residuique

Ex his etiam intelligitur, quid Mathematici vocent rationem seu
proportionem.  Si enim  duo  sint A et B,
pro mensura, tunc alterius
fum aliquem (vel numerory
A exprimi per unitatem.

el unum A accipiatur
B magwitudo exprimetur per nume-
m seriem certa lege procedentem) posito
Sed si neutra sit mensura, tunc numerus
exprimens B per A, quasi A esset mensura seu unitas ,
rationem seu  proportionem ipsius A ad B. By iy universum
expressio unius rei per unam aliam homogeneam (seu in res con-
gruas resolubilem) exprimit unius rationem ad aliam, ut proinde
ratio sit simplicissima duorun) quoad magnitudinem relatjo
sailicel nihil assumitur ter(i ipsis homogenei ad magnitudin
ex magnitudine ‘allerius suo valore exprimendam.
duae magnitudines A et B (lig. 46) velimusque earum rationem ad
se invicem determinare, ponamus A esse maj

Jus el B minus, igitur
ab A detrahamus B quoties id fieri potest, verbi gratia 2 vyicibus,

necessario minus est quam B, ideoque a B
ponamus - autem
, el a C detahi posse
denique a D posse detrabi
L. Patet fore A=2B + C(l) et
ergo pro B in aequ. |. substituendo  valorem ex-
=2G+20+ 1 ((3) seu A=304-2D(4). Rur-
Lrgo (ex aequ. 4 el 3) A=5D+3E(6), ot
Denique D=2E(S), Ergo (ex
‘T el 8) B=5E(10).
uram maximam, et
Quaecunque aulem assu-
se'ut 13 et 5 numeros,
A=13B (id est A=1s s
autem E quinta ipsius B;
Sius A seu B= %A, nam

exprimit

, i qua
em unius
Verbi gratia sint

Y) et (ex aequ,



