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futuro medii temporis, praestetur legitima usura
Exempli causa: post decem annos proximos finitos mihi cenl.um
debebis (de quibus interim nullas debes usuras, alioqui sortem jam
punc deberes); ego, qui forte negotium aliquod utile, sed paralae
pecuniae indigum gesturus sum, peto et a te ohtlineot ut nunc s?l-
vasj tu vieissim petere pofes, ut eo nomine Libi quoyis anno tolius
decennii proximi finito solvam quinque: nec refert, utrum pe-
cunia, quae ante tempus solyitur, sors sit an gusuie,
Omnis enim usura soluta fit sors; imo cum, usurarum. petitio  per
se odiosa sil, magis odiosa erit usurarum P'etili_o- ante tgmpus.' el
qui nihil eo nomine praestare volet, incidet in guandam'usural:lam
pravitalem: revera enim plus usurae nomine exigel, quam leg|bi|s.
permissum est, quia tempore quoque plus petitur, ‘Itaque usurae
exaclae ob usuras ante ltempus praestilas, quae sorlis pa\uram in-
_ duere, non nisi vocabulum commune habenl cum usuris usurar.um
non solutarum, quae legibus prohibentur, et tantum abest negotium
in velitum Analocismum incidere, ut secus fieri regularite‘r in le-
ges peccatum videatur ; regulariter, inquam, nam .excep%lones ex
patura negotii personarumgque sumi possunt (de qulbllS. alias), quae
judicis arbitrio permittuntur. Nobis autem in calculo ineundo in-
spiciendum videtur, quod regulare'.exactumqu.é-{esl.‘ o :
Il SUPPOSITIO SECUNDA est ex jure notissimo pelili,
quod compensatio est quaedam solurtifl, et qui.a pecunia,
quam aceipit, summam certam sibi detrahi patilur, eanyipsam sui-

mam eo ipso tempore solvisse censetur. N

1. His adjungo POSTULATUM, quod ‘creditor ac debi-
torin diem futurum certum de pecuncianondum pned:ua
nune statim inter se contrahere possint velintque, ity
ut totum negotium simul ac semel inter ipsos (et i
dem sine alterutrius laesione) finiatur. Ttaque credn.or,
“qui centum post decennium debita nunc anticipaf., eoque .nomme
quovis anno decennii proxime futuri deberet ' quinque splvere, vul
ea molestia se debitoremque liberet tolumque negotium rﬁma_t,
potest pati, ‘ut sibi nune statim de ipsis centum t'jetrahatur ali-
quid usurarum futurarum nomine, et (uidem non integra :‘)0 seu
decies -quinque, nondum  enim caedua sunl seu nor_!dum dies eo-
rum venit, sed paulo minus aliquid. Proin)de:nlixlﬂs‘"qu:.‘m.cen[um
accipiet, el quod detrahi sibi patitur, ipsissimum’est interuss
rium nunc determinandum.

‘.+_T‘a;u i
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IV. Ex his jam ducetur CONCLUSIO PRIMA: Si usura
legitima sit vicesima sortis, valor praesens unitatis
post annum debitae eriti & — o4 +g5ls — sooo + 150500 T
704000 € in infinitum, sive generalius, loco 20 assumendo
numerum quémcdnqup #, qui quotam usurariam exprimat, ;E—-%
17 el

+ ek
catio: Statim post annum  finitum mihi debebis unitatem seu 1)
(ex faclo), unum verbi gralia aureum, aut unam decadem aureorum,
vel unum centenarium etc. Hanc unitatem sive sortem, si mihi
nunc solvas, ejus nomine (ibi usuram post annum finitum debebo,
nempe vicesimam unilalis seu 54 (per suppositionem artic. 1);
(uoniam vero placuit, ut negotiam inter nos nunc statim finiatur
(per postulatuni artic. 3), ideo t vicissin, postulas, ut ego Libi hanc
summam 5% nunc solvam anticipando.  Sclulio autem haec fieri
potest per compensationem, si tantundem mihi detrahi patiar de
summa, quam a e accipere debeo (per supposit. artic. 2), accipio
ergo I minus Sl seu | - ;. Sed quia ita ut quoque summam 5t
post annum demum caeduam nunc accepisti, eo nomine et tu mihi
post annum _finitum debebis usuram (per actic. 1), nempe vicesi-
mam de 3, hoc est ;& Et cum negotium slatim inter nos sit
finiendum: (per artic.. 3), ¢a mihi nunc statim dabis praeler sum-
mam' praecedentem , quae eral I—,!; dabis ergo mihi nune 1—5
+48p. Verum ita mihi quoque istam summam 445 post annum
demum caeduam nunc stalim anticipando dedisti, itaque eo no-
mine vicissim Libi post @unum finitum ‘debebo usuram (per artic.
1), nempe vicesimam de ¢4y, hoc est gylys el cum negotium
sla'l_im illl&i‘ '.‘ds sit finiendum (artic. 3), hanc usuram anticipando .
stalim nune tibi salvam, salva rursus anticipationis consideratione.
Solvere autem potero per ’.coinpensation‘em- (artic. 2)  sea stalim

~th e i TR 3 3
+ — — —sete. Demonstratio simul et expli-
il 3

wpp @ le detrahi patiar de summa praccedente, quam mihi sol-

vere debes, quae ‘erat 1—if+ 445, ilaque solves mihi | —gl;
—g0%0- EL sic in infinitum ‘calculum continuatum fingendo
semperque anticipando (ul negotium statim finiatur) nulliusque
anlicipationis resegmentun negligendo (ut neuter laedatur), patet
te mihi solvere hunc debere summam seriei infinitae praedictae,
cujus termini sunt progressionis Geonietricae subvigecuplae, sem-
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per enim sequens est. vigesima pars  proxime antecedentis. ~ Sigua
aulem + et — alternantur, -

o v .

V. LEMMA ex calculo infinitorum: Fractio o est ae- i

135 ] BV e |

Gk s ol sl
qualis toti seriei infinitae T b ;;—;;-FT. ]

etc. Demonstratio simul et explicatio: Posilo » esse 20,
ostendendum est fractionem 39 idem esse quod infinita series 41—
ot b5 — wdout 1vesoo— szovuou et Nimirum fraclio i
multiplicata per 21 dat 20, ut patet; el series ista infinita, mulu-
plicata per 21 dat etiam 20, ut mox ostendetur. f,am quorum
aequi-multipla sunt aequalia, ea ipsamel sunt aequalia;, ?eqllallll-
ergo fractio et series. Superest tantum ut ostendalur, seriem mul-

tiplicatam  per 21 seu per 2041 dare 20. Operatio ita stabil:

Multiplicetur | +1_2%+T%—5—35’“5+7§7"5W"°“.° ete.

per |
fiee @ . 20—Litfo— bt velooTETOD &
;

Multiplicetur 1 11—y +odo — soort+ 150000 OO

per il f o
HiEUD) I +l_“1tif.+‘€'ioT)‘_‘S"616ﬁ+‘ﬁiu'ﬁﬁ ete.
Ergo® +Daequalia20*  * ¥ ,

VI. CONCLUSIO SECUNDA: Valor praesens unitatis

v

i i “posi esse
seu sortis post annum debitae est e posito #

numerum, (uotam usurariam exprimentem, seu si »sit 20, hoc est
si usurae sint quincunces sive vigesima sortis, eritA 20 seu subses-
quivigecupla sortis sive {§¢ de sorte. N@fn_ valor ille praesens est
| — s +rho— sl ele- (per attic. 4), id_est (per artic. 5)[03(;1
seu 492, quod probandum eral. Si vero usurae essent 6 ‘5" 00,
(unc numerus valeret 15¢ seu 5P, et valor praesens .,sortfs: forlef
100 seu £¢ de sorte. Kadem conclusio adhuc alia ratione inyenir!
et demonstrari potest sine serie infinitorum hoc. deOl .Post annulfl
debebis mihi summam S; quaerilur quantum mihi solvi aequum sit
nunc, ut res eodem recidat. Ponamus te mihi s,qlvgre nunc debere,
Y; itaque debet summa Y esse falis, ut anno Qnm?  usura m_m!
sorte aequetur, ei, quod mihi debes. Nam dedisti rvm_ﬂhl‘Y nunc in-
" debita, ergo debeo Libi X, et anno finito debebo tibi Y una cum
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vicesima ipsius Y seu Y444 Y, quae si aequentur ipsi S summae,
quam post annum mihi debes, compensatione facta, debitnm tunc
ipso jure muluo tolletur per artic. 2, et negolium initum inter nos
finitum intelligi potest, quod desideratur artic. 3. Quoniam ergo

Y4+, =S, erit Y= seu erit Y=29 deS, ut supra. Nam

S
si 20 nunc indebite solvas, post annum inde usuras debebo g ;
brgo postannumin summa tibi debebo 39+ seu 3% sivel. Sed
post annum tu quoque mihi debebis 1, unitatem nempe sive sor-
tem; ergo compensatione facla apparet, si pro 1 tunc debendis
nunc solvas 39, neutrum alteri quicquam amplius debiturum. Li-
cet autem haec via in hoc casu sit facilior priore, tamen priorem
magni momenti esse judico, quia exemplum praebel Analyseos me-
morabilis, ab Algebra in eo diversae, quod Algebra, ut in poste-
riore via patet, assumil quantitatem incognilam lanquam cognitam,
et inde regrediens eamque cum cognilis aequans, valorem ejus quae-
rit, prior vero Analysis per meras cognitas procedens valorem
incognitum directe obtinet. Quod magnum usum habet, quando
impossibile est obtineri valorem incognitae rationalem per Algebram,
tunc enim ea nihilominus hac via obtineri potest per seriem in-
finitam. B

VI. CONCLUSIO TERTIA. lisdem positis valor prae-

‘sens unitatis seu sortis post biennium debitae est

lieis 2raadiein o d S0 9. s 0 ;
T i S s eter Debebis

mihi | biennio abhinc: quod si mihi nunc solvas | anticipando, inde
tibi debebo usurae nomine post annum 4, post biennium rursus
25 In summa »%; quae si stalim mihi detrabas per artic. |, da-
bis mihi tantum 1—.2%. Sed quia hoc modo tu quoque priora gy
uno anno, nempe primo, et posteriora ,'; duobus, nempe primo
et secundo anticipasti; ideo usuram mihi post annum primum lam
ob priora, quam ob posteriora 5! primo anno anticipata debebis,
nempe bis 35 seu g25, el post annum secundum ob posteriora
o secundo anno anticipata debebis mihi 3355 ergo summa g¥5,
quae si rursus anticipando mihi solvas, dabis mihi § — 2+ 23;.
Sed jam ita ego rursus priora !y anticipavi anno primo, poste-
riora vero 4o anno primo et secundo: unde usuram tibi debebo,
quae anno primo finite de prioribus 425 erit g2, de posteriori-
bus (45 erit glo, summa g% ; anno secundo vero de posterio-
Vil o 9

Demonstratio.
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ribus ;45 usura erit oo, et summa usurarum anni primi et
secundi g%, quam si rursus anticipando mihi detrahi patiar, da-
bis mihi tantum 1 — 2+ 85— g Sed jam ita tu priora
s Tursus anticipasti anno primo,, posteriora gy anNO primo
et secundo, unde usuram mihi debebis, quae anno primo de prio-
ribus x5 est Tgogg, de posterioribus ggloy esl 15gggg, SUMMma
cviso0s anno secundo de posterioribus gglyg est rursus ygolgp
summaque usurarum anni primi el secundi gg5’pg quam simihi
statim solvas anlicipando (salvo in continuatione calculi anticipa-
tionis resegmento) dabis mihi |—2;+435—gv%o T 150000° Bl
ita calculum in infinitum continuatum fingendo, prodibit series in-
finita, quam posuimus.

VII. CONCLUSIO QUARTA. Pro triennio iisdem
manentibus Nominatoribus et signis, Numeratores
erunt numeri triangulares, pro quadriennio Pyrami-
dales, pro quingquennio triangulo-triangulares, et ita
porro pro pluribus annis altiores numeri, quos figuratos vocaul,
ego ob usam combinatorios. appellare soleo, in infinitum. Hoc
cum ad eundem modum ostendi possit, quo praecedentem conclu-
sionem demonstravimus, prolixe hic deducere supersedeo. Nu-*
meri ipsi tales sunt:

Numeri figurati seu Valor praesens sorlis post.
Combinatorii debitae ann.
Unit. 1. 1. L L Lf3—tadr—sdpotrodmopele = 1
Natural. 1. 2. 3. 4. 5 {*y%-%féiy- 00T T 2
Triang: 1. 3. 6.10. 15. | +—%+350— wddsts 3
Pyram, 1. 4.10.20.35. | 3— 4 2% —wibot 1o 4
Triang.- 1. 5.15.85.70. | £ %+ &% sb8ot1o 5
‘Triang. ete. ele.
IX. Ad inveniendos adhuc aliter hos valores praesentes as-

sumo LEMMA: Valor praesens valoris futuri est valor
praesens ipsius summae. Exemplicausa, sub finem anni 1685
seu post.biennium debebis mihi aliquam summam; vellem nosse
quis nunc sub finem anni 1683 ejus summae sit valor praesens.
Itaque primum quaero, quis summae post biennium seu sub finem
anni 1685 caeduae futurus sit valor post annum seu sub finem
anni 1684; is ulique erit 39 de summa (per artic. 6), quia unus
tantum annus intercedit. Itaque si post biennium mihi debeas
unitatem, perinde est quantum ad hunc calculum ac si post an-

num mihi debeas 39. Sed rursus, si post annum mihi debes 39,
perinde est (iterum per artic. 6) ac si mibi deberes nunc %9 de
illa summa 39, hoc est 49y. Itaque si post biennium mihi
debes aliquid, valor praesens erit 499 de illo, seu quadratum nu-
meri 3¢ acceptum de illa summa tanquam unitate. Et eodem modo
apparebit, valorem praesentem unitatis post triennium debitae esse
39 de 34 de 39 seu cubum numeri 39, id est §99¢. Etita porro.
Atque hoc Lemma nihil aliud est, quam subsumtio illius axiomatis
notissimi, quod aequalia uni tertio sunt aequalia inter se; nam
199 nunc aequantur ipsis 39 caeduis postannum, el haec aequan-
tur unitati caeduae post biennium. Ergo et haec unitas aequatur
ipsis $9% caeduis nunc. Inde jam patet :

X. CONCLUSIO QUINTA. Si numerus quotae usu-
rariae sit » (id est 20, positis usuris quincuncibus seu vigesima
sorlis), eril valor praesens summae post aliquot annos
caeduae, adipsam summam, in ratione » ad »+ 1 (id est
subsesquivigecupla seu 20 ad 21) replicata secundum nume-
rum annorum, Hoc est, summae caeduae post annum unum va-
lor praesens erit simpliciter 29 de summa, seu erit ad summam
in ratione 20 ad 21. At valor praesens summae caeduae post duos
annos erit 39 de 39 seu 499 summae, seu erit ad summam in
ratione duplicata 20 ad 21 seu ut 400 (quadratum de 20) ad 441
(quadratum de 21). Et valor praesens summae caeduae post tri-
ennium erit £ de 39 de 3¢ summae, seu §98¢ summae, seu erit
ad summam in ratione triplicata 20 ad 21, seu ut tertia dignilas
sive cubus de 20 ad cubum de 21; et ita pon.‘(L Idque genera-
liter exprimendo, sit praesens valor Z, summa debita S, numerus
annorum a, et quotae usurariae numerus »; quibus positis, erit Z=S

multiplic. per ‘—lTvl
=1

duae post annos unum, duos, tres, quatuor, quinque etc.
valor praesens EX) 500

100 5000 490000 1389900 ete.

id est latus quadra- cubus biquadra- surdeso- etc,
tum tum lidum

qui numeri vel multiplicando, vel tantum eorum logarithmos ad-

dendo, continuari poterunt ad quotlibet annos, utileque erit frac-

liones decimaliter enuntiari. De usu horum in quibusdam juris

quaestionibus apud egregios autores non satis recte .definitis, aesti-

~ 9=

Sit », 20 et S unitas, eril unitatis cae-
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mandisque reditibus ad vitam (ubi interusurio composito
locus est) alio schediasmate disseremus.

Caeterum ut meditationis hujus usus sit in promptu, operae
pretium, ipso praesertim Nobilissimo Autore invitante, facturos nos
rati sumus, constructa Tabella, in qua (posita sorte 100000, et
usura vicenaria), quantum pro quogue annorum (ad quadraginta us-
que) numero, deduclo legitimo interusurio relinquatur, sive quani
sors anlicipato aestimanda veniat, exponeretur; unde porro, bene-
ficio regulae proportionis, quamcunque sortem datam, ad quantam-
cunque anticipationem aestimare planum foret, cum alias calculus
futurus esset longe impeditissimus, iis saltem, qui Logarithmorum
destituuntur praesidio.

Tabula sortium anticipato accipiendarum,
posito debito 100000.

Ann, | Sors anticip. | Ann. | Sors anticip.
0. 95238 11 0. 58168

1
2 0. 90703 12 0. 55684
3 0. 36384 13 0. 53032
4 0. 82270 14 0. 50507
5] 0. 78353 15 0. 48102
6 0. 74622 16 0. 45811
il 0. 71068 17 0. 43630
8 0. 67684 18 0. 41552
9 0. 64461 19 0. 39573
10 0. 61391 20 0. 37689
Ann.’| Sors anticip. | Ann. | Sors anticip.
21 0. 35894 31 0. 22036
22 0. 34185 32 0. 20987
23 0. 32557 33 0. 19987
24 0. 31007 | 34 0. 19035
25 0. 29530 35 0. 18129
26 0. 23124 36 0. 17265
27 0. 26785 37 0. 16444
28 0. 25509 38 0. 15661
29 0. 24294 39 | 0.14915
0. 14205

30 0. 23138 40

X1l
DE REDITIBUS AD ‘VITAM.

Do tibi centum, ut quinque annua recipiam. Victurus sum
adhue triginta annos, quibus ego communi jure usuras perciperem
ipse, sequentibus autem temporibus heredes mei. Volo autem ego
frui anticipando etiam illis reditibus qui ad heredes meos essent
perventuri, libensque patiar re s egmen tum, quod vulgo vocant rabat,
Hoc in eo consistit, ut quanlitas ejus, quod interest ab ea summa,
quam justo maturius accipio, resecetur. Exempli gratia, si mihi
debeas quinque post annos triginta eaque jam nunc desiderem,
perinde est ac si mihi quingue nunc mutuo des in annos triginta,
finitis illis reddenda. Unde singulis annis unam quartam partem
nummi tibi debebo, si vicesimae usurae sint sive quinque in cen-
tam.  Sed cum parum rationi consentaneum videatur, omnes re-
ditus totius meae posteritatis in infinitum me anticipando percipere
velle, cum raro nomina ob revolutiones rerum humanarum ultra
aliquot saecula durent; hinc satis superque sufficiet, si trecento-
rum annorum reditus ego his triginta annis percipiam, quanquam
mihi calculus ostenderit, parum interesse trecentorum tantum anno-
rum, an vero totius aeternitatis futurae reditus anticipare quis velit,
quod paradoxum quidem est, verissimum tamen. Cum autem ve-
lim aequalem quantitatem percipere in singulos annos, hinc tre-
centi isti anni in hos triginta reliquae meae vitae sic partiendi
sunt, ut pro quolibet anno vitae sit aequalis anticipatio.  Itaque
necesse est nos partiri trecentos annos in triginta partes, Erit
una quaeque decem annorum, sive habebimus (riginta denarios an-
norum, et quolibet anno vitae meae decem annorum reditus per-
cipiam, ita tamen, ut hi decem anni, quos primo anno percipio,
aeque distent a primo anno ac sequentes decem anni a sequenti
anno. Quare sequitur istos decem annos non esse sumendos con-
tinuos, sed triginta annorum intervallo discretos; nempe primo
anno percipiam usuras primi primorum (riginta annorum seu anni
primi et primi secundorum (riginta annorum seu anni trigesimi
primi et primi tertiorum seu anni sexagesimi primi, et ita porro
usque ad primum decimorum seu ultimorum triginta annorum sive
usque ad 271mum,  Similiter secundo anno omnium (qui numero
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decem sunt) secundorum annorum usuras percipiam, et tertio om-
nium tertiorum cujusque tricenarii, ac denique ultimo sive trige-
simo anno meae vitae percipiam usuras omnium postremorum seu
trigesimorum annorum cujusque ex decem tricenariis.

Sufficit ergo ut constituamus, quid mihi primo anno debea-
tur; et sane si nullum esset resegmentum, primo anno plenae de-
cem annorum usurae, id est a centum nummis in singulos quin-
que, adeoque primo statim anno quinquaginta nummi deberentur,
Sed cum id manifeste iniquum sit, sequitur resegmentum esse ad-
hibendum, et quidem tanto majus, quanto major est anticipalio;
itaque ex decem annis, quorum usuras statim simul percipio, pri-
mus quidem est ipse annus primus primorum triginta annorum,
itaque ratione ipsius nulla est anticipatio, sed usurae primi anni
sequentium (riginta annorum seu anni trigesimi primi triginta an-
nis anticipantur, et usurae primi anni ex tertio tricenario anti-
cipantur annis sexaginta, et ita porro.  Itaque decem annorum
qui simul percipiuntur, haec anlicipatio est:

. anni Imi 2di 3ti 46 54 Gti Tmi 8vi 9Yni | (mi
anticipatio est annorum 0 30 60 90120150 150210240270
primos quinque aureos sub finem primi anni integros accipio quippe
~ jam debitos, de secundis anno 31™m° demum debitis in annos (tri-
ginta usuras vicesimas solvere debeo, de tertiis anno 61mo demum
debitis in annos sexaginta, et ita porro, de ultimis anno 27[mo de-
bitis in annos 270. Sed cum neque ego tamdiu victurus sim, ne-
que cum posteritale mea ullum de ea re negolium esse velimus,
ideo has usuras vicesimas nummorum justo maturius solutorum
ego vivus solvam aut quod eodem redit compensando detrahi mihi
patiar. Verum si successu temporis eas solvere volo, ut solent
usurae annuatim persolvi, utique mihi plus sequentibus quam pri-
mis annis vitae meae sive solvendum, sive quod’ eodem redil, eo
nomine detrahendum erit. Nam tertio anno finilo usuras persol-
vere debebo a nummis tum primo anno fum etiam secundo justo
maturius acceptis, idemque multo magis in annis sequentibus con-
tinget; quod quidem incrementum quale esset futurum, et quo-
modo ego vivus solvere usuras anticipationis etiam annorum diu
postventurorum deberem, peculiari caleulo non indignun esset.
Verum id nunc a nobis rejicitur; nam hoc modo minus essel re-
segmentum anni primi quam secundi, et secundi quam tertii, quod
est contra propositum, volumus enim usuras ad vitam in singulos
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annos esse aequales. Ilaque necesse est, ut ego primo statim anno
solvam sive detrahi mihi patiar omnes usuras ob anticipationem
hoc anno peractam debitas, alioqui sequentibus annis solvendas.
Sed hoc modo, ut ego tibi usuras anticipationis solvo, ita tu mihi
eliam usuras anlicipationis debebis ob ipsas usuras prioris antici-
pationis anticipatas, Quin imo quaelibel anticipatio novam pariet
anticipationem, dabiturque resegmentum resegmenti semper repli-
catum; quae omnia uno calculo complectenda sunt, si primi anni
usuram justam post omnia resegmenta constituere velimus.
Primum itaque anno primo post contractum percipio quinque
nummos ob primum hunc avnum (qui etiam primus est primi
trecenarii) elapsum, idque sine resegmento; deinde simul perci-
pere volo usuras anni primi de secundo tricenario seu (rigesimi
primi, qui tunc quidem futuri essent nummi quingue, nunc autem
detrahendum est resegmentum, ob‘usuram, quae ab his quinque
nummis in triginta annos a me debetur et nunc per anticipatio-
nem solvenda est. Jam secundo anno elapso ob hos quinque num-

e .18 it
mos anticipatos deberem tibi 50° quos s! jam nunc solvam elapso

statim primo anno, et ita tu hanc summam uno anno antici-

5
20
pes, hinc anno secundo elapso mihi debebis ‘partem eorum vigesi-

5 5 ; ] .
mam seu 55, nomine usurae. Quod cum ego iterum statim anti-

cipem, debebo rursus tibi inde et ita porro in infinitum.  Tta-

5
203
que summa omnium resegmentorum ratione usurae primi anni de
quinque nummis anticipatis debitae sic ineunda erit, ui mihi ob
quinque nummos Lriginta annis justo maturius acceptos, ratione
usurae primi anni de his quinque nummis debitae, detrahenda sint:

5 5 5 5 AR 3 g 9,20
5= + 208 — 208 etc. in infinitum, id est 2_0:|-——202 aequ.

5 5 3 Atk
520" Porro tertio anno elapso, ob (uinque nummos anticipatos
. 1 5 . 3
deberem etiam T S 5p Quos si sub finem secundi solvere de-
beam, ob unius anni anticipationem debebo tantum (prorsus ut

X 5 20 5 520
in praecedentl)z—o"‘l—m s o0 Sed cum hos 50" 1420




jusque primo primi tri
20 | — concludere | Nam
beo , hinc solvam tantum =02

B < venda s

i)@ | Y ) | Rioe vendum
— el it E 0 et uno denique

20

30 an

aequ.

20 sic inibitur. Tn serie eomelricae est summa

pa a ad lerminum maximul ut terminus m: m | ad

50 S
1 20 . 20
b ut 1 ad m, erit b aequ. 'y'\) 120

Hoc autem si

usura primorum annorum cu:




138

AV,

DE RESOLUTIONIBUS AEQUATIONUM CUBICARUM TRI- ¢
 RADICALIUM, DE RADICIBUS REALIBUS, QUAE INTERVENTU

IMAGINARIARUM EXPRIMUNTUR, DEQUE SEXTA QUADAN
OPERATIONE ARITHMETICA.

Tametsi pro insigni admodum invento haberi non possi f

ostendere hominibus, quae longe quaerunt, jam tum in eorum jo- -

teslate esse, utile est lamen, lum ul sciant uti §uis possessioni-
bus, tum ut frustraneo lahore absistant. Idque in Aequationun
Cubicarum Triradicalium resolutione faciam, ubi primum earun
naturam paucis explicuero.

Sciendum est scilicet aequationem omnem aut possibiles ha- |
bere radices omnes, aut impossibiles omnes, aut quasdam possibi-
les, alias impossibiles. Impossibiles autem radices cum Analytice
exprimuntur, imaginarias appellamus. Omnis aequatio simplex sive
primi gradus (loquor autem non nisi de aequationibus rationalibus,
in quibus scilicet enuntiandis nulla irrationalis adhibetur) ut x—d no
vel x+d I 0 est realis. Aequatio quadratica duas habet radices,
easque aut reales ambas, aut imaginarias ambas. Ut si sit si._sit aequi-

tio x2—bx +¢2 M 0, erunt radices duae x 1M + = +\/— —c? el

3 )
x N b —V ——cz, ubi quantitas J———c” erit realis, si iy
major quam ¢, al imaginaria, si minor, eoque casu aequatio pro-
posita erit impossibilis. Unde patet vera origo ae((uationum im-
possibilium, et radicum imaginariarum, quod scilicet ex quantitale
negativa radix quadratica extrahi non potest, neque analytice neque

geometrice, ut si sit b ™2 et ¢ 2, erit V-——c’ 1 J—3, Quod

si jam aequatio simplex ducatur in quadraticam, oritur aequatlo
cubica, quae habet vel tres radices reales si quadratica est possi-
* bilis, vel duas imaginarias unamque tantum realem, si quadratica
sit impossibilis. Aequatio quadrato—quadralica possibilis aut duzs
habet radices reales, aut quatuor, quia ex duabus quadraticis fads
intelligi potest. Potest autem semper reduci ad cubicam, quod
primus jam superiove seculo invenit Ludovicus Ferrariensis, Car-

~ dani et Tartaleae aequalis, et observavi,
~ ces reales, (unc reduci ad cubicam triradicalem;
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cum quatuor habet radi-
cum duas, tunc
al cubicam unius radicis revocari.

Sit jam aequatio cubica: y3*3"qy—r ™ 0 (omnes enim ad
hanc formam revocari possunt), ex regula Scipionis Ferrei a Tar-
talea et Cardano publicala, radix ejus una eaque semper realis erit?

8 \/(3)2“'\/ T75 \/(”— \/4

data reliquas duas radices quadralica aequatione mvesngare facile
est, quae possibilis est, si reliquae duae radices sunt reales; im-
possibilis vero, si sint imaginariae. Dixi autem hanc unam mini-
mum semper realem esse. Ubi vero sese objicit difficultas in-

55 X qua

2 3
gens. Nimirum evenit aliquando ut quantitas \/% = g—;l sit im-

; q
possibilis, tune scilicet cumn signum ambiguum I~ valet — et ﬁ
: T2 ; e q? ;
est major quam —, lunc enim quantitas — — - esl negativa
4 4 27
J
adeoque quantitas \/ —_—— 2—7 imaginaria.  Quomodo ergo fieri

polest, ut quantitas realis, qualis est radix aequationis propositae,
exprimatur interventu imaginariae? Hoc ipsum enim mirum est, ta-
lem quantitatum imaginariaram interventum in illis aequationibus
cubicis tantum (ut calculus ostendit) observari , quae nullam habent
radicem imaginariam, sed omnes reales sive possibiles, idque per
trisectionem anguli ab Alberto Girardo aliisque ostensum est. Vi-
deatur imprimis Schotenius in appendice Com. ad Geom. Cartes.
Haec difficultas omnibus hactenus Algebrae scriptoribus crucem fi-
xit, nec quisquam eorum est, qui non professus sit regulas Car-
dani in hoc casu exceptionem pati. Primus omnium Raphael Bom-
belli, cujus Algebram perelegantem Italico sermone jam superiore
seculo Bononiae editam vidi, invenit, eas servire posse ad eruen-
das radices veras rationales sive numeris exprimibiles, quando la-
les habet aequatio; sed quando radices illae rationales sunt falsae
sive negativae, tunc nesciebat ille etiam ex irrationalibus erui posse,
adeoque aliam methodum praescripsit ¢ Cardano sumptam, quae
lamen reapse ad aequationis divisionem per y 4 vel — aliquoul-
timi termini divisore (ut stylo Cartesii utar) reducitur, etsialia longe
phrasi utatur Cardanus. A me vero deprehensum est, eadem me-
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thodo, nonnihil tamen pro re nata immutata, etiam ex irrationa-
libus Cardanicis erui rationales falsas seu negativas. Quanquam
autem haec observavit Bombellus, .nondum tamen illud asseruit, |
nedum demonstravit, ipsas radices Cardanicas irrationales inter- =
ventu imaginariarum expressas esse quantitates reales ac aequationi |
resolvendae sufficientes. Quod vero a me liquido evincetur, ut
appareat, alias imposterum radices aequationum Cubicarum triradi- -
calium frustra quaeri, et habere nos quicquid in eo genere optari
cum ratione potest.

*
i ]
§

Hoc cum a me aliquot abhine mensibus inventum esset, no-
lui tamen explicare, donec alia quaedam wmemoratu digna in Al- |
gebraico negotio deprehenderem, ne inventum parum speciosum
sine socio derideretur. Nunc vero cum originem talium regularum
intime inspexerim et viam ad altiores aequationes repererim, de-
prehensa seclione potestatum generali, memorabilium admodum
theorematum tabulam non mediocriter utilem complexa, et formu-
las quarundam aequationum dederim per omnes gradus in infini-
tum euntes, quaeque per irrationales sui gradus resolvuntur; hog,
inquam, cum praestiterim quicquid illud est circa Aequationum
Triradicalium resolutiones, sive inventum a me sive si mavis ob-
servatum, protrudere post tot alia non contemnenda specimina non
amplius erabesco. ;

Utile autem erit commemorare, qua via ad rem penilus eru-
endam excitatus sit animus. Incideram aliquando in duas aequa-

cl

tiones ejusmodi: x>y b et xy N0 c2, unde sequebatur X2 0 'y—“
d & 4 y? b et yioby2 462 11 0, sive i cprRag 2
adeoque —YT” Yoy , sivey 0 1

. Ergo pro x2 + y2 b, substituto

: b Bl :
valore ipsius y?, scribebam x*— 5 - \/I— c2 0 sive
x M v —g——«% — ¢% Erat autem c major quam b, adeoque

/bz 2
T ¢? erat quantitas imaginaria.

At vero constabat {mihi

aliunde, saltem summam incognitarum x +y esse quantitatem realem ¢
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aequari cuidam lineae d, quod me valde perplexum reddidit, cum enim
; § an T

calculo praece il BN i e

ex p denti deduxlssemq Xty ‘/ 3 aF ‘/ 5 e
b h? ;

s \/ T——cl, non capiebam, quomodo ejusmodi quanti-
tas possel esse realis, in quam exprimendamimaginariae sive jn;-
possibiles ingrederentur. Relegere ergo calculi vestigia coepi, er-

rorem suspicatus, sed frustra: eadem enim perpe{uo prodiere
Tandem venit in mentem, operationem instituere, quam hic sub-

b2 ek
4

/ B 7 2
jiciam: d " V% —G-‘/bT_(;2 L 1‘/;(_2 _‘/ 2l ity

sive
d 7 A+B, ergo quandrando utrobique :
i TV e TR B + 248
b b2 b hE
2m— abileol e B F /S e
R e e i et T3
SN e R e
nam rectangulum AB siv. = — L c2in,f =
ctangulum ape‘/ 5 +V i Lzm/z_ e

facit ¢, ut caleulus ostendet; erit ergo d*mb <+ 2¢ adeoque
d 11 yb+2¢. Aequando ergo inter se duos valores ipsius d, fiey

D b2 b 2
\[b+_2c.—|v§+\/i——cﬂ+wu-2—— %—cﬂ;unde si in
numeris faciamus b ™2 et ¢etiam M2, fio V6 \/I—+\/——3+
==, Qua observatione nullam facile in tota analytica singularem
mgis et paradoxam a me memini notatam, nam me prim;m ar-
b'nror radices irrationales, in speciem Imaginarias, ad reales etiam
sine extractique reduxisse. Et notabile est, sextum nos habitu-
ros Operationis sive Arithmeticae sive Anal

yticae se-

nus; nam praeter additionem, subtractionem, multiplicationem, dj- -
)

visionem, radicum extractionum habebitur Reformatio seu Re-
ductio expressionum imaginariarum ad reales,

el subtractio composita reducunt ad simplicia seu
vel contra; mulliplicatio causas ad effectum; div
contra: divisio fractos ad inlegros, extractio
denique Reformatio imaginarios ad reales,

Nimirum additio
partes ad totum,
isio et extractio
surdos ad rationales,

Ad exemplum enim hujus theorematis, sive aequationis inter
'reale'm et In speciem imaginariam, alia exempla concinnari possunt
infinita, etiam pro altioribus radicum irrationalium gradibus, modo
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earum exponentes sint progressionis geometricae duplae, ut y (4),
V.(8), y(16) elc., imo et nonnunquam pro aliis ut y(6), ut

multis exemplis ostendere possum. Sed generaliter ejusmodi composita

radicum ex binomiis et residuis non nisi tunc cum radicum exponen-
tes sunt progressionis geometricae duplae, reduci possunt analytice. In

v T2 g3 N
caeteris vero, uty ”‘/ (3)52~ + \/ I—;—l?—y“ (3)—5_\/ AT

reductio ejusmodi non admiititur per naturam rerum, quoniam
scilicet radices irrationales cubicae mon sfalim tolluntur cubando,
ut quadraticae quadrando. Sit enim y3 1 A%+ B® + 3ABy; el
autem 3AB 7 q, ut calculus ostendet, et A3+ B3 r. Unde fit ae-
quatio non pura (ut in quadratica supra habueramus. dzn b+‘."o),
sed affecta y3 M +3qy+r, quod impedit, quominus istae quantilz
tes alia adhuc ratione et sine imaginariis exprimi possint, ul in
quadraticis successeral. Sed (ametsi Reductio ngr}titatum in spe-
ciem imaginariarum ad reales non semper enuntiatione qua.dam ex-
pressa palpabilis reddi possit, non eo tamen minus hae in spe-
ciem -imaginariae reapse sunt reales habendae. ltaque de hac ope:
ralione sexta Reformationum dicendum est, quod de operatione
quinta extractionum, esse scilicel quantitates reales, quae tamen
non nisi imaginariarum interventu exprimantur ; quemadmodum sunt
radices, quas surdas vocamus, quae non nisi per suas pol.es(ales
enuntiantur. Quanquam autem exemplum radicum quadratmarqm
in speciem imaginariarum validam satis suspicionem mt‘)veaP altio-
res quoque reales esse, quoniam tamen minimg conyenit, in hu-
; jusmodi (quaestionibus,” ubi accurata veritatis indagatio in huma-
pae mentis potestate est, nos conjecturis duci, ideo demfmsll‘all—
dum putavi, expressiones illas semper esse rectas et adm'xttefndals_,
eliam (um cum interveniunt imaginariae, ut in cubicis triradicali
bus usu venit. Quod antequam faciam, ostendam paucis, c'?“m',
rium sensisse doclissimos viros et habuisse graves sane dublizfm}l
rationes. De Cardano et Tartalea quiregulas illas publicavere primi;
non est cur moneam. Bombellus, quem dixi nhserva.sn primun,
quod ex his radicibus erui possint sallem radices rauon:'a]es VIR
seu affirmativae, si quae sunt, credidit tamen in caeteris casibus,
cum scilicet radices rationales sunt negativae aut etiam cum non sunt
rationales, exceptionem pali regulas. Exempli causa proposita &
uatione yP—12y—9 70, quae (riradicalis est, haef:, inquil, 'ae—.
quatio resolvi non potest per regulas propositas; ideoque utitur
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alia methodo, eamque dividit per y+3, unde fit aequatio quadra-
tica, quam resolvit. Sed non noverat ille, ipsam quantitatem ne-
~ gativam — 3 esse radicem licet falsam, aut certe non putabat irra-
tionales eam continere.  Idem putat, aequationes ejusmodi in
quibus scilicet terminus penultimus est negativus et quadratum
semissis termini ultimi est minus cubo trientis penultimi, tunc cum
ultimus  terminus est affirmativus, non posse resolvi. Unde pro-
posita aequatione y3—6y 48 71 0 ait, questa agguagliatione risolu-
tamente non si pud agguagliare, e la proposta tratta dell’ impos-
sibile, in quo sine dubio deceptus est; scimus enim hodie, omnem
aequationem cubicam esse possibilem et habere vel unam radicem
realem  vel tres. In quo eum errasse tanto magis miror, quod
jam tum scivit, Trisectionem Anguli ad aequationem cubicam, quae
per regulas Cardani tractari non posse credebatur, reduci. Sed
error inde ortus, quod nondum salis eo tempore notum eral, ae-
quationes provenire ex radicibus in se ductis, quod a Cartesio, si
non inventum, sallem in clara luce positum est. Unde non miror,
| alicubi Bombellum asserere, non videri sibi unam quaestionem
plures una veras responsiones sive radices habere posse. Alber-
tus Girardus, qui primus quod sciam usum Trisectionis Anguli in
hoc negotio accurate explicuit, Cardani regulas satis aperte exclu-
sit. Quem secutus est Carlesius. Nam Vieta radices irrationales
ratius alligit, et cum methodum tradidit sane pulcherrimam ex-
trahendi radices aequationum in numeris rationalibus, non est usus
extractione ex. radicibus irrationalibus.

Quod superest ergo summi viri Renali Cartesii ac doctlissi-
morum ejus discipulorum Huddenii et Schotenii mentem explicare
suffecerit. Cartesius libro tertio Geometriae radices Cardani diserte
non nisi illis aequationibus applicandas censet, in quibus imagina-
tiae (uanlitates evitantur, et lunc cum imaginariae interveniunt,
novum nolae algebraicae genus introducere conatur, ut scilicet
quantitas incognita non per extractionem radicis sive sectionem ra-
tionis,, sed per sectionem anguli explicetur, in quo mihi non sa-
lisfacit. ~ Nam aliae sunt notae Analyticae, aliae Geometricae; illae
serviunt ad quantitatem incognitam enuntiandam relatione ad quas-
dam operationes arithmeticas, quales sunt additiones, subtractio-
nes, multiplicationes, divisiones, radicum extractiones et (quae a
me adduntur) imaginariarum reformationes, hae vero enuntiant
quantitatem incognitam relatione ad quasdam operationes geome-




tricas ductusque linearum.
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Et aequationem resolvisse aliud est,
quam construxisse: Tesolulio rei naturam delegit, incognilas sim-:
plicissime enuncial, earumque omnes recessus patefacit; construc=
tio quaesitam quantitatem exhibet instrumento ; tametsi ultro lar-
giar Geometriam ad ostendendam  realitatem quantitatum in spe-
ciem imaginariarum, imo et surdarum adhiberi debere, ne scilicet
pro figmentis inanibus humanae mentis habeantur. Quare Cartesii

ratiocinationi non assentior, cum nobis est persuasum (ul scilicet

jacturam solefur, quam: €x defectu regularum (ardani nos pali -
didit), aeque clare, imo clarius ac distinctius nos concipere incogni-
tam per relalionem ad subtensas arcuum, quarum triplum est da-
tum, quam per relationem ‘ad latera cuborum quorum contentum
est datum. Faterer si de (Geometrica constructione ageretur, sed
analytici est incognitas exprimere per notas, quae ad calculum sint
aptae; manifestum est autem, notam Cartesianam, ¢ua incogpilae
cubicae per relationes ad arcus exprimerentur, ad calculum servire
non posse aut certe inter calculandum semper manshram invaria-
tam, cum contra radices cubicae irrationales nonnunquarm extrab,
semper tolli possint et in se invicem aut in alias duci, aliasque
alque alias formas induere, quibus earum natura et problematis con-
stitutio detegatur. Neque enim Carlesius ex nota sua ad anguli
trisectionem nos referente duceret unguam radices rationales ae:
quationis, peque illud demonstrarel sane memorabile, omnem aé
quationem cubicam deprimibilem habere radicem rationalem, uli ex

irrationalibus Cardanicis, etiam tum cum imaginariae interveniunt,
egregie patet, quod infra denuo attingere operae pretium erit.
Denique concludit Cartesius, naturam radicum cubicarum nou
pati, ut {erminis exprimantur simplicioribus, nec.ut per con-
structionem aliguam, quae una et generalior et simplicior sl
determinentur. Quae Schotenius iisdém verbis repetit in praefa-
lione Commentariorum in librum terlium et vursus pag. 297 Com.
ad lib. I, usque adeo ea illi placuere. De constructionenonre
© pugno; at quod ad expressionem autinet, ajo, Cardanicam el
simplicissimam el generalissimam  esse, omnesque omnino casts
compleeti, secus quam Cartesio videbatur. Schotenii mens  ex his
aliisque mullis locis satis patet; at de ingeniosissimo fluddenio mi-
ror, (uo neminem unquam profundius in analyseos purae et  g€0°
metria abstraclae mysteria penetrasse scio. Is Epistola ad Scho-
tenium  prima pag. 504 regulae, inquit, quarum. ope quarun-
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dam_ cubic: i i
B S_.a‘rur‘n aequationum radices investigantur, quas Cardanu
i e 2 B
o cipioni Ferreo asscribit etc. EL regula 2] exemplo w2
g L i 3 mp uar
4 'nnowssel. ex irrationalibus Cardanicis erui posse rald‘ i
onales S o8 e AL B
b ,_SAIIIJ]IGI'.. excepto tantum uno casu, quando termin i
pelial : ; 10 pen-
: :{u»{ente negativo cubus trientis ab ipso maj : ;
rato semissis ab ultimo. S,
- Utile ve it efi: i ‘
ris‘per:u,‘a:it ro_erit etiam rationem adjicere, quae doctissimis vi
mdice;.in .c s regt}las Cardani esse limitatas, Primum Cardanica
; ! 4 2 5 ! &
gina,'.ia,-um Slsl tjues diclo speciem habent impossibilium sive ima
e i : i :
it héb;nd regeri polerat, non ideo imaginarias sive impos
S as imo necessario esse reales , quoniam ex a'el ;
b lm.n sequfle 'uuque possibilis est) consequantur; ex ve:oquaA
! : 8 "0 au-
i milqu dn.m‘ verum. Ad hanc objectionem parata illis re-
i necessa;. adices Cardanicas ex aequatione cubica data I]O}l
io O oS o i
i cu".l st;d ‘nm qq{adam suppositione; ea aulem supposi
b Visa impossibile ducit, esse abstinendum l;uj.us
‘ sionis ac momentum eleganter shaeg
e il : 2 apparvet ex caleulo
P it ‘_’%LlsS!mus Huddenius. Esto aequatio data x3.5~ TR
onatur incognita x M y+z; haee su iti 1que o
e et A 5 suppositio utique semper per-
i H rit x® 7 y34-3y% 4 Byz2 428, ad
quatione data x3 1" dqx +r : e
by s ok ot q_{+1 aecquando duas ipsius x® valores, fiet
; 3
Lo indew{mi-ll]»azhs'uqx-p- r. Cum vero plures habeamus 'quan-
as quam aequaliones, nam i i
T ; , nam indeterminatae
3y21+’3 )’,2 2 ;aequatmnes tantum duae x 7 y+41z (sive ;3 ‘% 5;”“
22+ 7 8 Py i ok
o arl;{n‘jo ﬁn)geelix il IL:_]x-{-l, ideo (regulariter) licebit noyvam
:aequationem.  Finga
restabit i i i : L e
e in aequatione superiore 3y*z+43ye? 7 Lgx guju , let
iso per X, altero el Py 9
i : p . per y-+z, ipsi x aequi
3yz 7 2q. Unde ut verba in com d" : Ay
pendium contrabam (ceteraenim clara

sunt) fiet denique x L g [
s O3y =Y 05y

Quodsi- ergo & valeat — (id est si = sit +) el sit

2

quam —, i . 2 =
A 7, venimus ad aliquod impossibile, adeoque suppositio a no-

q?
27

bis pro arbitri i
mm]es" rbitrio facta, qua fecimus y®423 71, eo casu admittend
3 a fecit S n

ol duc,ﬂﬂ:ﬂl‘([e‘t et valor hic ipsius x ex aequatione data necessari:

¢ . Haec ratiocinatio recta i

dit ex aequatione directe deduci necesrtl‘eet sou‘da’ M
G ¢ cessario calculo formulam
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sive summa inita O3 1 36+y—2800; eodem modo ostendetur

=

Semper ergo formula Cardanica sa-

esse D311 36—y —2000. Cnm ergo sit X 6" {3)O° +VB)D% -E", e 2
e =l =t e o ! o e , nec refert, major minorve
prit x 11 V(3)36+ V2900 +V(3) 36—y —2800, ut regula Cardani e PRI o
eerscripseral, quod ostendendum proponebatur. e pilen | o~ SIG U
Tametsi autem radices cubicae semper ex binomiis et residuis 0o P e %0
ejusmodi analytice extrahi non possint, patet tamen semper in illis < g pahauile uaf‘la :eml)n:tralm haec est: $it
inesse, el operatione Geometrica inveniri, quemadmodum aliae S ragice:z s '—-qx_ln‘*r"o; ajo,
radices surdae: ac proinde imaginarias semper. destrui ac summam [ | seu valorem ipsius x esse
duarum hujusmodi radicum cubicarum semper esse realem. tamelsi SN 2 A
destruendi modus non sit semper enuntiabilis. Ne qua tamen ansa EF il | + o+ V (3) + ‘/ G F2RaE
dubitandi relinquatur, duplici demonstratione generali- rem confi- | ° i = 2 T
ciemus, quae rationales irrationalesve non moretur. Prior demon- <‘ it ;: SRR A 1Y L
stratio huc redit: Formula Cardanica satisfacit aequationi cubicae’ R e J 3 ¢ T
triradicali; .omnis formula quae satisfacit aequationi cuidam, est o = !\-'7|f’ ¢ )E' ) b oy panduan
ejus radix; ergo formula Cardanica est aequationis cubicae triradi= i <f"\ i G e A8
calis radix. Omnis porro radix aequationis cubicae triradicalis est - 4 57 maOLEH LA I Probo, quia
quantitas realis (ex hypothesi ideo enim triradicalem vocamus, quod bl ol B : 2 Lkl
tres habet radices reales, qualem illam esse, quae regulas Cardani :\:l.n NII_Q guncs semperieritio 2 5 7 )/‘—a>0,
respuere credebatur , dudum ostensum est; videatur inprimis \'Il # ‘1+“ + B X i
Scholenius in appendice de aequationum cubicarum. resolutione; ) A 2,08 y—ac, sumta pro ac
neque vero plures quam tres habere potest radix cubica ulla) < & quantitate quamcunque calculus ob- -
Brgo formula Cardanica (eliam tum cam ex cubica triradicali duci- = ' 5 |§  tulenit, ac proinde summa utrius ra-
tur) est (uantitas realiz. Superest “ergo tantum, ut ostendamus o]~ ,,;T.. “dicis cubicae seu A+B erit x, ut
formulam Cardanicam etiam aequationi cubicae triradicali = satisfa- | | proponebatur . Assumtum sic ostendo :
cere, quod apparet, si in aequatione ejusmodi ut x*—qx—r "0 & — Ponatur A vel B major minorve o
substituendo valorem ipsius x, nempe : A A quam assignata quantitas, et exces-
311-0, E}‘., sus velxdeffclus i:t—d-, erit ergo
da 1o S e SRR o [ niTd—
I o7 o \/——_ac, nam calculus ejusmodi bino-
' miorum ostendit, quantitates reales
x in binomio pariter ac residuo esse
&% eesdem. nec differentiam nisi in sig-
wl nis quantitatis imaginariae interve-
‘ sk nientis esse debere. Compendii autem
x
causaponamus,g T drb, fiet A —h+\l——_ao-et. B N b_‘,__m
*), ,?{?’ml f_\;ﬂ i % ut facile caleulo ostendi poiesi.
|




