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maximum); at omnis divisor ipsius 4cd, qui non est divisor ip-
sius bd, non potest esse divisor ipsius 4cd 4+ bd per artic. 45.
Ergo m non est divisor ipsius 4¢d+bd seu ipsius dividendi 56,
ergo non datur communis divisor dividendi 4cd+bd (seu 56) et
divisoris cd, qui sit major quam d. :

(55) Hinc si dividendus dividatur per divisorem, et divisor
per residuum, et residuum primum seu divisor secundus per resi-
duum secundum seu divisorem tertium, et ita quousque libuerit,
tune maxima mensura communis ultimi divisoris et ullimi residui
erit maxima mensura communis primi divisoris et primi dividendi,
Nam quia divisor et residuum divisionis praecedentis fiunt dividen-
dus el divisor sequentis, et per praecedenlem communis mensura
divisoris el residui est communis mensura dividendi et divisoris,
ergo communis mensura divisoris et residui divisionis ultime. est
communis mensura dividendi et divisoris " divisionis ultimae, ergd
divisoris et residui divisionis penultimae, ergo dividendi el diviso-
vis divisionis penultimae, ergo rursus divisoris et residui divisio-
nis antepenultimae, ergo dividendi et divisoris divisionis antepenul-
timae, et ita porro procedetur usque ad dividendum et divisorem
divisionis primae.

(96) Hinc habetur modus inyeniendi duorum nuwmeroru
integrorum maximam communen mensuram, si quam habent. Di-
vidatur dividendus per divisorem, divisor per residuum, idque
continuetur, donec nullum sit residuum, el ultimus divisor erit
maxima communis mensura quaesita, Ultimus enim divisor, cum
nullum residuum relinquat, erit divisor exaclus, omnis auten
divisor exaclus est maxima mensura communis sui
ipsius et dividendi (est enim divisor dividendi, et quilibet

pumerus est maximus divisor sui ipsins seu quo non datur major

sui, ergo nec dalur major communis).  Ergo ultimus  divisor est
axima communis mensura ultimi  divisoris et ultimi dividendi
ergo et residui (qui est ultimus divisor) et divisoris divisionis pen-
ultimae (qui est ullimae dividendus), ergo per praecedentem om-
nium divisorum el residuorum, itemque omnium dividendorum el
divisorum divisionum praecedentium, adeoque et primae; dividen-
dus autem et divisor divisionis primae sunt numeri dali, quorum
communis divisor quaeritur. Semper autem habetur denique ulti-

mus divisor exactus; quoniam residuus est semper integer sem- i
perque decrescit, tandem vel invenitur divisor exaclus, quiesl

maxima mensura communis quaesita, nec opus est-ultra pergi, vel
devenitur ad unitatem, infra quam descendi non potest. nam nec

~ datur integer minor unitate, el unilas semper ist divisor exactus.

Quando autem pergendum est usque ad unitatem, tunc signum est,
duos pumeros nullam habere communem mensuram nisi unitatem,
seu esse primos inter se. Ulrumque exemplis declarabo.  Sint
duo numeri 56 et 12, quorum quaeritur mensura communis; 56
aequ. ‘7I,!2+8 (erit 56 dividendus, 12 divisor, 4 quotiens, 8 re-
siduus), 12 aequ. 1.844 (erit 12 dividendus, 8 divisor, I quoti~
ens, 4 residuus), 8 aequ. 2.4 (erit 8 dividendus, 4 divisor, 2 quo-
tiens, residuus 0). Ergo maxima communis mensura 56 et 12 est
d, seu 564 dat 14, el 12 4 dat 3. At 14 et 3 amplius diviso-
rem communem non habent. At )20 et 49 esse primos inler se
sic discemus; 120 aequ. 2.49+22, 49 aequ. 22245, 22 aequ.
45+2, 5 aequ. 22+1, ergo ultimus residuus est I, adeoque
nulla alia datur mensura communis.

Unusquisque numerus dividi potest per unitatem, secundus
quisque per 2, tertius quisque per 3, quartus quisque per 4, el
ita porro, incipiendo numerationem ab 0. [ta 0, 3, 6, Y elc. sunt
divisibiles per 3. ]

_Hine sequitur, productum ex duobus numeris conlinuis, ut
0.1, vel 1.2, vel 2.3, vel 3.4 etc. esse numerum parem seu divi-
sibilem per 23 et productum ex tribus continuis esse numerum
divisibilem per 3, ut 4.5.6 sive 120, vel 5.6.7 sive 210, vel 6.7.8
sive 33675 semper enim unus inter eos est ternalis seu divisibilis
per 3.- Ita produclus ex quinque continuis, ut i2.13.l4.lb.16,
semper est divisibilis per 5; nam unus quinalis semper inest, quia
quintus quisque est unus ex quinque conlinuis, nunquam enim
inlel.'v.a]!orum eorum inter duos quinales plures quam quatuor nu-
meri inlerpositi esse possunt. :

Hinc sequitur, productum ex Wibus continuis dividi posse per
6, ut 120_6 aequ. 20 et 210_6 aequ. 33, quia productum ex tri-
_bus continuis est etiam productum ex duobus conlinuis, ergo di-
vi'di.potestper 2, idemque quia est ex (ribus, dividi potest per 3.
Similiter productum ex quatuor continuis dividi potest per 2.3.4
seu per 24, ita 879710711 seu 7920 dividi potest per 24. Et ita
porro.  Unde sumto quocunque numero ut y, cujus continui
sunt ytl el y+2 et y+3 ete. productus ex omnibus, nempe
YY+1y+27y 43 ete. dividi potest exacte per 1727374 ete. ltaque
«
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nem aunte praecedentem convertibilem. Ergo cum nu-
merus rerum etc. Q. E. D. i

Ex hac propositione patel, solos Numeros Rerum pri-
mitivos habere hanc proprietatem, ut quaelibet eo-
rumn combinatio per ipsos dividi possit, seu attributum
hoc supra de ipsis demonstralum esse convertibile. Nam inter in-
dices combinationum numeri rerum est quilibet llllmel‘ql.!:
nor, ut inter indices quinarii sunt quaternio, ternio, bin
(nullionem autem primarii et ipsam ultimam, hoc loco quinionem,
in his propositionibus semper exclusimus). Ergo si Numerus re-
rum est derivativus seu per aliquem primitivam divisibilis, dabitur
aliqua ejus combinatio, cujus index erit ille ipse primitivus, sed
illa_combinatio non est per suum numerum divisibilis, per prop.
praecedentem. Ergo omnis Numerus derivativus habet combi-
nationem, quam non dividit.

Avtequam pergamus, proposiliones yuaedam constiluendae
sunt de modo cognoscendi, quot in data serie continuorum  conti-
neantur numeri divisibiles per datum.

Numeri continui gquotecunque incipientes cum
unitate, tot continent numeros divisibiles per datum,
quot in eorum maximi per datum divisi quotiente
sunt unitates, ut 1.2.3.4.5.6.7.8.9.10.11.12.13 continent numeros
trifidos seu per ternarinm divisibiles quatuor, quia 13 divisus per
3 dal neglecto residuo quotientem 4. Hoc ita demonstro: Si maxi-
mus 13 dividatur per lernarium sive per 3, prodit quotiens 4.
Ergo ternarius 4 vicibus sumtis seu quadritrilidus non est major
quam 13; et continue minuendo quotiente, el ternarius 3 vicibus
seu tertrifilus et ternarius 2 vicibus seu bitrifidus, et t_ernarius 1
vice seu unitrifidus, multo minus sunt majores quam 13. Qui sunt
omnes ifidi possibiles non majores quam 13, tot scilicet quol in

" quotiente 4 eranl unitates. i autem omnes continentur in bu-

weris omnibus ab unitate usque ad 13 simul sumtis, yuia numeri
conlinui incipientes ab unitate continent omnes numMeros maximo
non majores. Ergo tot continent trifidos, quot in maximi per 3
divisi quotiente sunt unitates.

Numeri continui quotcungue, quorum minimus
est proxime major numero divisibili per datum, tol
continent Numeros divisibiles per datum, quot Loti-
dem nunveri  conlinui incipientes cum unitate; it
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B 7.8.9.10.11.12.13 lot continent trifidos quot

A 1.23.4.5.6.7. Nam quilibet priorum seriei ex majoribus
constantis vocelur B, quilibet respondens seriei minorum voce-
tur A, patel fore B aequa, A46. - Nempe 7 est 146 et 8 est
246, et generaliter B quilibet est A senario numero scilicet
wifido._auctus; ergo B non est trifidus, nisi et A sit trifidus, et
con S

umeri continui quotcungue, quorum minimus
est proxime major numero divisibili per datum, tot
continent numeros divisibiles per datum, quot in
quoliente mumeri ipsorum per datum divisi unitates.
Patet ex duabus propositionibus praecedentibus.  Nam numeri con-
linui 7.8:9.10.11.12.13, quorum minimus est proxime major trifidos
continent tol trifidos, quot totidem continui incipientes ab unitate
1.2.3.4.5.6.7 per praccedentem, hi vero tol quol eorum maximi 7
per 3 divisi quotiens 2 continel unitates. Maximus autem T estnu-
merus omnium |.2.3.4.5.6 7, ac proinde et omnium 7.8.9.10.11.12.13.
Ergo numeri continui 7.8.9.10.11.12.13 tot continent trifidos, quot
sunt unitates in quoliente 2 numeri mullitudinis eorum 7 divisi
per 3.

Numeri continui, quorum minimus est divisi-
bilis per datum, tot continent numeros divisibiles
per datum, quot in numeri eorum unitate minuli et
deinde per datum divisi quoliente unitale aucto sunt
unitates.

Sint numeri conlinui oclo quorum minimus 6 est (rifidus,
6.7.8.9.10.11.12.13 ; omittatur minimus, supererunt septem 7.8.9.10.
11.12.13, in quibus numerus trifidorum est quotiens numeri 7
divisi per 3, al numeri inilio positi oclo unum praeterea trifidum
habent, nempe minimum 6. Ergo si sint continui trifidi quotcun-
que ut 6.7 etc. 13, nempe octo, numerus eorum unilale minua-
tur, fiet 7; is dividatur per 3, quotiens erit 2. Huic adjectus 1,
dabit 3 numerum Lrifidorum quaesitum.

Regula generalis investigandi Numerum Numerorum per datum
divisibilium, qui in seri¢ dataNumerorum continuorum comprehendun-
wr: Numerus maximus dividatur perdatum, quotiens
residuo negleclo servetur, el numerus minimus pro-
xime inferior etiam dividatur per datum ac quotiens
residuo neglectlo iterum annotetur; subtrahatur quo-
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tiens minor a majori, residuum erit numerus divisi-
bilium quaesitus.

Sit series continuorum data A 8.9.10.11.12:13;

compleatur retrorsum

usque ad unitatem, fiet series completaB | 2.3.4.5.6.7.8.9.10.11.12.13;
adjecta erit series continuorum ab ; i
unitate seu series complens 0 1.2.3.4.56.7; (uaert .
nes trifidi seriei A. Hi erunt omnes trifidi seriei B (toL' u nt
unitates in quotiente numeri maximi 13 per 3 divisi) demtis om-
nibus trifidis seriei C, qui sunt tot quot unilates in numero ma-
“ximo seriei G, nempe 7, per 3 diviso, qui numerus 7 minimo
seriei A, nempe 8, proxime inferior esl. Ergo omnes trifidi seriei
A erunt 43 | 4 seu 4 demto } seu 2, seu 4—2 id est 20

Si Numerus maximus seriei continuorum est di-
visibilis per datum, et numerus minimo proxime in-
ferior esl oliam divisibilis per datum, tunc numerus
divisibilium per datum inserie data aequivalet nu-
mero terminorum diviso per datum, eritque illa di-
visio exacta. 3 ; :
Sit series dala A 7.8.9.10.11.12.13.14.15
el series complela B 1.2.3.4.5.6.7.8.9.10.11.12.13.14.15
el series complens G 1.2.3.4.5.6,
numerus maximus seriei datae 13 est trifidus, ejus minimo 7 pro-
xime inferior 6 est etiam Lrifidus. Dico numerum trifidorum seriei.
A aequivalere numero terminorum seriei A, nempe 9, diviso per3
eamque divisionem esse exaclam. Nam numerus Lrifidorum seriei
A aequivalet numero trifidorum seriei B, demto numero trifidorum
seriei C. Trifidoram autem seriei B numerus est %7 exactus, el
trifidorum seriei C est § exactus; ergo numerus (trifidorum seriel

15—6

3
ergo numerus terminorum seriei A divisus per 3 dat exacle quae-
situm.

A erit exaclus; at 15—6 est numerus terminorum seriei A,

Sinumerusmaximus seriei continuorum estdivi-
sibilis per datum, et numerus minimo proxime infe-
rior non est divisibilis per datum, tuncnumerus di-
visibilium perdatumin seriedata, quotientem numeri
terminorum per datum divisi excedit unitate.

Sit series data A 8.9.10.11,12.13.14.15

et series completa B1.2.3.4.5.6.7.8.9.10.11.12.13.14.15

et series complens C 1.2.3.4.5.6.7,

dico numerum trifidorum seriei A esse & (neglecto residuo) + 1
id est 3. Nam wifidi seriei A sunt %P id estd, demto § neglecto
quotiente: seu 2. 15 sit exacle. divisibilis per 3, non vero 7.
ut detrahendam sit unitate minus, quam fuissel si SUCCES—
visio, itaque 1on tantum est § neglecto residuo,. seu

“neglecto residuo, sed praeterea I, quia in 3 ob exactam
divisionem nil negligitur, sed negligitur tantum in detrabendo. Cla-
rius: trifidi seriei A sunt 43—[1—4] seu demtis % negleclo resi-
duo 4 sew HP—3 44 Jam P—F+Lest § 341, el §-F+1
est § neglecto residuo + 1. Ergo trifidi seriei A sunt § neglecto
residuo - |, seu numerus lerminorum seriei A, qui est &, divi-
sus per 3, neglecto residuo, et addito I.

Si numerus maximus seriei continuorum non
est divisibilis per datum, et numerus minimo pro-
xime inferior est divisibilis per datum, tunc nume-
rus divisibilium per datum in serie data quotientem
numeriterminorum per datum divisum aequat.

Sit series data A 7.8.9.10.11.12.13.14.15.16

completa B 1.2.3.4.5.6.7.5.9.10.11.12,13.14.15.16

complens C 1.2.3.4.5.6,
dico numerum trifidorum seriei A esse 49. Est enim ¥ neglecto

residuo, demto § exaclo.

Si numerus maximus seriei continuorum non
est divisibilis per datum et numerus minimo proxime
inferior itidem non est divisibilis per datum, nume-
rus tamen seriei est divisibilis per datum, tunc nu-
merus divisibilium per datum in serie data quotien-
tem numeri terminorum per datum divisum aequat.
Sit series data A 5.6.7.8.9.10.11.12.13.14.15.16
series completa B 1.2.3.4.5.6.7.8.9.10 11.12.13.14.15.16

complens C 1.2.3.4
16-—4 est numerus terminorum seriei A, et P neglecto l‘esidub,
demto 4 neglecto residuo, est aequ. 16;4 neglecto residuo, nam
4 neglecto, residuo est 4—4 et 4 neglecto residuo est $—§, el
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s
- EXERCITIUM AD PROMOVENDAM SCIENTIAM NUMERORUM. |

ris: dato

(1) Proponitur problemé in rationalibus Nume

i 3
‘numero a, exhibere numerum x, qui faciat, utx -+ i3 S adra-

tus, aut ostendere impossibilitatem.  Is quadratus sit yy, et fie

xx+a=xyy. ; ; i - Foe o
(2) Si x et y sint integri, etiam a est infeger, nam ex

i g as |
aequatione praecedenti est a=xyy—xx. ltaque cum a aequetur in-

Legro, eril integer. : .
(3) Si a el y sint integri, etiam x est integer. Esto enim

x fractus z : w cujus numerator sit z et denominator w, fractione
2d minimos terminos reducta, seu ita ut z et w emt _primi 1nte|
se. Ita ex aequatione articuli | fiet zz+aww= z~\yy, Seu 221 W=
Zyy - aw.
w' sint primi inter se, nisi w sit 1 seu nisi x sit mleger. Hic ex
supposito fracto: concluditur non fractus. -

(4) Sed licet a et x sint integri, nihil prohibet saepe y esse

fractum, ut mox patebit.
: (5) Si numeri omnes requnranturmtean necesse esl, ad hot

ut problema succedat, a esse be, confactoribus b et ¢ existentibus

integris, talibus ut b ¢ sit quadratus, ipse’ -mllcet yy, alier antem

horum confactorum velut b erit x.  Quia enim a=xXyy—Xx per
artic. 1, ideo posilis a et y adeoque (per artic. 3) et x inlegrs,
erit a divisibilis per x. Posilo ergo a=bc et b=x, fiel be=Dbyy
—_bb seu b+ c=yy, ut asserebatur. Exempli causa si a sit 14,
uhi h=2 et ¢c=7 et 2+7=9, polest esse X=2, nam 241 =Y
Polest eliam esse x=7, nam T4 % =Y. Nec refert utrumalteru-
ter horum b et ¢ aequetur unitati, alter vero ipsi a. Verb. gratia
a sit 13, quia erge 15+ I=quadrato 16, 1deo polestx es-e |5 nam
1 4 45=16; potest eliam X esse 19, nam 13+43=16.

(6) Si numeri omnes requirantur integri, habe-
tur solutio, id est, quaesitum quodvis possibile vel impossibili-
(as. Cum epim dato numero a integro bini haberi possint ejus
confactores quoties dari possunt, patel an et quinam  confactores
possint componere quadratum. Horum jam quilibet potest esse i

Ergo zz:w est integer, quod est impossibile, cum z el
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quaesitus,, summa autem confactorum erit quadratus ipse yy.
Quodsi tales confactores non dentur, problema erit impossibile,
per artic. praecedentem, el quando a4 1 est quadratus, ideo cum
L et a sint confactores ipsius a, x potest esse |, ilem a.

(7) Si omnes numeri requirantur integri, non alius l;}rimili—
vus potest esse a, quam 3. Est enim a primitivus, ergo bini con-
faclores non possunt esse alii, quam a et 1. Ergo (per artic. 9)
atl=yy seua=yy—l=y+1, y—I. Ergo (major) y+1 esl a,
el (minor) y—I est 1. Ergo y=2, Ergo y+l seu a est = 3.
Lux erit 1 vel 3, nam | +3=4 et 3+4=

(8) Si omnes numeri requirantur lmegn, el postulentur a et
x primi inter se, necesse esl, ad hoc ut problema sit possibile,
datum a unitate auctum facere quadralum, qui quadratus erit yy,
sed x erit 1. Neque enim numerorum pumorum inter se unus,
nisi sit unitas, alterius factor esse potest; primos autem inler se
vocamus, qui non aliam habenuommunem mensuram quam umtalem.

(9) Si soli a et x reqairantur integri, “datus scilicel el quae-
situs, nec referat, utrum resultans yy sit integer vel non; et y sit
viw fractione ad minimos terminos redacta, et proinde v el w
sint integri primi inter se, w abeunte in 1 eo casu, quo y est
integer; ponaturque a=Dbe el x= Dbz, ipso b existente maxima men-
suraipsorum aet z et abeunte in 1 eo €asu, quo a el X sint primi
inter se: his positis dico fore x=bww. Nam in aequaiione arli-
culi 1, pro x substituendo bz el pro y substituendo v:w, fiet
bbzzww + beww=bzyy seu fiet bzzww +cww=2zvv seu bzz4c=
ZYVIWW, ilaque zvy: ww esl mtegel‘ cum sit agquahs integro bzz+c.
Hine cum zvv dividi possit per ww, sed vv el ww non possint
habere .communem mensuram (ex hypothesn necesse est ut z di-
vidi possit per ww. Rursus (eodem . argumenlo) quia Cww:z
est integer, sed cww dividi potest per z, z autem et ¢ sunt primi
inter se (alioqui_ b non: essel maxima communis mensura ipsorum
be et bz contra hypoth.), necesse est ww dividi posse per z. Hinc
cum paulo ante ostensum sit etiamn z dividi posse per ww, conse-
quens esL z et ww esse numeros inter se aequales, et proinde cum
posuerimus x esse bz, fiet x=bhww.

(10) lisdem positis necesse est, cc esse majorem quam Hhww,
Nam ex aequatione articuli praecedentis pro z ponendo ww fet
bw! +c=vy, seu c=vv—hw* seu c_v+ww\/b v—wwvb.  Jam
in integris productum ex duobus unitate majoribus est majus. pro-
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divisés, ni produits par mu]tip]icatioh au lieu que tous les autres
peuvent.étre produits et divisés par ceux-ci. Si leur progression
- était bien connue, e]]e servn‘a:ta nous. decouvnr le -mysteére des
n’en a pu trouver aucune marque ni propnete affirmative et tout
ce qu'on en scait, clest qu vils sont indivisibles: encore esl-il mal-
aisé de le reconmaitre dans les grands nombres, sans en faire I'es-
sai par une multitude d’autres, ce qui est élrangement plohxe Je
crois avoir trouvé le vrai chemin pour pénetrer dans leur nature:
mais n’ayant pas eu encore le loisir de Iachever, 1e vous donnerai
ici une proprielé positive, qul me parait curieuse’ el ullle quol-
quelle ne soil pas réciproque; car au moins tous les nombres qui
ne Pont pas, seront exclus d’abord. Voici celle proprieté.  Tout
nombre primitif au dessus de cing élant diminué ou de I ou de
) dls]omwemenl est divisible par 6. Par exemple, 7 moins I
est 6,11 moins 5 et 6, 13 m. 1 est 12, 17 m, 5 est 12, 19 m.
est 18,37 m. | est 36,101 m. 5 est 96,103 m. | est 102, qui
divisé par 6 donne 17, 10007 m. 5 divisé par 6 donne 1667, 510511
m. 1 divisé par 6 donne 85085 etc. |

XL

INVENIRE TRIANGULUM RECTANGULUM IN NUMERIS
CUJUS AREA SIT QUADRATUS. ¥)

‘Ajo id problema esse xmpossﬂnle. 4
Inter varias demonstrandi rationes hanc reperi pulcherrimam,
quia per multas alias praeclaras propositiones ducit.

%) Leibniz hat bemerkt: 29 Decembr. 1678.
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Propositio I Si'sint duo triangula similia, et latus tri-
anguli unius fit multiplicatione lateris homologi trianguli alterius
per aliquem numerum, etiam area illius fiet ~ex area hujus per
ejusdem Numeri quadratum multiplicata.

‘Nam' areae triangulorum similium sunt inler se ut quadrala

homologorum laterum;, adeoque si latus fit mulliplicatione

Jateris homologi per aliquem numerum, fiet quadratum late-

ris ‘multiplicatione lateris homologi per quadratum ejusdem

oumeri. Ac proinde idem est in areis Triangulorum ipsorum.

Propositio Il Si area trianguli rectanguli primitivi in
numeris. integris, quadratus esse non potest, etiam derivativi in
inlegris , imo: et trianguli ‘rectanguli cujuscunque in numeris frac
tis, area non potest esse quadratus.

Primo. Nam primitivum et derivativam sunt similia, ergo
per prop. 1. area primitivi sit ex divisa area deri-
vativi per quadratum numeriderivativum metien-
tis. Ergo si area derivativi est quadratus, etiam
quod ea per quadratum divisa sit, nempe area pri-
mitivi erit quadratus; quod si impossibile ostenda-
tur, etiam aream derivativi quadratum non esse
posse patel.-

~Secundo. - Trianguli rectanguli in numeris fractis latera re-
ducantur ad communem denominatorem, manifes-
tum est tres numeratores fore (ria latera homologa
alterius trianguli similis in integris; et aream tri-
‘angull rectanguli in fractis in quadratum communis
~illius denominatoris ductam dare aream (rianguli
homologi in integris per prop. 1, quae si quadra-
tus esse non potest, neque id, quo in quadratum
‘,duclo ipsa producitur, nempe area trianguliin frac-
tis, quadratus esse poteril.
3 Problema Il Si in triangulo rectangulo’ duo latera quae-
libet habeant am, tertium habebit eandem com-
munem mensuram.

Est enim t.emum nibil aliud quam latus summae vl diffe-

rentiae quadratomm a duobus reliquis. Jam ex hypothesi

duo ista reliqua latera habent communem mensuram, ergo

et quadrata éorum habent communem mensuram, nempe *

" quadratum’ communis ‘mensurae laterum. '“Ergo- quadratorum
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. ab ipsis summam  vel differentiam metilur communis horum
quadratorum mensura, nempe quadratum: communis mensu-
‘rae laterum, Quodsi- ergo hoc quadratum summam el dille-
rentiam illam metitur, etiam latus hujus quadrati (scilicel
communis mensura duorum reliquorum laterum) latus summae
illius vel differentiae, id est latas trianguli tertium metielur,

Propositio V. Duo numeri integri inaequales, mon qua-
drali, quorum in se invicem ductu produmuxr qu‘ndralus, habenl
aliquam communem mensuram. :

Ut a%b, b vel a2b, be% unde fit a*h? vel a’b’c2 Nam qui-

vis quadratus producitur ex quadratis factorum lateris.  Ita-

que dividi potest in duos factores non nisi tribus modis, vel

enim omnia quadrata divelluntar, uno' latere hinc, altero il-

ling manente, et duo illi faclores sunt aequales, nempe: ra-

dix (v. g abe, abe)s vel nulla quadrata divelluntur, et tunc

aligua quadrata hine, aliqua illine, consistunt, et uterque fac-

tor est quadratus (v. g a2, bic2); vel aliqua quadrata divel-

luntur, aliqua non divelluntur, et tunc latus ejus (uod di-

“vellitur, hine pariter atque illinc consistit (v. g. a*h, be?) ac

proinde duo factores divellendo facti habent’ mensuram: con-

munem, nempe hoc ipsum lalus. Ergo si duo factores qua-
drati sint inaequales; et non quadrati, habebunt  communem
mensuram, numerum scilicet aliquem.

: Proposn.lo V. Omma latera trlangull reclanguli in inte-
guis primitivi sunt numeri 1mpares praeter unum latus circa rectum,
quod semper est par (si quidem area est mteaer)

Primum patet, omnia lalera non posse esse pares, alioqui
{riangulum non esset primitivam, quia commums mensura

qui et tertium foret per prop. 3. Ergo si quod est par, erit
unicum tantum ex tribus. Est autem semper ahquod si
quidem area est integer. quia alioqui_latere uno in alterius
circa rectum dimidium duclo non potest produ‘e mle"er.
Quid fiat, cum area non est integer, non est hlljlls loci;
quaerimus enim aream in mtegr;s quae sit quadratus.

o

o Propositio VI. Omnibus utsupra positis, latus impar circa
crectum et dimidium lateris paris non possunt esse simul quadrati.
Constal el dudum ab_aliis, demqnst_ra[.uip esl, lalera trian-

e T eSS

foret binarius. Nec duo quaehbet possunt esse pares, alio- .
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guli rectanguli in numenis' integris omnia sic posse exprimi:
! x2—y2 /| 2xy |0 x24y?

latera circa - hypotenusa

* rectum i Fres
Ajo x2—y? el xy non posse simul esse quadralos, posito
triangulum  de que agilur esse primitivum.  Nam si xy est
quadratus, tunc per prop. 4. vel x et y habebunt commu-
nem mensuram, vel tam X quam .y erit quadratus. Prius
fieri-hic non potest, alioqui et ‘omnia trianguli latera habe-
bunt communem mensuram, quod est contra naturam . trian-
guli primigenii. ~ Restat ergo posterius, ut tam X quam y

~siut quadrati. Eodem: modo. si. x2—y? (seu Xy in x—Y)
‘est-quadratus, tunc pen. prop. +. vel x4y el x—y habent

communem mensuram , vel sunt quadrati. ambo.  Prius fieri
non potest, nam si x4y et x—y essent commensurabiles,
nullam possent etiam habere communem mensuram quam
binarium , nisi x el y etiam commensurabiles velimus, quod
paulo ante explosimus. Sed nec binarium habent pro com-
muni mensura, alioqui essent pares, ergo et factum ex ipsis
x2—y? essel par, cum tamen sit impar per prop. 5; quippe
cum alterum lalus circa rectum 2xy sit par. Restat ergo
posterius, ul tam x +y quam x- ysint ambo quadrati. - Cum-
que supra ostenderimus, in praesenti hypothesi eliam x et y
esse ambos quadratos, habebimus quatuor quadratosy, x—y,
%, x+y, sed hoc quoque impossibile est, quia ita tres ha-
berentur quadrati progressionis: arithmeticae, X~ y., x, x4y,
differentiam habentes quadratum, quod est absurdum. Ergo
impossibile est, latus impar et dimidium lateris paris simul
esse quadratos. 3 £ 3 f A 5

Propositio VII. lisdem positis, iidem: non possunt esse

aequales. ) .
Sint xy et x2 - y* aequales, si fieri potest; ergo y*4xy aequ.

x% ergo y-+x in y erit: quadratus; et x*>—xy aequ. y*, ergo
X—y in x erit quadratus. Ergo duo numeri x4y ety (item

~x—y el x) per prop. 4. vel erunt aequales, quod esse non

potest, vel commensurabiles, quo facto et X el y etunt com-
mensurabiles conlra oslensa in demonstralione proposnlloms
praecedentis ; el ‘erunt simul quadrati, sed illic. duos x4y
el y itemques hic duos x—y et X, et in summa hos quatuor -




