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suae ad ipsa relationis unicum est. Relatio autem  hic intelligi-
tur situs.

Tempus in infinitum continuari potest. Cum enim
totum fempus sit simile parti, habebit se ad aliud tempus, ut pars
se_habet ad ipsum, et ita in alio majore tempore continuari intel-
ligitur.

- Similiter et spatium solidum seu amplltudo conti-
nuari in lnflnllum potest, quandoguidem ejus pars sumi
potest similis toti. Et hinc planum (uoque et recta continuantur
in infinitum. Eodem modo ostenditur, spatium velut rectam, item-
que tempus, el in universum continuum in infinitam subdividi
posse. Nam in recta et in tempore pars est similis toli atque
adeo in eadem ratione secari potest, qua totum, el licet sint ex-
tensa, in quibus pals non est similis toti, possunt tamen (rans-
formam in talia, et in eadem ratmne secari, in qua ea, in_ (uae
transformantur.

i Seqw’lur etiam ex his, ¢ wovis motu posse assumi celerio-
rem et tardlorem in data ratione: radio enim rigido circa centrum
aclo motus pumlorum sunt ut (hslanuae eorum, a cenlru, itaque
celel itates variari possunt ut rectae.

Aestimalio magnitudinum duplex est, imperfecta et per-
fecta 'Jmperfecla cum aliquid majus minusve altero dicimus, quam-
vis - non sint homogenea, nec habeant proportionem . inter se,
quemadmodum si quis diceret, Lineam esse majorem puncto, aul
supﬂﬁc:em linea. Bt tali modo Euclides dixit, Angulum contac-

tus esse minorem quovis reculmeo, etsi revera nulla inter hos toto

genere diversos sit comparallo qum nec homogenea 5um, nec con-
tinua mutatione ab uno in alterum transiri potest. In aestimatio-
nibus perfectis inter -homogenea obtinet haec regula, ut transeundo
continue ab uno extremo ad aliud, transeatur per ompia interme-
dia ; sed non obtinet in imperfectis, quia quod medlum dicitur
heterogeneum est, itaque transeundo continue ab angulo acuto dato
ad angulum rectum non transitur per Angulum semicirculi seu ra-
dii ad clrcumferenmam, etsi is angulo recto minor, et quovis acuto
major dicatur, id Majus enim hic sumitur improprie pro eo quod
intra alterum cadit. - :

Plures secundum quantitatem dantur relationes; sic duae rec-
tae possunt eam habere Relationem inter se, ut summa earum
aegugtur constanti go‘:gtae‘ Et mﬁmta possunt, dan paria rectarun
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hanc relationem inter se habentia, nempe x et y, itaut sit x+y= a,

si verb. gr. a sit ut 10, possuntx etyesse ut | et 9, ut 2 et 8,
ut 3 et 7, ut 4 et 6, ut 5 et 5, ut 6 et & ul 7 et 3, ut Bet 2,
ut 9 et I. Sed possunt etiam infiniti sumi fracti infra 10, qui

“satisfaciunt, Sic datur relatio talis inter duas rectas x et y, ut

.

quadrata earum simul sumta aequentur quadrato dato rectae a,
ila fiet xx + yy=aa: et talium etiam dari possunt paria infinita,
et haec est in Circulo relatio sinus complementi ad sinum vel con-
tra, nam uno- posilo x, alter est y, radius autem est a. Et tales
relationes possunt fingi ‘infinitae, tot quot species linearum in plano
describi possunt. Veluli si x sint abscissae ex recta directrice, y
erunt oldmatae inter se parallelae ad abscissas applwatae, - quae
terminantur in Linea.

Sed omnium Relationum simplicissima est, quae dlcltur Ra-
tio vel Pro portio, eaque est Relatio duarum quantit,
genearum quae ex ipsis solis oritur sine tertio homogen
Veluti si sit y ad x ul numerus ad unitatem seu y
X positis abscnssns, y nrdmalis, locus est recia, locus

Linea quam ordinatae terminantur. EX quo etiam pate!

aequatio localis cu]uscunque gradus velul Ix%+ my3 + n‘xxy‘

o pxyy—o ubi I, m, n, p sint meri numeri, locuni ad quem
sit aequatio fore reclam et datam esse rationem ipsarum x et y.

Sint datae duae rectae, quae inter se comparentur iltcunque.
Verb. gr. detrahatur minor ex majore, quoties fieri potest, et re-
siduum rursus ex minore, et ita porro residuum ex illo quod quo-
ties fieri potest est detractum, donec vel sequatur exhaustio, ul-
timo subtrahendo existente communi Mensura, si quantitates sunt
commensurabiles, vel habeatur lex progressionis in infinitum , si
sint incommensurabiles.  Et eadem erit series numerorum Quo-
tientium, cum eadem est proportio. Nempe si sn aadb ut

e L

m~|—-;‘l " ad unilatem, eritll, m, n, p etc.

n‘+p + etc.

series numerorum quotientium. -Verb. gr. si a sit 17 et b sit 5,
series tantum constabit ex tribus 1, m, n, qm numeri erunt 3 2,
2. Si aet b sint partes rectae extrema et media ratione sectae,
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; 3 ; 1
erit a major ad b minorem, ut I-f--—l

S )
I} P
b 1+ etc.
ad- unitatem; quotientes erunt unitales, et series eorum ibit in in-
finitum. _ Sic a et b quaecunque rectae erunt ad se invicem uf

! ;
a3 %+ 72—+‘ g F ]qﬁ + ete. aq_l, posito I, m, n; p, q ete.

esse 0 vel |, quae series vel finitur vel periodica est, cum nu-.

meri sunt commensurabiles,

Ex his sequitur, lineas similes esse in ratione rectarum Ho-
mologarum , superficies similes ut rectarum homologarum quadiata,
solida similia ut eorum cubos. Sint duo Extensa similia A et L,
el homologa homogenea et B et-M. Quia A cum B seu A; B si-

* mile ;est“ipsi L cum M seu L; M, erit ratio A ad B eadem quae
L ad M. alioqui ipsum A; L ab ipso B; M aliter quam per com-
. praesentiam_distingni posset; prodibunt enim alii numeri rationem
exprimentes.  Ergo permutando erit A ad L ut B ad M, ut pone-
batur.  Sic ostendetur circulos esse ut quadrata diametrorum,
sphaeras ul cubos diametrorum. Circuli (sphaerae) erunt A et L,
“quadrata homologa (cubi homologi) B et M. )

Ex his manifestum est, Numerum in genere integrum, frac-
tum, rationalem, surdum, ordinalium, transcendentem generali no-
tione definiri posse, ut sit id quod homogeneum est Unitati, seu
quod se habet ad Unitatem, ut recta ad rectam.  Manifestum est
etiam, si Ratio a ad b consideretur ut numerus qui sit ad Unita-
tem, ult recta a ad rectam h, fore Rationem ipsam homogeneam
Unitati; Unitatem autem repraesentare Rationem aequalitatis.

Notandum est etiam, totam doctrinam Algebraicam esse ap-
plicationem ad quantitates Artis Combinatoriae, seu doctrinae de
Formis abstractae animo, quae est Characteristica- in universum,
et ad Metaphysicam pertinet. Sic productum multiplicatione a+h
+ ¢+ ete. per |4+ m 4 n + ete. nihil aliud est quam summa om-
nium binionum ex diversi ordinis. literis, et productum ex (ribus
ordinibus invicem' ductis, a+b +¢ =+ etc. inl+ m-+n+ el
In s+ t+v+ete. fore summam omnium ternionum ex diversi
ordinis literis ; et ex aliis operationibus aliae prodeunt formae. .

Hinc in caleulo non tantum lex homogeneorum , sed et justi-
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tiae utiliter observatur, ul quae eodem modo se hahent in datis
vel assumitis, etiam eodem modo se habeant in quaesitis vel pro-
venientibus, et.qua commode licet inter operandum eodem modo
“lractentur ; et generaliter judicandum est, datis ordinate proceden-
tibus etiam quaesita procedere ordinate. Hinc etiam sequitur Lex
Gontinuitatis a me primum prolata, qua fit ut lex quiescen-
tium sit quasi species legis in motu existentium, lex aequalium
quasi species legis inaequalium, ut . lex Cugvilineorum est quasi
species legis rectilineorum, quod semper locum habet, quoties ge-
nus in_ quasi-speciem oppositam desinit. Et hic pertinet illa ra-
liocinatio quam Geometrae dudum admirati sunt, ‘qua ex eo quod
quid ponitur esse, directe probatur id non esse, vel contra, vel

qua quod velut species assumitur, oppositum seu disparatum re-

peritur. - Idque continui privilegium est; Continuitas autem in
lempore, extensione, qualitatibus, motibus, omnique natura

transitu reperitur, qui nunquam fit per saltum. T

© Silus quaedam coexistendi relatio est inter plura, eaqu
gnoscitur per alia coexistentia , intermedia, id est 'qﬁae- ad
simpliciorem habent coexistendi relationem. ¢ 5 :
Coexistere autem cognoscimus non ea tantum qﬁ'ag‘ simul
percipiuntur, sed etiam quae successive percipimns, modo pona-
tur durante transitu a perceptione unius ad perceptionem alterius
aut’ non interiisse’ prius, aut non natum esse “posterius.  Ex illa
hypothesi sequitur nunc ambo coexistere, cum posterius atligimus ;
ex hac sequitur ambo extitisse cum prius disereremus,

S Eist aulem in percipiendi transitu quidam ordo, dum ab uno
ad aliud per alia transitur. Atque hoc via dici potest. Sed hic
ordo cum variari possil infinitis modis, necesse est unum esse
simplicissimuml,i qui scilicet sit secundum ipsam rei naturam pro-
cedendo per deler’m‘ina\ta intermedia, id est per ea quae se habent
ad utrumque extremum quam simplicissime.  Id enim nisi essel,
nullus esset ordo, nulla discernendi ratio in coexistentia rerum,
oum a dato ad datum per quodvis iri possit. Atque haec est via
minima ab uno ad alind, cujus magnitudo distantia appellatur.

faec ut melius intelligantur , nunc. quidem abstrahemus ani-
mum ab his quae in singulis spectari possunt, de quorum distan-
lia agiluli: ita considerabimus ea lanquam in singulis plura spec-
tanda non essent, seu considerabimus ea tanquam Puncta. Nam
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punctum est, in quo nihil aliud ei coexnslens pomtur, ita ut quic-
quid in ipso est. ipsum sit.
Ita via puncti erit linea, quae utique latllndlnem non
habebit, quia sectio ejus quae in puncto fit longitudinem non habel.
Ex uno puncto dato nihil determinatur praeterea. Sed duo-
bus datis punctis determinatur via ab uno ad. aliud slmpllmsslma‘
quam appellamus Rectam. g :
(1) Hine sequiur primo, rectam esse minimam a punclo
ad punctum, seu magnitudinem ejus esse punctorum distantiam.
(2) Secundo, rectam esse inter sua extrema aequabilem.
Neque ‘enim aliquid assumilur, unde reddi possit ralio varietatis.
; - (3) Itaque oportet, ut unus locus puncli in ea moti ab al-
‘tero discerni non possit seposilo respectu ad  extrema. Hinc et
pars rectae recta est, itaque intus ubique sibi similis est, nec duae
‘partes discerni possunt inter se, cum suis extremis discerni non
possml e 1 2
- (-1) Sequitur euam,.extremls posms ymxhhus aut congruis
“‘aut comcldezmbus, ipsas rectas similes, congruas aut. coincidentes
e, e. - Extrema autem semper sunt similia. Itaque rectae duae
~ quaevis sunt similes, et pars etiam toti. - 3
() Tertio ex definitione sequltur, procedere rectam per
puncta suae relationis unica ad duo puncta data, quae ratioest
maxime determinata. Oportet autem talia dari, alioqui ex duobus
datis nthil resnltaret novi determinati.  EL si darelur aliud punc-

tum eodem modo se habens ad A et B simul sumla ut proposi-

tum, nulla esset ratio cur via illa simplicissima determinata per
unum potius quam’ per aliud procederet. Palet eliam hoc ex prae-
cedente, quia dum ostendimus extremis dalis rectam esse deler-
minatam seu extremis coincidentibus coincidere rectas.

(6) Quarto sequitur, rectam in omnes plagas se habere
eodem modo nec concavum habere et convexum ut curvam, cum
ex duobus punctis assumtis A et B nulla ratio diversitatis reddi
possnt E

(7) Et proinde, si duo assumantur puncla quaecunque exlra
rectam L et M quae se eodem modo habeant ad duo puncta rec-
tae collective, seu ita ul. L se habeat ad A et B, ut M se habet
ad A et B, etiam eodem modo se habebunt ad totam rectam, set
L se habebit ad rectam per A, B, ut M se ad eam habel.

®8) Manifestum etiam est, rectam ngldam seu cujis puncla
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non mutant situm inter se, duobus in ea punctis manentibus inm-
motis moveri non posse, alioqui enim plura darentur puncta eodem
modo se babentia ad duo puncta immota, nempe Lam. punctum in
quo fuit punctum mobile, quam illud ad quod est translatum.

(9) Sequitur vicissim, alia omnia puncta, quae in rectan per

A et B transeuntem non cadunt seu quae ipsis A et B nen sunt

in directum , ‘mobilia esse situ ad A et B servato, ipsis A et B
manentibus immolis, cum recta sit locus emnium punctorum unice
se habentium ad A et B caetera ergo variari possunt el quidem
in omnes partes, cum recta eodem modo se habeat in omnes
parles -
~(10); llaque si Exlensum rlgldum moveatur duobus puncus

_manentibus immolis, omnia puncta ejus quiescentia cadent i rec-

tam per puncta immola (ranseunlem, quodvis punctum . “mobile de-

_scribet circulum circa eandem rectam velut axern.

Datis tribus punctis in eandem Rectam noun cadenuhus, quod
inde determinatur est planum. Sintpuncta A, B, C non caden-
tia in eandem rectam, ex A, B punctis determinatur recta per A
el B, ex G et B punctis delermmdtur recta per G et B. Ex qu
vis puncto rectae per A et B, con,]unclu cum quovis puncto reclae

per G et B, nova determinatur recta, el proinde datis A, B, C,

determi r rectae infinitae quarum locus vocatur planum.

(1) Itaque primo planum est minimum . inter sua extrema.
Ambitus enim ejus non constal recta, quia recta spalium non
claudit, alioqui pars rectae foret dissimilis toti. Ergo ambitu dato
dantur tria puneta in eandem rectam non cadentia, ergo ex solo
ambitu  dato determinatur planum mtercepl.um Ergo est mi-
nimum. ;

(2) Secundo planum est aequabile. II'ILEI sua extrema, (quia
nulla ratio varietalis ex hac origine ejus deduci potest. J

(3) Unde sequitur, planum intus esse sibi simile, ita quod
in eo movetur punctum, locum in quo est ab alio loco non distin-
guit nisi respectu ad extrema. Nec pars; plani a parte nisi per
extrema discerni potest. Tt %

(4) Sequitur et porro, plana quorum ambitus - sunt blmlles

aut congrui aut cmnndentes, ipsa similia aut congrua aut coinci-
dentia esse.

(3) Tertio ex detmluone plani palel. esse Iocum omnmm
punclorum ad ftria data puncta unicorum.
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IKLM) vel per transformationem congrua reddi possunt (ut trian-
gulum HEG rectangulo IKLM', quia parte ipsius HEG , nempe EFH,
transposita in GNE, quod fieri polest quia congruunt, tunc HEG
transformatum erit in FGEN congruum ipsi IKLM itaque HEG et
IKLM aequalia dicentur).  [laque definiri possunt ~Aequalia,
quae resolvi possunt in suas partes diversas singulas singulis alte-

‘rins congruentes.

Similia sunt, in quibus per se singulalim consideralis in-
veniri non potest quo discernantur, ut duo sphaerae vel circul?
(vel duo cubi aut duo quadrata perfecta) A et B (fig. 5). UL si
<olus oculus sine aliis membris fingatur nunc esse intra sphacram A,
nune intra sphaeram B, non poterit eas discernere; sed pf)ieril
si ambas simul spectet, vel si secum membra alia corporis aliamve
mensuram introrsum afferat, quam nunc uni nunc alleriA applicel.
Itaque ad similia discernenda opus est vel compravesenlla. cotuin
inter se, vel tertii cum singulis successive. [At in dissimilibus
aliqua partium proportio. notata in uno, quae non notatur illl al-
tero, sufficit ad discernendum sigillatim , de quo postea .ptunbns].

Homogenea sunt, quae aut similia sunt aut similia trans:
formatione reddi possunt. Duae rectae sunt homogeneae , quia si-
miles; sed recta et arcus circuli homogeneae res sunt, (!ma circti-
lus in rectam extendi potest. Homogenea eliam'deﬁmrcle possu-
mus, quae in aliquo conveniant, el in quo conveniunt alia quae
in uno quoque eorum indefinite assumi possunl. : =

Si plura sint ut A vel B et unum G (g 6) sintque in ali-
quo convenientia el in his homogeneum insit ipsis A et B com-
muue, ! .
tunc illa plura dicentur partes integranles,ﬂ‘ unum illud di-
cetur Lolum.

Minus est quod alterius (Majoris) parti aequale esl.

'Q wantitas est id quod rei competit, qualer?us habel om-
nes suas partes, sive ob quod alteri (homégenean cu|011nqlle)aequa:
lis major aut minor dici sive comparari potest. Quantitas rel
e ABCD (fig. 7) exprimitur per numerum ex.‘g‘r. qualer-
narium . posito aliam rem ut pedem qua:lraf.um ‘AEP (;' sumu[llrll]l
esse pro Mensura primaria _seu Unitate n?ah‘ Est enim Al? :
quatuor pedum quadratorum. Si vero alia asa:umel'elul' uménD
AHIE, quae est quadralum semipedis At quantilas areae AB
esset 16, Itaque pro eadem quantitate diversus proveniel nume-

ex. gr. area

omnia vero in ipsis homogenea st ipsi. G communia; *
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rus, prout assumitur unitas. Et proinde quantilas non est nume-
rus definitus, sed materiale numeri seu numerus indefinitus , as-

sumla certa mensura definiendus.  Quanlitates ergo exprimuntur -

vel numeris definitis, ut 1, 2, vel indefinitis seu literis aliisve cha-
racteribus a, b, ©, D. ;

Numerus est homogeneum Unitalis adeoque comparari
cum unitate eique addi adimique potest. Eslque vel aggregalum
unitatum qui dicitur integer, ut 2 (seu 1+ 1), item 3, 4 (seu
2+ 1 sive | + 1+ 1), vel aggregatum partium aliquotarum uni-
tatis , qui dicitur Fractus, ut si unitas ex. gr. pes AB sit divi-
sus in quatuor partes, tunc res ut linea BH, quae habet tres quar-
tas pedis seu ter %, ita exprimetur §, isque fraclus interdum
reduci potest ad integrum, ut AB sive 2 est quater AH seu 4 di-
midiae sive 4; vel denique numerus est alio quodam modo per
relationem ad unitatem determinatus , quae quidem relationes pos-
sunt esse infinitae, sed maxime solennes sunt per radices. Nempe
sit. numerus 4 (pro quadrato ABCD), quaeritur ejus radix quadrala
(seu laws AB) id est numerus qui per se ipsum multiplicatus fa-
cit 4; is numerus erit 2, itaque cum 2.2 sive aa sit 4, V& (Yaa)

est 2 (a). Atque hoc casu radix reduci potest ad numerum com-

munem seu rationalem. Sed interdum haec reductio non suc-
cedit.” Ex. gr. quaeritur numerus, qui per se ipsum multiplicatus
faciat 2, is neque est integer (alioqui enim, cum necessaria sit
minor quam 2, foret unilas, at unitas per se multiplicata facit 1),
neque est fyactus,,quia omnis fraclus per se ipsum multiplica-
s producit alium fractum, ut § producit § sive 2+ 1; ita-
que non est numerus nisi irrationalis ut vocant, sive polius
ineflabilis, dZ0yog, surdus, quisicscribitur y2, velyq 2, vel ¥,
id est radix quadratica de 2; posito enim lunc numerum esse
¥, tunc ejus quadratum yy sive y? erit 2. Et ul appaceat,
lluxPc humerum esse in rerum natura, ducatur (fig. &) AF diago-
nalis quadrati AEFG.  Sit AG 1, nempe unus pes, cujus ' quadra-
tum est | (nempe ipsum spatium AEFG seu unus pes quadratus),
tunc ipsa AR, quam vocabimus y, erit y2; nam ejus quadratum yy,
AFBM est 2 (nempe duplus pes quadratus), est enim quadralun;
AFBM duplums  quadrati AEFG, nam dimidium ejus  triangulum
AFB (oti AEFG aequale est.  Cum ergo numerum definierimus
llflmogelxeum unitati, ulique debet aliquis esse numerus, cujus ea
sit relatio ad unitatem, quae est rectae AF ad rectam AG, sive
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posll.o AG esse |, debel esse numerus quo exprimatnr quantilas
ipsius AF qui dlcetur esse y2; AB autem erit 2. .

: Itaque si sit Scala AB divisa m partes aequales duas, qua»
tuor , oclo, sedecim etc. atque ita porro subdivisa quantum libue-
rit, huic scalae utique recta quaelibet ipsa scala minor appllcau
adeoque numeris explicari potest, et quidem’ vel exacte, .vel pro-
pemodum exacte quidem, quando scilicet incipiens ab initio sca-

- lae A incidit in aliquod punctum divisionis L, ut AL cujus proinde
numerus in partibus scalae habetur. Ex. gr. VAE existenle [, tunc
AL erit §, et tunc recta AL est scalae commensurabilis, id est
datur earum mensura communis seu recta AN (), quae repelita
tam scalam AB quam rectam AL efficit seu metitur. Prope-
modum vero numeris recta scalae applicala explicari polest, quando
non incidil in punctum divisionis , quantumyis scala . subdividatur
el quocunque modo instituatur divisio. Et talis recta ut AF est
cum scala incommensurabilis. adeoque numeris rationalibus sive
effabilibus exphcan nequit, nisi propemodum. Quomam tamen
necesse est, ut AF scalae applicala seu (lranslata in AP incidat
saltem inter duo divisionis puncta, uli certe incidit inter 11 et12,
posito scalam AB in ‘sedecim partes aequales esse divisam, qua-
ram quaelibet est pars octava unitatis vel pedis AE, hinc si AG
vel AE latus quadrati sit pes, tunc dlagonalls AF vel AP incidet
inter 12 (sive 3) et % pedis, adeoque si ipsi AF sive V2 el y
attribuas §, nimium, si %', parum tribues (nam quadratum a §
est §, id est plus quam § seu 2 seu yy, el quadratum ab % esl
2t quod est minus quam 'S seu 2), error tamen erit minor
una parte minima, in quam hoc loco unitas in scala divisa esl, il
est minor quam & EL £ sive AQ erit propemodum mensura cou-
munis unitalis sive etiam scalae el ipsius AF. Et quanto magis
subdivisa eriLscala, eo minor erit error adeoque erit lam parvus quan
quis velit, sive minor reddi polest quovis errore assignabili. la-
que AF et AG etsi sint incommensurabiles, sunt tamen homoge-
neae seu comparabiles, el inveniri potest mensura communis tan
prope exacla, ut error seu residuum sit minus data quantitate. Al-
que hoc est fundamentum appropinquationum, el compu-
tandarum Tabularum, itemque Logisticae binariae vel sexi-
genariae vel etiam decimalis, si quidem scala in decem partes
dividatur et earum quaelibet in alias decem subdmdalur, idque
quantumlibet continuetur. E(si enim scalae instrumentis satis sub-
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dividi non semper possint, mente tamen sive calculo ad summam
exactitudinem , quae quidem in praxi optari possit, procedi po(-
est.  Quod quomodo fial, infra apparebit.

Dimensiones sunl quantitates diversae (interdum hetero-
geneae) quae in se invicem duci intelliguntur, ita scilicet ut
una tota_applicetur cuilibet parti alterius. Exempli causa (fig. 9)
ex ductu latitudinis AB' duorum poljicuh‘n in longitudinem BC trium
pollicum lineavium (ita ut anguli‘A, B, C, e, [ semper congruant
seu iidem sint, qui dicuntur recti, qui est simplicissimus lineam
rectam in rectam ducendi modus) fit rectangulum ABC, quod est
duarum dimensionum, et sex pollicum sed quadratorum.  Ex ductu
longitudinis  CB,2, latitudinis BA,3, altitudinis AD,4 in se in-
vicem fit rectangulum  solidum CBAD (fig. 10), quod est trium
dimensionum seu viginti quatuor pollicum cubicorum (2 in 3 4);
cuilibet enim ex baseos ABC sex quadratillis seu pollw]hus,qua—
dratis (ut quadratillo AEF) insistunt quatuor cubuli seu unitates
cubicae sive pollices cubici (nempe columna seu pnsma FEAD ex
quatuor pedibus cubicis sibi impositis constans). Nec vero putan-
dum, ut hactenus crediderunt, dimensionem spectari in solis figu-
ris, adeoque rem altioris gradus sen plurium dimensionum  quam

trium dimensionum esse imaginariam. Etsi enim ‘spatium per. se.

habeal tantum  tres dimensiones, corpus tamen polest habere multo
plures, ex. gr. duo corpora, unum aureum, alterum argenteum, ha-
bent praeter considerationem molis seu spatii, quod occupanl,
etiam considerationem gravitatis specificae, quae in qualibet parte
molis spectatur.  Ita gravitate specifica pollicis cubici argenti
posita ut 55, auri ut 99 unciarum (ea enim_fere proporlio esl),
evil pondus solidi CBAD, si aureum sit, 273 4" 99 (seu 24 99 sive)
2376 uncmum ' sin argenteum sit solidum , erit unciarum 2" 3 4 35
seu (24 5a) 1320 unciarum. Itaque pondera ita sunt quatuor di-
mensionum, ex ductu scilicet molis seu spatii tridimensi in corpus
ipsum seu pondus. Potest etiam practer pondus mortuum . acce-
dere impetus ex descensu gravis aliquamdiu continuatus; unde
nascitur’ percussio, quae est quinque dimensionum, ex mole tridi-
mensa, corporis ponderositate et tempore lapsus in se invicem duc-
uis, Ita si una ulna quadrata panni valeat tres nummos imperiales,
duae ulnae valebunt bis tres imperiales seu sex. El pretium hoc
est. duarum dimensionum, quod si idem pannus sit quatuor ulnas
latus, erit pretium ejus 2. 3. 4 seu 24 lmperlahum adeoque trium
VIl 3
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dimensionum ex ductu in se invicem longitudinis , latitudinis, pre-
tiosilatis, id est pretiositatis seu bonitatis intrinsecae in quanlita-
tem seu bonitalem extrinsecam. Ita pretium aggeris est (juatuor
dimensionum ; spectatur .enim in eo longitudo quae sit pedum 100,
latitudo 12, altitudo 20, et firmilas seu bonitas intrinseca sil ta-
lis, ut pes cubicus valeat decem nummos, erit valor ejus 100712720 10
nummorum seu 240000, ut proinde ductus dimensionis in dimen-
sionem sit exhibitio realis multiplicationis mentalis.

Ex his definitionibus sequentia Axiomata duci possunt.

Quae iisdem (vel coincidentibus) determinantur - (eodem scili-
cet modo), coincidunt. Ut coincidunt duae rectae, quarum duo
extrema coincidunt.

Quae coincidunt, ea multo magis congruum seu idem con-
gruit sibi.

Quae  congruentibus clel?lmmanlul (eodem scilicet modo),
congrua sunt. UL quia triangulum datur, datis tribus lateribus,

hing si tria trianguli latera respondentia respondenubus congruant,

congruent triangula. ;

Quae congruunt, ea multo magis aequalia sunt.

Aequalia eadem sumta mensura eodem numero exprimuntur,
sive ejusdem sunt quanlitatis; cum enim inter se congrna reddi
possint, eidem mensurae primariae, seu unitati eodem modo re-
petitae , eodem modo congruere poterunt. Unde idem prodit nume-
rus. Aequalia eodem modo secundum quantitatem (raclala exhi-
bent aequalia.

Similia similiter tractata exhibent similia. Quae similiter similibus
determinantur, similia sunt. Determinari autem intelligo iis condi-
tionibus designari quae simul non nisi in unum cadere possunt.
ltaque quod ita determinatur, id plane exhibetur.

Similia et aequalia simul sunt congrua. Nihil enim super-
est quo discerni possint, sive sigillatim sive simul spectentur, nisi’
referantur ad externa, ut locam et tempus. aliaque accidentia.

Ratio non est nisi inter homogenea; patet ex definitione.
Quorum uirum  altero majus, minus aut aequale est, homogenea
sunt. De aequalibus manifestum est, possunt enim congrua reddi
adeoque et similia. Minus quoque majori homogeneum, quia ejus
parti aequale adeoque h est, pars autem est homogenea
toti. Atque ideo non dicemus lineam minorem superficie , aut ejus
partem, nec angulum contactus partem rectilinei, aut eo minorem.
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Si quis tamen p'arlexi] Jatius  sumat, pro omni quod quantilatem
habet et quanlllatem habenti inest, . potent dicere, lineam, esse
superficie minorem.

Pars minor est toto. Es!.enim aequalis pnrti_ ejus , nempe
sibi ipsi. :

Tolum -est aequa]e omnibus parubus integrantibus, coinci-
dunt enimj; vel cerle sicobjungantur, quia totum componunt, coin-
cidentia reddentur, adeoque et congruent.

Pars parlis est pars totius. ~Adeoque minus minore est mi-
nus majore. Nam parti minoris aequale est; ergo eI. pil[‘ll majo-
ris, parti scilicet partis majoris.

Duo homogenea habent am  quantumvis
exacle propinquam. Ostendimus supra, cum scalam explicaremus.
Si duorum homogeneorum unum altero neque majus neque minus
est, eril aequale. In scala supra posita (fig. 8) comparentur AG
et AE, appliceturque AG ipsi scalae, et puncto A manente, incidet
punctum G inter B et A, posito AG esse minus qdam AB. Pona-
mus jam demonstrari posse quod recta AG translata in AB, ma-
nente puncto A, punctum G neque incidat intra E el B, neque
inter A et E, id est quod AG nec sit major nec minor quam AE,
utique punctum G incidet in ipsum punctum E , adeoque AG erit
ipsi AE aequalis. Quod de duabus rectis, idem demonstrari pot-
est de omnibus homogeneis, nam omnia possunt reddi similia, et
ubi similia reddita sunt, si nec magnitudine differunt, nullo modo
per se discerni poterunt, sed congrua erunt, adeoque cum congrua
reddi possint, aequalia sunt.

DE MAGNITUDINE ET MENSURA,

(1) Magnitudo est, quod in re exprimitur per numerum
parlium, congruentium rei datae, quae Mensura appellatur.

Scholium. Exempli causa lineae maguitudo exprimitur

numero pedum vel pollicum, id est partium quaram quaelibet con-

gruit pedi vel pollici in aliqua materia (velul orichalco aul ligno)

reapse dalo. Sic orgyiae magnitudo (quantum homo brachia ex-

tendere potest) ad cerlum aliquid (velut per aversionem) designan-
o
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dum censetur éxprimi numero sex pedum, vel septua;g!nta‘du?rum
pollicum, quia pes duodecim pollicum habetur.  Cubiti _magnllu‘du
est unius et dimidii pedis, vel unius pedis et sex Polllcum‘, w.al
octodecim pollicum. Ponimus autem pedis vel pollicis magnitudi-
nem reapse in organo datam esse. - Unde. patet. guoque, eanldem
ejusdem rei magnitudinem diversis numeris exprimi, prout variatur

mensura, imo interdum diversas mensuras conjungi inler se, ut

cum cubitus simul designatur per pedem.et pollices. :

(2) Hlomogenea sunt, quorum magnitudines: numeris ex-
primi possunt eandem assumendo pro omnibus mensuram tanquam
unitatem. . 0
Scholium. [Ita si pes sit ut unitas, erit pollex ut Y,
' cubitus ut §, orgyia ut 6. Sin pollex sit ut unitas, erit pes ul.l2,

cubitus ut 18, et orgyia 72. Et hoc modo lineae rect.a'e cujus-
que longitudo exprimi polest numero quidem integro, si llmhansuvra
aliquoties detracta, verbi gratia pede ter detracto, restet ll.lhll, ita
enim recta tripedalis erit. Sed si mensura vel pede quoties ﬁer!
potest detracto restet aliquid, ad id. quoque mensurandum  sumi
poterit certa pars pedis, exempli causa decima, quae rursus quo-

ties fieri potest detrahetur ab hoc residuo; exempli causa vicibus

septem et pede assumto pro unilate, numerus quantitatis delracl:ne
erit fractus 3 et %5 vel 31, Kt hoc modo si res mensuralldAa ita
sit exhausta ut restet nihil, is numerus rei respondebit, magnitudi-
nemque ejus exprimel. = Sin adhuc supersit aliqpld, I.}mc vel possii:
mus iterum novam assumere mensurae partem, veluti centesimam,

eamque detrahere quoties fieri potest; et si error centesima parle -

minor nobis salis magni momenti non videatur, contenti possu-

mus esse hac per mensuram et mensurae decimas ,vel centesimas

appropinquatione, alioqui ad millesimas.et ultra progressuri.
Solemus autem in praxi adhibere scalam, id est constantem
quandam mensurae divisionem in orichalco aut alia durabili malt-
ria factam, et quidem per decimas et decimas decimarum seu centesi-
mas et millesimas et porro, quoniam hoc modo fractiones decima-
liter expressae tractari possunt instar _intggrorum, qui n‘obis d?ca.
dica j)rogressione, id est per unitates ,‘,decades? centenarios, mlll.e-
narios, myriades etc. exhiberi solent; ita Ludolphus dq COIOH;IH-
calculo longe prbducto invenit, diametro circuli existente 1, cir-
cumferentiam esse % § :

8+ 15+ 190 + 1050 + 10500 + 100500 + Toobovo Vel (quod in
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decimalibus licet) conjungendo statim in unam fractionem $443592 61,

usque ad ...... sedem. Sed quoniam_ appropinquationes hujus-

modi, elsi praxi vulgari sufficientes, nullam dant exactam magnitudi-

nis quaesitae cognitionem, ideoque in scientifico progressu tamdiu
pergimus, donec appareat series progrediendi in infinitum ; et huic
fini non adhibemus indistincte decimales, aut alias quaslibet _ sca-
lae constantes divisiones, sed accommodamus fractiones ad rei na-
turam, ut scilicet facilius ad legem progressus perveniamus. Atque
ita a me repertum est, si diamefer sit 4, circumferentiam fore
T 75 + o'y + b et ita porro in infinitum, posito fractionum
numeratorem esse unitatem, sed denominatores esse qui fiunt ex
duobus imparibus 1 et 3,5 et 7, 9 et I1, 13 ot 15, 17 et 19,
-eL ita porro, invicem multiplicatis. El ea ratione non tantum om-
nes appropinquationes continuando dabiles simul exprimuntur, sed
etiam fieri potest ut error minor sit quovis dato, nam ostendi pot-
est, si circumferentiam dicatur esse 4, errorem fore minorem

quam 1 si dicatur esse 4 + 3%, errorem minorem fore quam £
si dicatur esse 4 gt + Lo errorem fore minorem quam 1,
el ita porro, priorem semper ex imparium proximorum  combina-
tione sumendo.  Tota autem series infinita exacle naturam circuli
exprimil. ~ Sed hoc nos rationibus ex intima natura- circuli con-
secuti sumus; organice autem magnitudo. circumferentiae circuli
vel alterius lineae curvae per filum obtineri potest, curvae lineae
rigidae accommodatum et deinde in rectam: extensum et scalae
applicatum, vel dum curva linea rigida volvitur in plano, quanquam
provolutio illa ad seeuritatem filo vel catena regenda sil, ne tractio
ei misceatur. Motu etiam res obtinetur, dum duo mobhilia veloci-
talis uniformis percurrunt rectam et curvam, nam eruntlineae Iis-
dem temporibus - absolutae ut mobilium velocitaes, Quodsi res
mensuranda  sit superficies, pro mensura poterit alia assumi super-
ficies, verbi gratia.pes quadratus qui vel cujus determinalae partes
a plana superficie quoties fieri poterit detrahentur: quodsi super-
ficies plana non sit, videndum an commode transformari possit in
planam. . Pro solidi mensura aliud assumetur solidum , veluti pes
cubicus, eodemque modo procedetur. « _Compaiagri etiam solidorum
magnitudines poterunt immergendo in liquorem , et mensurando
quantum ille in vase attollatur; sed et ponderando, si .ambo ex
eadem materia elaborentur, idemque et ad lineas et superficies suo
quodam modo potest transferri; Atque ita Galilaeus Cycloidis: di-
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mensionem ponderibus investigavit, efsi veram dimensionem scien-
tifica deinde ab aliis ratione repertam hac methodo non fuerit con-
secutus, Motu etiam superficies et solida interdum commode men-
suranlur, tanquam vestigia lineae aut superficiei.  Generaliter autem
omnis aeslimatio ex nostra magnitudinis definitione ad mensurae
cujusdam repetitionem numeris expressam redit, aut ad numerum
rei ascribendum, posito rei alteri datae ascribi unitatem. Eaque
ratione etiam non tantum extensiones et difusiones partium exira
parte, ut in spatio et tempore, sed etiam inlensiones seu gradus
qualitatum actionumque, jura etiam, valores, verisimilitudines, per-
fectiones aliaque inextensa ad numeros revocantur, reperta scilicel
mensura cui aut cujus partibus aliquotis congruant, quae in re
mensuranda reperiuntur , sed cujus aut cujus partium aliquotarum
repetitione magnitudo aestimanda formetur, Quae consideralio quanti
sit momenti, et quam in ea consistat vis verae Matheseos Univer-
salis seu artis aestimandi in universum, in Dynamicis nostris speci-
minibus est ostensum.
%
potest una mensura communis exhauriens, cujus repelitione magni-
tudines eorum conslituantur; sin minus, incommensurabilia
vocantur, et numerus ei, quod ¢um mensura pro unitale assumta
incommensurabile est, assignandus vocatur surdus vel irrationa-
lis 5 sin commensurabilis sit unitali, rationalis appellatur.
Scholium, Si nempe mensuram vel partes aliquotas men-
suram sua repetitione constituentes quoties fieri potest delrahendo
perveniatur ad exhaustionem, semper haberi potest communis
mensura repetitione constituens. Nam tofa magnitudo mensurand
exprimitur vel integris vel composito ex integris et fractis, Jam
fragti quotcunque reduci possunt ad communem divisorem, atque
ita ad communem mensuram. Esto numerus inventus magnitudi-
nem (uaesitam lineae exprimens 2 + 2 4+ L. reducendo ad com-
munem denominatorem fiet %7; itaque si pes sit 1 vel &, ulique
communis mensura rei aestimatae et pedis erit &, quae quantitas
in’ re aestimata continetur decies septies, in pede sexies. ~Sed si
sexla pars pedis seu bipollicaris linea assumalur pro unitate seu
mensura, erit pes ut 6, linea vero aestimanda ut 17, adeoque pes
et linea commensurabiles erunt. Sed si fractiones procedant in
infinitum, nec in unum numerum assignabilem integrum vel fiac:
tum summando colligi possint, magnitudo aestimanda erit ,ei, cui

(3) Commensurabilia sunt inter se, querum reperiri -
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unilatem assignavimus, vel partibus ejus aliquotis (hoc est
repetendo eam conficienlibus) incommensurabilis. ~ Veluli si linea
sil quae constel une pede et duabus decimis pedis et tribus cente-
simis. el qualuor millesimis, et quinque 10000mis, et sic in in-
fmlum, ila ut pede poulo ut 1, linea sit ut s

b+ o5 + 8o + 1950 + 1odv0 + 1ovs00 T Toadoo0 etc vel
124500 ete. vel more decimalium 1.234567 etc. Ita enim nun-
quam exhaurietur linea quae mensuranda est, el lamen vera ejus
magnitudo exacle expressa habetur. Quotiescunque enim numerus
est rationalis, ut vocant, seu unitati commensurabilis, toties deci-
malibus expressus periodo constat, ila ul characteres iidem sem-
per recurrant in infinitum, ut suo loco ostendemus; quod hoc loco
non fieri constructio ipsa ostendit. Porro communem mensuram
investigandi haec ratio prodita est a Malhematicis, uti suo loco
exponemus, ut a majore detrahatur minus quoties fieri potest,
Residuum deinde rursus quoties fieri potest ab ipso Minore anlea
detracto detrahatur, et secundum Residuum a secundo detracto seu
primo residuo, et a secundo Residuo similiter tertium; ita necessa-
rio vel ad exhaustionem devenietur, eritque ullimum detractum
exhauriens ipsa maxima communis mensura lolies in prima magni-
tudine seu comparatarum majore conlenta, quolies unilas in pro-

* ducto ex ommibus quotientibus invicem multiplicatis inest; vel si

residua supersint in infinitum, incommensurabiles erunt duae pri-
mae quantilates, quemadmodum et residua omnia; sed ipsa series
quotientium si certa lege constet, qui exprimunt quoties quivis
minor a praecedente detrahi possit, comparationem scientificam
duarum magnitudinem dabit. Interim fictione quadam possumus
concipere, omnes quanlilates homogeneas esse velut commensura-
biles inter se, fingendo scilicet elementum aliquod infinitesimum
vel infinite parvum. Tali fictione constat calculus Logarithmorum,
certo aliquo Elemento Logarithmico constitulo. ~ Similis fictio lo-
cum habet in G tria, rem c do perinde ac si omnes li-
neae constarent ex infinitis numero lineolis rectis infinile parvis,
el ita perinde ac si lineae curvae essent polygona infinitorum  late-
yum, vel perinde ac si superficies constarent ex infinitis facieculis
planis, id est perinde ac si solida concava vel convexa omnia es-
sent polyhedra hedrarum infinitae exiguitatis. . Eodem modo fingi
potest, emnia solida constare ex corpusculis elementaribus aequa-
libus infinitis numero et magnitudine infinite parvis. Et haec fic-

ese—gramrs

S e



40

tio nullum potest afferre errorem , quia (si rite procedas ex hypo-
thesi) error nunquam fit major particulis aliquot elementaribus,
qui- nullam cum tolo comparationem habet, de quo nostra incom-
parabilium Lemmata videantur. Unde si pro particulis elementari-
bus fictitiis seu infinile parvis assumamus veras assignabiles quan-
tumlibet. par\(aé,.osténdi polest, errorem (ui in ratiocinando ad-
missus videri possit, minorem esse quovis dato errore, id est nul-
lum assignari posse. Licet autem ad commensurabilitatis imifatio-
nem concipi possit, infinitesimalia illa_seu infinite parva - elementa
aequalia esse inter se, interdum lamen fingi praestal alia proce-
dere ratione utili ad rativcinationem juvandam.  Quae melius appa-
rebunt ex parte illa interiore Doctrinae magnitudinum  seu  Mathe-
seos Universalis, qua nempe continelur Scientia infinili.

DE RATIONE ET PROFORTIONE.

Duarum rerum Ratio inter se habebitur, habita forma com-
parationis earum secundum quantitatem , et c(-}ntra. Hine etsi am-
barum quantitates sint incognilae, polest tamen - ralio earum esse
cognila; licel enim ignorem exempli causa, quol sint nasi aut quot
sint oculi in hac civilale, scio tamen numerum nasorum bis repe-
tendum esse ul fiat numerus oculorum. Vi DLl

Comparare duas res secundum quantitatem  est quaerere
modum inveniendi quantitatem unius ex data sola quantitate al-
terius.  Hic enim finis est comparationis duarum rerum, ut
postea sufficiat sallem unam in promptu habere et comparationis
meminisse; ila sensu unius el memoria alterius tantum efficimus,
quantum sensu utriusque, minore autem pretio constat memoria
quam sensus, quia memoria etiam absentium est.

[taque rationem duarum rerum inter se habere, idem est
quod habere modumn cognoscendi unam ex data altera sola. Equi-
dem si summam duarum quantitatum sciamus, vel etiam differen-
tiam, etiam unam ex alia cognita invenimus, sed non sola; tria
enim occurrunt homogenea, duae scilicet quantitates, v. g lineze
AB et BC (fig. 11) et earum summa (vel differentia) AC et duas
noscere necesse est ad inveniendam tertiam. In ratione vero solum-
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modo unam noscere opus est ad inveniendam alteram. Ratio enim
ipsa, quam praeterea nosse oportet, non estlinea. ltaque si cog-
noscatur linea D (fig. 12) et praetera ratio ejus ad lineam E (ut
si sciazur-‘_ess’e duplam ipsius D), scietur etiam ipsa E.

- Quaeritur jam quomodo duas quantitates, quas nunc habemus
praesentes, ita possimus comparare, ul postea sufficiat alteram so-
lam praesentem habere, et modi compa'rationis‘ ad alteram quoque
cognoscendam meminisse. Hoc fiet dupliciter, vel nulla nwa"quarﬁli-
tate homogenea assumta, vel assumta quidem nova ad compafétio—
nem, neglecta tamen postquam abseluta est comparatio. Quando
nulla: nova quantitas. assumilur, tunc comparatio duarum quantita-
tum fit, si consideremus unam esse minorem altera, vel ambas
esse aequales. '8i ambae sunt aequales, nihil ultra quaeritur, mo-
dus enim inventus est habendi unam habita altera.  Si sunt inae-
quales,, tunc minor aequalis est parti majoris, ex definitione majo-
ris et min'dris."z‘ Conferatur ergo minor DG (fig. 13) primum parti
EB. majoris E sibi aequali, deinde et reliquae HF, el quoniam reli-

. qua pars HF iterum vel minor vel major est, ideo-si major est
* HF, iterum DG pacti ejus HL aequalis erit, el si pars reliqua se--

cunda LE adhuc major est quam DG, tune DG iterum parti’ ejus
LM aequalis exit, et ila porro continuabitur, donec reliqua vel sit
nulla vel 'sit: minor quam DG, quod tandem fieri necesse est, si-
quidem EF finita est, alioqui enim semper ‘ab ea detrahi posset
l)G_adeoqne‘DG ‘inesset ipsi EF infinities, id est ipsa EF infinita
vontra hypothesin.  Porro nulla quidem erit pars reliqua, quando
F incidit in M, seu quando EH, HL, LM vel LE ipsi DG aequan-
tur; adeoque minor quamil_als DG dicitur  mensura majoris, seu
dicitur majorem’ EF metiri sive repetendo efficere, portio autem ul
EH majoris aequalis minoris DG dicitur majoris pars aliquota
(nempe tertia vel quarta pro numero repetitionum), et major EF
vel EM dicitur mulliplex minoris DG secundum numerum repetitio-
uum qui dicitur Quotiens. i vero pars reliqua tandem fiat mi-
nor detrahendo, sive si detracta aliquoties DG vel aequali ejus, ab
EF restet MF minor quam DG, tunc DG dicetur Mensura falsa
ipsius EF, etsi sit mensura vera ipsius EM, et ‘pars reliqua. MF,
minor quam Mensura, dicitur Residuum, nnmerus vero repeti-
tionum Quotiens falsus, ; 4 N

Notandus est ergo quotiens sive verus sive falsus, ut note-
tur forma comparationis, hoc loco ternarius, quia ter DG aequalis
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est EM. Sed quia superest adhuc residuum MF. eo casu quotien-
tem notari non sufficit, divisa est enim major EF in duas parles
EM el MF, illam quam minor DG metitur, elcujus comparatio cum
minore constal ex quotiente, sed residuum ME cum sit nova quanti-
las homogenea, iterum comparanda est cum reliquis DG el EM.
Sufficit autem comparari cum DG, quia si comparala sit cum men-
sura ipsins EM, salis comparata erit cum ipsa; itaque eodem modo
comparetur residuum MF cum Mensura DG, ut Mensura com
quantitate mensurata EF. Et si quidem in secunda hac compa-
ratione ipsius MF cum DG nullom esset vesiduum, tunc MF ves-set
mensura ipsius DG, ergo erit maxima communis mensura sui ip-
sius et DG, non potest enim dari major mensura ipsius MF quam
ipsa MF. [lam maxima communis mensura lerminorum compara-
tionis hujus, MF et DG, est maxima communis mensura termino-
rum comparationis praecedentis DG et EF. Ba vocetur P, jam si
N major quam P mensura ipsarum DG et EF communis, e foret
meunsura ipsius EF.  Est autem eadem N el mensura ipsius DG
ex hypothesi; ergo-et ipsius EM (multiplae ipsius EF). Jam men-
sura totius el unius partis est mensura reliquae  partis, ex'goN
mensura tolius EF ex hypothesi, et partis EM per ostensa, eri
el mensura ipsius MF; est vero et ipsius DG per hypothesin, ergo
N est communis mensura et ipsaram MF, DG, contra hypothesin.
Quoniam ergo continuatis hoc modo comparationibus, maxima
communis mernsura terminorum " unius comparationis eadem et
quae praecedentis, et praecedentis quae amepraece(']entis, el ila
porro, eril eadem maxima communis mensura omn}llm, adeoque
primae quae ullimae comparationis. Itaque si coanuenLt{r oo
parationes residuorum cum mensuris, donec nullum supe.rsxl ljl’:Sl-
duum ; residuum autem ultimum seu quod nullum  amplius r'relm.~
quit residuum, sit maxima communis mensura suae comparations
per superiora; ideo residuum ultimum erit maxima mensura com-
munis terminorum ab initio comparandorum; quotientes autfzm
omniun ‘comparationum ordine notati dabunt formam  comparatio-
nis. [ta ratio numerorum 63 et 49, itemque 72 el 56 seu fo.rma
comparationis eadem est, quia eaderrl utrobique series (uotien-
tium prodit, nempe 1, 3, 2; unde ea est ratio inter 63 et 49
quae inter 72 et 56. ]

Quodsi semper supersit residuum, tunc duae quantitales sunt
incommensurabiles, nec aliter hac methodo notari potest fortia
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comparationis, quam si constet quotientium progressio in  infini-
tum.  Unde si sit recta in extrema et media ratione secta. ut vo-
cat Euclides , sive si quantitas AB (fig. 14) sit divisa in duas par-
tes, ut eadem sit ratio minoris AC ad majorem CB, quae esl par-
tis majoris CB ad totam BA, tunc progressio quolientium in com-
paratione partium duarum BC, CA, vel partis CB cum toto AB,
erit 1, 3, 1, I, 1, I ete. in infinitum. Nam compendii causa AB
appellatur a, et BC vocetur b.  lam b sive BC plus quam seniel
ab a sive AB detrahi non potest (nam CB major dimidia AB).
Eodem: modo residuum AC a subtracta BC nisi semel subtrahi non
potest, est enim AC ad BC ut BC ad AB, restabitque BD. Jam
recta BC in puncto D rursus extrema et media ratione secta esl,
est enim CD (sive AC) ad CB ut CB ad AB, quae ABin puncto C
extrema et media ratione secta est. Atque ita porro: quare sem-
per residuum non nisi semel detrahi poterit, in infinitum. Hanc
sectionem vocant divinam, et quoniam perpetuis illis residuorum
subtractionibus semel faclis oriuntur termini sequentes :
albla~b|~-a42b|4+22—3b|—3a+5b| +5a- 8b
qui continuari possunt in infinitum. Si notetur numeros sic progredi:
1717875787 87 ete.

seu antepenultimum additum penultimo facere ullimum, hine patet
la majorem quam b (ob terminum a— b), el la minorem (uam 2b
(ob terminum — a +2b, ubi a 2b detrahitur a), et 3a majorem
quam 3b (ob terminum 2a-—3b, ubi a 2a detrahitur 3b) et 3a
minorem quam 5b (ob terminum —3a+3b, ubi a 5b detrahitur
3a) et ita porro. Hinc patet, si a sit I, tunc b fore minorem
quam |5 et si a sil 2, b fore majorem quam I et si a sit 3, b
fore minorem quam 2; el si a sit 3, b fore majorem quam 3; et
st asit 8 b fore minorem quam 5, el ila porro in infinitum.
Eaque hujus progressionis pariter et sectiomis divinae proprielas
Jam apud autores habetur, nec dubito, quin haec comparandi me-
thodus reddr generalior magnosque in contemplando’ usus habere
possit.  Finis tamen hujusmodi comparalionis non est investigatio
seriei quotientium, licet conlenti ea esse cogamur quolies quanti-
tates sunt incommensurabiles, sed potius investigatio communis
mensurae; hac enim habita, duobus tantum numeris (loco seriei
quotientium) res absolvitur, numeris scilicet secundum quos _com-
munis mensura melitur, (am unam quam alteram- quantitatum com-
parandarun.




