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versa ex positis A. BB C. D sequatur A 8 C et B 8 D ex signif-
catione characterum nostrorum, idque etiam verum est, licet
A.B.C.D non sint puncta, sed magnitudines. AL si congrua sihi
ascribantur, inde oriuntur aequalia, ita:

@« +b—ciid+ e—f, posito esse a8 d, et bB e, et ¢cBf, quin
congrua semper aequalic: sunt.

(37) Verum si congrua congruis similiter addantur adiman-
lurque, fient congrua. Cujus rei ratio est, quia si congrua con-
gruis similiter addantur, similia similibus similiter addentur (quis
congrua sunt similia), ergo fient similia, fiunt autem etiam aequalia
(nam congrua congruis addita faciunt aequalia); jam similia el
aequalia sunt congrua, ergo si congrua congruwis stmiliter addantur,
fient congrua. ldem est, si adimantur.

(38) An autem similiter aliqua (ractentur, intelligi polest
ex characteristicis nostris modoque unumquodque describendi aul
determinandi, in quo si sigillatim nullam diserimen notari potest,
utique semper omnia similia prodire necesse est. Illud quoque
notandum est, s¢ qua sint similic secundum wnum determinandi
(distincte cognoscendi, describendi) modum, eadem fore similin
eliam d aliwim, d Nam unusquisque determinandi
modus totam rei naturam involvit.

(39) Axiomata autem illa, quibus Euclides utitur, si aequa-
libus addas aequalia, fient aequalia, aliaque id genus, facile ex eo
demonstrantur, quod aequalium eadem est magnitudo, id est quod
substitui sibi possunt salva magnitudine. Nam sint ¢=i¢ et =id,
fiet @ + b —i¢ + d, nam si scribatur a +b et in locum ipsorum
a, b substituantur aequalia ¢, d, ea substitutio fiet salva magnitu-
dine, ac proinde eorum quae prodibunt 4= ¢ + d eadem erit mag:
. nitudo quae priorum + a + b. Sed haec ad calculum Algebraicum
potius pertinent, satisque explicata habentur, itaque regulis mag
nitudinum ac rationum atque proportionum non ‘immorabor; sed
ea maxime explicare nitar, quae situm involvunt.

(40) Redeo nunc ad ea quae §. 22 interrupta sunt, et pri
mum de punctis, inde de tractibus agam. ©Omne punctum puncl
congruum adeoque aequale (si ita loqui licet), et simile est:

A8B, A—B, A~B.

(4l) A.BSC.D significat, simul esse A8C et B8I,
‘manente situ A.B et C.D (fig. 40).

'‘42) A.B8 B.A est Proposntw cujus est sensus, posilis
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duobus punctis A . B ac situm eandem inter se retinentibus, posse
liga corum permutari, seu poni A in locum B, et contra (fig. 45).
(uod ex eo manifestum est, quia relatio situs quam habent ad
anbo eodem modo pertinet, mnec nisi externis assumlis discrimen
ulim notari potest facta permutalione.

(44) Si A.B8D.E, et B.CBE.F, et A. CSD F, erit
4.B.C8D.E.F (fig.47). Nam nihil aliud significat A.B8D.E,
qum simul esse A 8D et B8E, situ A.B et D.E servato; eo-
lem modo ex B.C8 E.F sequitur BSE et C8F, sita B, C et
E.F servato; et ex A.CB8D.E sequitur A 8D et C8F, situA.C
¢t D. B servato. Habemus ergo simul A.B.C&D.E.F, servato
st A.B et B.C et A.C, itemque servato silu D.E et E. F et
D.F, cum alias ex solis A.B8D.E et B.C S E. F sequatur
quidem simul A8 D et BSE et GC8F, sed servatis tantum sitibus
A.BetB.C, item D.E et E.F, non vero exprimetur servari et
dus A. C et D . F, nisi addatur A.C8D .F.

Hine jam principium habemus ratiocinationem ad plura etiam
puncta producendi.

(43) A.B8X.Y est Propositio significans, datis duobus
punctis A et B posse reperiri alia duo X et Y, quae eundem inter
se situm habeant quem illa duo, sive ut haec simul illis duobus
servato situ utrobique congruere possint, Quod ex eo demonstra-
ur, quia L. M foveri possunt servato situ inter se, eaque respon-
dere poterunt primum ipsis A : B, deinde ipsis X.Y, nempe 4L.,M
8L.gM; sit AogzL, Bo M, Xo L, Yo M, fiet A.B
8 X.Y. Nihil autem prohibet esse X x A: unde fiet A.B54.Y;
potest etiam esse X oo G datae, unde A.B 8 C.Y. ]

(45) Sisit A.B8B.C8 A.C, erit A.B.C 8 B.4.C, vel
dio ordine quocunque (fig. 48). Nam si congruentibus A.B et
(B).(A) ascribas congruentia C: et (C) congruenti modo, quia A.C8
(B).(C) et B.CG8 (A).(C), fient congruentia A.B.C 8 (B) (A) (C)
sie A.B.C 8 B.A.C per praecedentem ; parentheses enim tantum
confusionis ex repetitione vilandae causa ascripsi. Hinc patet, quid
sit_congruenti modo ascribi, cum scilicel omnes combinationes ab
una parte enuntiationis sunt congruentes omnibus ab altera parte.
Unde patet, st A.B8B.C8A.C, fore A.B.CSA.C.BSB.C.4
88.4.08C.4.B8C.B. 4. )

(46) Si A.B.C 8 A.C.B, sequitur (tantum) A.B 8 A.C
(. 49) [sive triangulum esse isosceles], nam sequitur:
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gulo ABY aequari, sed praeterea simile esse, id est congtiers,
ideo signo 8 potius utor. |

(89) Si sit Y 8 (Y), erit Locus omnium Y seu Y extensun
absolutum, sive Spatiwm. Nam locus omnium punctorum inter s
congruentium est locus omnium punctorum in universum. Ompi
enim puncta congrua sunt.
(90) Idem est si sit Y5 A; nam (ex characterum significs-
tione) siY 8 A, erit (V) 8 A, ergo Y 8 (Y). Nimirum locus omnim
punctorum Y dato puncto A congruorum utique est etiam spatiun
ipsum interminatum, omnia enim puncta cuilibet dato congruun
(91) Proximum est: A.Y % A.(Y), locus omnium Y sen i
dicatur Sphaerica, quae est locus omnium punctorum ejusdem af
datum punctum situs existentium. Datum autem punctum dicitu
Centrum.
(92) Idemestsi sitA.B 8 A.Y. Nam ideo erit et A.B8A.(Y)

ac proinde A.Y 8 A .Y, ubi nota, ipsum B esse ex numerorum Y
seu esse 3Y. Si enim Y omnia puncta comprehendit, quae eun
habent situm ad A, quem B habet, utique ipsum B comprehendel
quod eum utique situm ad A habel quem habet. Sphaerica e
locus omnium punctorum dati ad panclum datum situs (id et
dati puncti situi congrui situs) existentium.
(93) Si sit A.Y 8 B.Y, locus omiiium Y seu ¥ dicatur pls-
Withe, sive locus punctordim ut Y, quorum unumquodque ad unun
ex duobus datis punctis A ‘eodem modo situm est, quemadmodun
ad alterum B, est planion. Notandum ‘est, Loci expressionem it
‘aliam conyerti non posse, in qua simul sint Y ‘et (Y).
(94) Si sit A.BBC.Y, erit ¥ sphaerica. Nam erit A BSC.Y. 8C,;

sit @Yoo D, fiet G.D 8 G.Y, adeoque locus erit sphaerica pir
rap. 1.
(95) Y et (Y) significant quodcunque punctum loci alicujus,

et quodcunque aliud praeter prius ;Y significat quodlibet punctum
loci seu omnia loci puncta distributive. Idem etiam significal |
absolute positum. ¢Y significat unum aliquod peculiare punctum
loci. T significat omnia puncta loci collective, seu totum 'Ioc'ufn

Silocus sit linea, hoc 1ta significo ch si sit superficies, ita: utﬁY

si solidim, ita: mp
(96) Si sitA.B. c 8 A.B.Y (sive si'sit A.B.Y 8 A. B(Y))
titne locus omnium Y séu Y dicetur ‘circulards, id est si ‘plunum
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| punclorum idem sit situs (ve] datus) ad duo data puncta, Locus

erit oircularts.
. (97) Sisit A.¥Y8B.Y8C.Y, tunc Locus omnium Y seu ¥
d]wtur recta. o

. (98) Si sit A.B.C.Y3A.B.D.Y, erit V. Planum, seu siC.D
dio puncta eodem modo sint ad tria A.B.Y, erunt haec tria in
wodem plano, et si duobus ex his datis A.B quaeratur tertium Y,
Jocus omnium Y erit planum. Ubi patet, ipsa A.B sub Y compre-
hendi. ;Demonstrandim] est, hunc locum cum altero, qui est
prop. 93, coincidere. Hoe ita fiet: C.Y.BD.Y(l) locus est ad
planum per prop. 91. Sint ;¥ A et ;Yoo B, erit C.A 8D.A(2) et
¢.B 8 D.B(3) Ergo fiet A.B.C.Y8A.B.D.Y.*) Nam 1 patet
per se, et 2 per (3), et 3 per (1), et 4 per (2), et d per se, el
§ per se. !

(99) Si sit A.Y8B.Y8C.Y, locus YV erit punctum, sive Y
alisfaciens non erit nisi unicum, sive erit Y (Y). Haec propo-
sitio demonstranda est.

(100) Habemus ergo loca ad Punctum, ad Rectam, ad Cir-
clarem, ad Planum, ad Sphaericam, solis congruentiis mira sim-
pl'wime expressa, sed haec partim yera, partim possibilia esse, et
am aliis definitionibus coincidere nostras demonstrandum est.

(101) Si tractus sive extensum quodcunque moveatur uno
puncto existente immoto, aliud quodeunque ejus punctum move-
bitwr in Sphaerica. Pono autem ipsum extensum esse rigidum,
seu parles situm eundem servare. Habebimus ergo modum inve-
niendi'Sphaericae puncta quotcunque. Potest etiam A.B 8 A.Y esse
data, si tractus transeat per duo puncta A.B. Tractum autem
dliquem (sive linea sit sive superficies sive solidum) per duo dala
puncta ducere, et tractum movere uno puncto immoto, utique in
polestate est. {5

(102) Si per duo data puncta transeant duo tractus congrui

*) Leibniz hat A und B, B und C, C und Y, ebenso A und B,
Bund D, D und ¥ durch Bogen verbunden und bezeichnet die ersten
Verbmdungan durch 1, die zweiten durch 2, die dritten durch 3.
Ferner hat er A und €, B und Y, ebenso A und D, B und Y durch
Bogen verbunden und bezeichnet die ersten Verbindungen durch 4,
Jie letztern durch 5. Endlich hat er moch A und Y auf beiden Sei-
ten durch einen Bogen verbuuden, und mennt die Verbindung 6. Aul
auf diese Zahlen bezieht er sich im Folgenden.
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