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Lieibniz warde dureh logische Untersuchungen zum Studium
der Mathematik gefihrt. Er selbst hat es ofters ausgesprochen *),
dass er fast noch ein Knabe auf den Gedanken gekommen, ob es
nicht moglich sei, ebenso wie es Pridicamente d. h. Klassen der
einfachen Begriffe (termini simplices) gebe, eine neue Art von
Pradicamenten aufzustellen, worin die zusammengesetzten Aus-
dricke (termini complexi, propositiones) in naturgemisser An-
ordnung classificirt wiirden; er wusste nimlich damals noch nicht,
dass man dergleichen Anordnung in den Beweisen der mathema-
tischen Lehrsitze schon immer befolgt hatte. Anhaltendes Nach-
denken fihrte ihn noch einen Schritt weiter, und er gelangte zu
der Ueberzeugung, dass ,,per Artem Combinatoriam alle Notiones
Compositae der ganzen Welt in wenig Simplices als deren Alpha-
bet reducirt, und aus solches alphabets Combination wiederumb
alle Dinge, samt ihren theorematibus, und was nur von ihnen zu
inyentiren miiglich, ordinata methodo mit der Zeit zu finden, ein
weg gebahnet wird. Welche invention — fihrt Leibniz fort —
dafern sie wils gott zu werck gerichtet, als mater aller inventjonen
von mir vor das importanteste gehalten wird, ol sie gleich das
ansehen noch. zur Zeit nicht haben mag. Ich habe dadurch alles,
was erzehlet werden soll, gefunden, und hoffe noch ein mehreres
Zu wege zu, bringen ‘. *¥)

*) Am ausfihrlichsten verbreitet sich Leibniz tiber seine Jjugend-
lichen Studien in dem Aufsatz: Historia et commendatio linguae eha-
racleristicae universalis, quae simul sit ars inveniendi et Jjudicandi.
Sieh. Leib. op. philos. omn. ed. Erdmann, pag. 162 sqq.

*¥) Aus dem Briefe Leibnizens an den Herzog Johann Friedrich von
Hannover, hochst wahrscheinlich im September 1671 geschrieben,
Sieh. Leibniz-Album, herausgegeben von Dr. Grotefl d, Hannover 1846,
S, 14 fr.

1 *
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So kam es, dass Leibnizens Aufmerksamkeit zunichst auf
die Combinatorik gelenkt wurde, eine Disciplin, die bisher noch
wenig bearbeitet war. Nachdem er ein Bruchstiick seiner Studien
zum Behuf einer Disputation im Mirz des Jahres 1666 unter dem
Titel: Disputatio avithmetica de complexionibus, verdffentlicht hatte,
erschien [in demselben Jahre seine erste Schrift mathematischen
Inhalts: Dissertatio de Arte Combinatoria.

Man hat nicht selten Gelegenheit zu hemerken, dass bereits
in den Erstlingsschriften wahrhaft ausgezeichneter Minner die Keime
zu den grossen Ideen sich finden, durch deren weiteren Aushau
in den reiferen Mannesjahren sie den Kranz der Unsterblichkeit
errangen. Etwas dem Aechnliches gilt von der ‘genannten Schrift
Leibnizens. Sie enthilt die ersten Grundlinien zu dem riesigen
Unternebmen der Scientia generalis oder der Allgemeinen Charak-
teristilk, woran sich als eine nothwendige Forderung die Idee
einer Scriptura universalis reihte *). Es ist hier nicht der Orf,
iiber die Ausfihrbarkeit dieses kolossalen Unternebmens eine um-
stindliche Unlersuchung anzustellen; nur das kann nicht uner-
walint bleiben, dass die Sache selbst keineswegs als ein blosses
Hirngespinnst des grossen Mannes betrachtet werden darf, dass
es vielmehr ein wohlbegriindeter, lebensfihiger Gedanke war, des-
sen Realisirung in seinem ganzen Umfange nur an der Grossartig-
keit des Unternehmens, an den aussern Schwierigkeiten scheiterte.
Die Idee, dass sich alle Begriffe in eine kleine Anzahl einfache,
widerspruchslose Elemgente zerlegen lassen und dass, wenn es ge-
linge, fir diese letzteren passende Charaktere aufzufinden, die
Moglichkeit gegeben wire, durch Combination dieser Charaktere
nicht allein alle bereits bekannten Wahrheiten sofort fiir “jeden ver-

stindlich auszudrviicken, sondern auch neue Wahrheiten zu ent-
decken — diese Idee verfolgte Leibniz unablissig sein ganzes
Leben hindurch mit aller Energie seines grossen Geistes. Einzelne
Fragmente, die in neuerer Zeit aus seinem Nachlass verdffentlicht
worden sind, legen hinreichendes Zeugniss davon ab, dass er wie-
derholte Versuche zur Ausfihrung dieses seines Lieblingsplanes
gemacht hat. Wenn nun aber auch Leibniz den grossartigen Ge-
danken in seiner ganzen Allgemeinheit nicht ins Werk gesetat hat,

g) Sieh. Ueber Leibnizens Entwurl einer allgemeinen Charakteri-
stik, Von A. Trendelenburg. Berlin 1856,

S

so hat ihm doch die Erkenntniss, wie unendlich viel fiic die Ver-
vollkommnung und Erweiterung einer jeden Wissenschaft von einer
passend gewdhlten Zeichensprache stets zu erwarten steht, auf dem
Gebiet der mathematischen Wissenschaften die schonsten Friichte
gebracht. Man hat noch viel zu wenig erkannt, dass der von
ihm so gliicklich gewihlte Algorithmus fir die hohere Analysis
lediglich als ein Ergebniss dieser Bemithungen zu betrachten ist;
er ist urspriinglich nichts anderes — und Leibniz selbst bezeich-
net ihn so — als eine Charakteristik, als ein Operationscalcul.
Hierher gehoren auch Leibnizens Versuche,- die ibliche Zeichen-
sprache der Arithmetik und Algebra dahin zu vervollkommen,
dass, falls den allgemeinen Zeichen geometrische Bedeutung bei-
gelegt wirde, die algebraischen Formeln sofort auch die Bigen-
schaften der dadurch ausgedriickten geometrischen Gebilde erken-
nen liessen (Charakteristica geometrica). —  Als ein Zweites ist
hier hervorzuheben, dass in der gedachten Abhandlung De Arte
Combinatoria bereits die ersten Andeutungen der Logica inventiva
oder der ,,Erfindungskunst* (a.rs inveniendi et dijudicandi) gefun-
den werden, durch die Leibniz die wahrhafte Begrindung und Er-
weiterung der Wissenschaften zu ermoglichen glaubte. Sie fusst
auf denselben Voraussetzungen, wie die Scientia generalis, auf der
Zurickfilrung der zusammengesezten Begriffe auf wenige einfache,
die aus ihrer Ordnungslosigkeit in eine hestimmte Ordnung ge-
bracht und nach den Regeln der Combinatorik verbunden, alle
miglichen Wahrheiten zu Tage fordern wiirden ). Die Logica
inventiva ist demnach die ,methodus ordinata* oder der ,filus
meditandi*, wodurch einem jeden Menschen die Moglichkeit -ge-
boten wird, zur Erkenntniss der Wahrheit zu gelangen. Auf dem
Gebiet der mathematischen Wissenschaften, wo lediglich die Form
des Gegebenen zur Betrachtung kommt und deshalb das Aufstei-
gen von den einfachen Féllen zu den zusammengesefzteren mit
nicht so vielen Schwierigkeiten verkniipft ist, wusste Leibniz diese
»Erfindungskunst* mit bewundrungswiirdiger Meisterschaft zu hand-
haben und gelangte dadurch zu den schonsten Erfolgen. Alle seine
Losungen der grossen Probleme aus dem Bereich der hoheren
Analysis liefern dazu die Beweise.

*) Sieh. Leibnizens Logik. Nach den Quellen dargestellt von Dr,
Kvet. Prag 1857. S. 48 fI, .
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mentorum . artis com2natoriae ex Geometria. Porisma de Serip-
tura universali cuicunque legenti cujuscunque linguae perito intelli-
gibili. Dni. de Breissac specimen artis com2natoriae seu meditandi
in re bellica, cujus beneficio omnia consideratione digna Imperatori
in mentem veniant. De Usu rotarum concentricarum chartacearum
in arte hac. Serae hac arte constructae sine clavibus aperiendae,
Mahl-Schlosser, Mixturae Colorum. Probl. III: Dato numero clas-
sium et rerum in singulis, complexiones classium invenire. Divi-
sionem in divisionem ducere, de vulgari Conscientiae divisione.
Numerus sectarum de summo Bono e Varrone apud Augustinum.
Ejus examen. In dato gradu consanguinitalis numerus 1) cogna-
tionum justa 1. 1 et 3 D. de Grad. et Afl.; 2) personarum juxla
1. 10. D. eod. singulari artificio inventus. Probl. 1V: Dato numero
rerum variationes ordinis invenire. Uti hospitum in mensa 6
Drexelio, 7 Harsdorffero, 12 Henischio. Versus Protei, v. g. Bau-
husii, Lansii, Ebelii, Riccioli, Harsdorfferi. Variationes literarum
Alphabeti, comparatarum atomis; Tesserae Grammaticae. Probl, V:
Dato numero rerum variationem viciitatis invenire. Locus hono-
ratissimus in rotundo. Circulus Syllogisticus. Probl. VI: Dato
numero rerum variandarum, quarum aliqua vel aliquae repetuntur,
yariationem ordinis invenire. Hexametrorum species 76; Hexa-
melri 26, quorum sequens antecedentem litera excedit Publii Por-
phyrii Optatiani: quis ille. Diphtongi ae scriptura. Probl. VIL: Re-
perire dato capile variationes. Probl. VIII: Variationes alteri dato
capiti communes. Probl. IX: Capita variationes communes habentia.
Probl. X: Capita variationum wutilium et inutilium. Probl. XI: Va-
riationes inutiles. Probl. XII[: Utiles. Optatiani Proteus versus, J.
C. Scaligeri (Virgilii Casualis), Bauhusii (Ovidii Casualis), Kleppisii
(praxis computandi Variationes inutiles et utiles), Caroli a Goldstein,
Reimeri. ‘Cl. Daumii 4, quorum ultimi duo plusquam Protei. Ad-
ditamentum: Demonstratio Existentiae DEL

DEMONSTRATIO

EXISTENTIAE DEL
Praecognita:
1. Definitio 1. Deus estSubstantia incorporea infinitae virtutis.
2. Def. 2. Substantiam autem voc, quiequid movet aut
‘movetur.
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3. Def. 3. Virtus infinita est Potentia principalis movendi
infinitum. ~ Virtus enim idem est quod potentia principalis; hinc
dicimus Causas secundas operari in virtute primae.

4. Postulatum. Liceat quotcunque res simul sumere, et tan-
quam unane totwne supponere. Si quis praefractus hoc neget, ostendo.
Conceptus partiwm est, ut sint Entia plura, de quibus omnibus si
quid intelligi polest, quobiam semper omnes nominare vel incom-
modum vel impossibile est, excogitatur unum nomen, quod in ratio-
cinationem pro omnibus partibus adhibitum compendii sermonis
causa, appellatur Totum. Cumque datis quotcunque rebus eliam
infinitis, intelligi possit, quod de omnibus verum est, quia omnes
particulatim enumerare infinito demum tempore possibile est, licebit
unum nomen in rationes ponere loco omnium, quod ipsum erit
Totum.

Axioma 1. Si quid movetur, datur aliud movens.
Ax. 2. Omne corpus movens movetur.

s GO IO

Ax. 3. Motis omnibus partibus movetur totum.

8. Ax. 4. Cujuscunque corporis infinita¢ sunt partes, seu
ut vulgo loquuntur, Conlinum est divisibile in infinitum.

9. Observatio. Aliquod corpus movetur,

“Exdeotg.

1) Corpus A movetur per praecog. 9. 2) ergo datur aliud mo-
vens per 8. 3) et vel incorporeum, 4) quod infinitae virtutis est
(per 3. 9, quia A ab eo motum habet infinitas partes per 8.)
6) et Substantia per 2. 7) ergo Deus per 1, q. e. d. 8) vel Cor-
pus, 9) quod dicamus B 10)id ipsum et movetur per 6, 11) et
recurret, quod de corpore A demonstravimus, atque ita vel ali-
quando dabitur incerporeum movens, 12) nempe ut in A osten-
dil'nus ab 2z 1 ad 7. Deus q. e. d. 13) vel in omne infinitum
existent corpora continue se moventia, 14) ea omnia simul, velut
unum totum, liceat apellare G per 4. 15) Cumque hujus omnes
partes moveantur per £x$. 13. 16) movebitur ipsum per 6. 17)
ab alio per 5. 18) incorporeo, quia (ommia corpora in infinitam
rfelro, jam comprehendimus in G per &x9.14, nos autem requi-
rimus aliud a C per x9.17.) 19) infinitae virlutis (per 3, quia
quod ab eo movetur, nempe C, est infinitum per éx&.lS-,i—M.) g
z())ESull;stamia per 2. 2l) ergo DEO per 1. Datur igitur Deus.
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Procemium,
Cum Deo!
1 Metaphysica, ut altissime ordiar, ‘agit tum de Ente, tum

de Entis affectionibus; ut autem corporis naturalis affectiones.
non sunt corpora, ita Entis affectiones non sunt Entia. Est
2autem Entis affectio (seu modus) alia absoluta, quae dicitur
Qualitas , alia Tespectiva, eaque vel rei ad partem suam, si
habet, Quantitas, vel rei ad aliam rem, Relatio, etsi accuratius
_ loquendo, supponendo partem quasi a toto diversam, etiam quan-
3titas rei ad partem relatio est. Manifestum igitur, neque Qua-
litatem, neque Quantitatem, neque Relationem Entia esse, ea-
rum vero tractationem in actu signato ad Metaphysicam pertinere.
4Porro omnis Relatio aut est Unio aut Convenientia. In uni-
one autem Res, inter quas haec relatio est, dicuntur partes,
sumtae cum unione, Tomm. Hoc contingit, quoties plura simul
tanquam Unum supponimus. Unaum aulem: esse intelligitur, quic-

quid uno actu intellectus seu simul cogitamus, v.g. quemadmodum

numerum aliqguem  quantumlibet magnum saepe Caecw: quadam
cogitatione simul apprehendimus, cyphras nempe in charta legendo,
cui explicate intuendo ne Mathusalae quidem aetas suffectura sit.
5 Abstractum autem ab uno est Unitas, ipsumque tolum abstractum
ex unitatibus sew totalitas dicitur Numerus. Quantitas igitur est
Numerus partium. Hinc manifestum, in re ipsa Quantitatem et
Numerum coincidere, illam tamen interdum quasi extrinsece, rela:
tione seu Ratione ad aliud, in subsidium nempe quamdiu numerus
partium cognitus non est, exponi. Et haec origo est ingeniosae
6 Analyticac Speciosae, quam excoluit inprimis Cartesius, postea in
praccepta collegere Franc. Sch fus, et Epasmius Bartholi
hic elementis Matheseos universalis, ut vocat. Est igitur Analysis
doctrina de Rationibus et Proportionibus, seu Quantitate non ex-
posita; Arithmetica de Quantitate exposita sen Numeris; falso
autem Scholastici credidere, Numerum ex sola divisione continui
oriri nec ad incorporea applicari posse. Est ‘enim numerus quasi
figura quaedam incorporea, orta ex Unione Entium quorumcunque,
7v. g DEIL, Angeli, Hominis, Motus, qui simul sunt quatuor. Cum
igitur Numerus sit quiddam Universalissimum, merito ad Melaphy-
sicam pertinet, si Metaphysicam accipias pro doctrina eorum, quae
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omni entium generi sunt communia. Mathesis enim (ut nunc
nomen illud accipitur) accurate loquendo non est una disciplina,
sed ex variis disciplinis decerptae particulae quantitatem subjecti
in unaquaque tractantes, quae in unum propter cognationem merito
coaluerunt.  Nam uti Arithmetica atque Analysis agunt de Quanti-
tate Entium, ita Geometria de Quantitate corporum, aut spatii quod
corporibus coextensum est. Politicam vero disciplinarum in pro-
fessiones divisionem, quae commoditatem docendi potius, quam
ordinem naturae secuta est, absit ut convellamus. Caeterum Totum
ipsum (et ita Numerus vel Totalitas) discerpi in partes tanquam
minora tota potest, id fundamentum est Complexionun, dummodo
intelligas dari in ipsis diversis minoribus totis partes communes,
v. g Totum sit A B G, erunt minora tota, partes illius, AB, BC,
AC: el ipsa minimarum partium, seu pro minimis suppositarum
(Pempe Unitatum) dispositio inter se et cum toto, quae appellatur
situs, potest variari. Ita oriuntur duo Variationum genera , Com-
plegz’amls et Situs. Bt tum Complexio, tum Situs ad Melaphysicam
pertm.et, nempe ad doctrinam de Toto et partibus, si in se specten-
tury si vero intueamur Variabilitatem, id est Quantitatem varialionis,
ad numeros et Arithmeticam deveniendum est. Complexionis autem
d.oclrmam magis ad Arithmeticam puram, situs ad figuratam per-
tinere crediderim, sic enim unitates lineam efficere intelliguntur.
Quamquam hic obiter notare volo, unitates vel per modum lineae
rectae vel circuli aut alterius lineae linearumve in se redeuntium
aut ﬁgur'am claudentium disponi posse, priori modo in situ absoluto
Seu partium cum toto, Ordine; posterioriin situ relato seu partium
ad partes, Vicinitate, quae quomodo differant infra dicemus def,
ﬁu?t 5. Haec.prooemii lo_co sufficiant, ut qua in disciplina materiae .

jus: sedes sit, fiat manifestum.

Definitiones.

1._ Variatio h. 1. est mutatio relationis. Mutatio enim alia
substantiae est, alia quantitatis, alia qualitatis; alia nihil in re
mutat, sed solum respectum, situm, conjunctionem cum alio aliquo.

_2: Yarz‘abz‘lz‘tas est ipsa quantilas omnium Variationum.
Termini enim potentiarum in abstracto sumii ‘quantitatem earum
denotant, ita enim in Mechanicis frequenter loquuntur potentias
machinarum duarum duplas esse invicem, E
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3. Situs' est localitas partinm.

4. Situs est vel absolutus vel relatus: ille partium cum
toto, hic partium ad partes. In illo spectatur numerus locorum
et distantia ab initio et fine, in hoc neque initium neque finis
intelligitur, sed spectatur tantum distantia partis a data parte. Hine
ille exprimitur linea aut lineis figuram non claudentibus neque in
se redeuntibus, et optime linea recta; hic linea aut lineis figuram
claudentibus, et optime circulo. In illo prioritatis et posterioritatis
ratio’ habetur maxima, in hoc nulla. Ilum igitur optime' Ordinem
dixeris ’

5. Hunc vicinitatem, illum dispositionem, hunc compositionem.
Igitur ratione ordinis differunt situs sequentes: abed, beda, cdab,
dabe. At in vicinitate nulla variatio, sed unus situs esse intelli-

b
gitur, bic nempe: a ¢. Unde festivissimus Taubmannus, cum De-
3 d
canus Facultatis philosophicae esset, dicitur Witebergae in' publico
programmate seriem candidatorum Magisterii circulari dispositione
complexus, ne avidi lectores intelligerent, quis suillum locun teneret.

6. Variabilitatem ordinis intelligemus fere, quando ponemus
Variationes et 2Eoyy V. g. Res 4 possunt transponi modis 24.

7. Variabilitatem comp]e)gionis dicimus Complexiones, V. g
Res 4 modis diversis 15 invicem conjungi possunt.

8. Numerum rerum variandarum dicemus simpliciter Nume-
2um, V. g 4 in casu proposito.

9, Complewio est Unio minoris Totius in majori, uti in
prooemio declaravimus.

10. Ut autem certa Complexio determinetur, majus: totum
dividendum est in partes acquales suppositas ut minimas (id est
quae nunc quidem non wulterius dividantur), ex quibus componitur
el quarum variatione variatur Complexio seu Totum minus; (uia
jgitur totum ipsum minus, majus minusye est, prout plures partes
una vice ingrediuntur, numerum simul ac semel conjungendarum
partium seu unitatum dicemus Ezponentem, exemplo progressionis
geometricae. V. g sit totum ABCD. Si tota minora constare de-
bent ex 2 partibus, v. g. AB, AG, AD, BC, BD, CD, exponens, erit
2; sin ex tribus, v. g. ABC, ABD, ACD, BCD, exponens erit 3.

11. Dato exponente complexiones ita scribemus: si exponens
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est 2, Com2nationen. (combinationem); si 3, Gon3nationem:
(conternationem); si 4, Con4dnationem etc.

12. Complexiones simpliciter sunt omnes complexiones om-
nium exponentium computatae, v. g. 15 (de 4 Numero) quae com-
ponuntur ex 4 (Unione), 6 (com2natione), 4 (con3natione), 1
(con 4 natione).

13.  Variatio wtlis (inutilis) est quae propter materiam
subjectam locum habere non potest, v. g. 4 Elementa com2nari
possunt 6mabl; sed duae com2nationes sunt inutiles nempe qui-
bus contrariae Iguis, aqua; aér, terra com2nantur,

14.  Classis rerwm est (otum minus, constans ex rebus
convenientibus incerto tertio, tanquam partibus; sic tamen ut reli-
quae classes contineant res contradistinctas, v. g. infra probl. 3
ubi de classibus opinionum circa summum Bonum ex B. Augustin(;-
agemus.

: 15, Caput Variationis est positio certarum partium; Forma
varationds, omnium, quae in pluribus variationibus obtinet, v. in-
fra probl. 7. ;

16. Variationes communes sunt, in quibus plura capita. con-
currant, v. infra probl. 8 et 9, i

17.. Res homogenea est quae est aeque dato loco ponibilis
salvo capite, Monodica autem quae non habet homogeneam, v. probl. 7.

ig gaput mu?n‘plz’cabz‘le dicitur, cujus partes possunt variari.
_ p;‘)bl"e\; .repetzm est (uae in eadem variatione saepius poni-

20 Signo: + designamus additionem, — subtractionem
& multiplicationem, _, divisionem, f. facit seu summam, = aequa:
hmem.' lln Prioribus duobus' et ultimo convenimus cut;l Cartesio,
Alge'abrmsus, aliisques alia signa habet Isaacus Barrowius in su;r
editione! Euclidis, Cantabrig. 8vo, anno 1653,

Problemata.

’I.'m&.sunt.. quae spectari debent: Problemata, Theoremata,
usus; in singulis. problematis usum adjecimus, sicubi operae pre:
;::;: mdebatuxj, _‘" thgoremata. Problematum autem quibusdam

nem solutionis addidimus. Ex iis partem  posteriorem' primi
f/eeund.um et quartum aliis debemus, reliqua ipsi eruimus, Qui;
illa. primus. detexerit, ignoramus. Schwenterus Delic. I, 1. sect, 1.
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prop. 32 apud Hieronymum Cardanum, Johannem Buteonem et
Nicolaum Tartaleam extare dicit. In Cardani tamen Practica Arith-
metica, quae prodiit Mediolani anno 1539, nihil reperimus. Inpri-
mis dilucide, quicquid dudum habetur , proposuit Christoph. Cla-
vius in Com. supra Joh. de Sacro Bosco Sphaer. edit. Romae forma
4ta anno 1585 p. 33 seqq.

; Probl. L.
DATO NUMERO ET EXPONENTE COMPLEXIONES INVENIRE.

1 Solutionis duo sunt modi, unus de omnibus complexiones,
alter de com2nationibus solum: ille quidem est generalior, hic
vero pauciora requirit data, nempe numerum solum et exponentem,
cum ille etiam praesupponat inventas complexiones antecedentes.

2 Generaliorem modum nos deteximus, specialis est vulgatus. Solutio
illius talis est: ,Addantur complexiones exponentis antecedentis et
,dati de numero antecedenti, productum erunt complexiones quaesi-
qlae”; v. g esto numerus datus 4, exponens datus 3, addantur de
numero antecedente 3 com 2nationes 3 et con3natio 1 (341 £.4),
3 productum 4 erit quaesitum.  Sed cum praerequirantur  com-
plexiones numeri antecedentis, construenda est tabula W, in qua
linea suprema a sinistra dextrorsum continet Numeros a 0 usque
ad 12 utrimque inclusive, satis enim esse duximus huc usque pro-
gredi, quam facile est continuare; linea extrema sinistra a summo
deorsum continet Exponentes a 0 ad 12, linea infima a sinistra
4 dextrorsum continel Complexiones simpliciter. Reliquae inter has
lineae continent complexiones dato numero qui sibi in vertice di-
recte respondel, el exponente qui e regione sinistra. Ratio solutionts,
et fundamentum Tabulae patebit, si demonstraverimus, Complexio-
nes dati numert et exp s orirt exw plewi de
uanero praecedenti exp tis et praecedentis et dati. Sit enim
pumerus datus 5, exponens datus 3, eril numerus antecedens 4;
is habet con3nationes 4 per Tabulam N, com2nationes 6. Jam
numerus 5 habet omnes com3nationes quas praecedens (in toto
enim et pars continetur) nempe 4, et praeterea tot quot praecedens
habet com 2nationes, nova enim res qua numerus 5 excedit 4, ad-
dita singulis com2nationibus hujus, facit totidem novas con3na-

tjones, nempe 644 f. 10. Ergo Complexiones dati numeri etc. Q.E.D,

Numerus Con 3 nationum
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Tabula N.

DL i peall W T R Ve 1 i)
10[234‘56 7n 8u 9m 10e 1lr I2i
2000 1 3 61015 21 28 36 45 55 66
3000 0 1 41020 35 56 84 120 165 220
400 0 0 1 515 35 70 126 210 330 495
2500 0 001 6 2L 5 126 252 462 792| _
€600 000 01 7 28 84 210 462 924 &
270000000 1 8 36 120 330 792/ =
sl CHOREOREORRORR0 =0 0. T a0l "5 0165 405 | =
90/0 00 000 0 0 1 10 55 2002
L0/0H00RE020 S0 R 0 o R GRS = 8| e e
100 00 000 0 0 0 o0 1 12
120040.0°0.0 0. 0 0. 0 0 0 0.1
+0|L 3 7 1531 63 127 255 511 1023 2047 4095

|
+11]2 4 816 32 64 128 256 512 1024 2048 4096

Complexiones simpliciter * (seu summa Complexionum dato expo-
nente) addita unitate, quae coincidunt cum terminis progressio}:ﬂs
geometricae duplae .

: fojqris lucis causa apponimus Tabulam 2, ubi Iineis trans-
versis distinximus Con 3 nationem de 3 et de 4 ef de 5 sic tamen
ut con3nationes priores sint sequenti communes, ef per ;:oncé uens
tota tabula sit ¢on3 nationum numeri 5, utque mam’feslun; ZSSet
quae c9n3 nationes numeri sequentis ex com2 nationibus ameceden-7
is adldjto singulis novo hospite orirentur, linea deorsum tendente
combinationes a novo hospite distinximus. i

Tab. 2 3
. Lab e 3 Adjiciemus hic Theoremata quorum 76 47e ex ipsa
tabula N manifestum est, 76 déoze ex tabulae funda-
mento : 1) si exponens est major Numero, Complexio
est 0. 2) Si aequalis, ea est 1. 3) Si exponens est
.Numex-o unitate minor, Complexio et Numerus sunt
idem. 4) Generaliter: Exponentes duo, in quos nu-
merus bisecari potest, seu qui sibi invicem comple-
mento sunt ad numerum, easdem de illo numero

lgzel
|

=0 a0 o
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€' Numerus . Rerum
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nemibps L et 2, in quos bisecatur numerus 3, id ve-
2

habent complexiones. Namn cum in minimis expo-



