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In septuplae prima columna eaedem notae redeunt post
quartam quamque. Caeterae columnae legem pristinam servant,
nempe ut in tertia notae redeant post 20mam quamque, in quarta
post 100mam  quamque ete. - ¢ i
In noncuplae prima columna sunt binae tantum nolae,
in secunda eaedem redeunt post 10mam quamque, in tertia post
30mam quamque etc. Decupla cognita est. In undecuplae
primacolumna non nisi una est nota, in secunda redeunt notae
Jost decimam quamque, in tertia post 50mam quamque etc.
Si pro nostra -Arithmetica decadica aliam, verbi gratia
Heptadicam sequeremur, in progressionis duplae prima columna
notae redibunt post tertiam quamque, in secunda post 2lmam
quamque, in tertia post 147am quamque etc.
In Octoadica progressionis duplae singularis quaedam
lex est. In tripla, si a 3 incipias, notae primae columnae redeunt
post secundam seu alteram quamque, in éei:unda post notam de-
tmam sextam quamque, in tertia post 128mam quamque etc. ¥
In Arithmetica Enneadica pro dupla progressione in co-
lumna prima notae redeunt post sextam quamque, in secunda post
wlam 54tam quamque, in 3tia post notam 456tam quamque
de. Pro progressione tripla (quae est aliquota noncuplae) lex
revolutionis accedit ei, quae est in dupla secundum Arithmeticam
Octoadicam.  Si quadruplam a 3 incipias, solae motae 3 erunt in
prima. columna, sed in secunda notae redibunt post nonam quam-
que, in tertia post 8lam quamque. 5 %
In Arithmetica Hendecadica, sive incipias per 1, sive. per
3, in prima columna notae redeunt post 10mam quamque, in se-
cnda post 110mam quamque, in tertia post 1210mam quamque
ele. Tandem in Arithmetica pentadecadica pro progressione
dupla si incipias ab 1, notae in co!umna'”prima: redeunt post quar-
timquamque, in 2da post 60mam quamque, in 3tia post 900mam
quanique. ete. i
Bx his speciminibus intelligi potest, quantus hic campus
Io¥ée numerorum scientiae sit apertus, quae non in simplici con-
sistal speculatione, sed  insignia compendia maximasque praebeat
Uliilates, non tantum in numerorum rationalidm_ s'eriebus, summis,
lerminis longe remotis quam facillime licet inveniendis , sed etiam
inl irrationalium’ imo transcendentium valoribus ad leges revocan-
@5, Et quamquam in quocunque Arithmeticae genere aliquid tale
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AT Leibniz an Hermann.
. fﬁ? Spero redditum i nuperas meas, nec minus quas nunc scribo.
= sevam illis demonstrationem profuturam ad intelligendam perio-
J gﬁrﬂ@' seriebus Numerorum Arithmeticae pi'ogrgssionis ulcquu,
-41?3)'Ii'c‘atab' necessitatem rationemque.  Voco . autem progressionen
';Ar'ﬁh“fﬁe‘fié:{m replicatam, omnes summas aut summarum  summgg
“iffi:'ﬁiiﬁue replicatas Arithmeticae progressionis, atque a}deo ounes
Arithmeticorum putentia'g ejusdem gradus aut ex hls. conflatae
formulae sunt termini” progressionis Arithmeticae rephca‘lae. De
Geometrica transcribo, quae Amicus ingeniosus ‘ad me seripsit, i
volupe fuit ihil in haec inspicere, me invitante: '
In progressionibus, inquit, G_eol'ﬂe‘:l‘lCIS du?hs
nostra Arithmetica vulgari seu Decadica expressis notae prima
1 redeunt eaedem post quartam quamque, in secunda co-
lumna post vigesiniam quamque, in tertia pest cenles_imam:qu.am-
;jile, in quarta post quingentesimam quamque, Numeris ordinalibus
semper in quintupla progressione crescentibus. 5 !
: In progressionibus Geometricis tripla, octupla, et alis
quibusdam, ut credi par est, eademn lex observatur. Nntandl?m
tamen, si ocluplam a numero 5 incipias, Nullas merals'prodlre,
pro prima columna, sed in seoun(.la easdem notas re.du‘e post
quartam quamque, in-tertia post vigesimam quamque, et ila porre,
ut ante. B ; o
In proportione quadrupla e.aedem notae redeun?ll in
prima columna post alleram quamque, 11 secunda post deciman
quamque, in tertia post vigesimam quamque e.Lc.. ; i
" In quintupla, a quocunque numero INCIPIAs, 5 aut 0in
prima columna reperies. In secunda columna semper eadem nofs
9 aut 7 aut 0; sed in tertia columna redeunt notae post allgm
qliamque, in quarta columna post nqtam quarlla.xm quamque, 1
quinta columna post notam octayam quamque, et ita porro, semper

notas duplicando. 0 _ o
In proportione sextupla una eademque .nota est In prind
columna, in. secunda redeunt notae post ‘quintam quamque, it
tertia post 25tam quamque, in quarta post 125tam quamque, ¢|'

ita porro. - : ? ey

s




A%

_ rithmo quatuor, quas vocant, specierum cogitasti, ibique omnis fere

* colligo maximum numerum progressionis Geometricae duplae, quen
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6b 1 seu umitatem designo punctum in loco primo columnae a
pragsenti B primae €. Similiter in columna G unitati quartae
adsoribo 2,7 et secundae ab hac ascribo ), et quia nihil restat,
ideo sub eolumna G scribo 0; ¢t ob 2 designo punctum in secundo
loco coluninae‘a € secundae E. Et ob [ designo puncium in primo
loco colurnae a € primae D. “ Et ita porro, -

Cum' ergo eéxamen sew revisionem instituo (nam hac methodo
punieta punctorumque sedes cum numeris conferendo semper cal-
culus ab intuente examinari potest ex integro vel per partes), pri-
mum confero quod sub columna superest, cum eo quod in co-
Jumna superest post numerorum collectitiorum exponentes ascriptos.
Deinde percurro puncta notata infimo seu primo loco, et video an
cuique respondeat [in columna proxime praecedente, Mox percurro
puncta notata secundo (tertio) loco, et video an cuique respondeat
2 in columna secunda retro (3 in columna tertia retro) etc. Vale
efc. Dabam Hanoverae 2. Julii 1705.
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locum habeat, ipsaque comparatio diversarum Arithmeticirum m-
jorem Iucem foenerari debeat; necesse est tamen Dyadicam ui
litate eminere, ubi ob binas tantumi notas plerumque omnia sim-
pliciora et legis patientiora esse oportet. Cdeterum quia de Al

difficultas ad additionem redit, transcribam Tibi moduni quem pry
additione adhibeo meum, quo simul errores melius excluduntur,
et facilitate revisionique consulitur. :
(Conferat. fig. 42).

15355 ( summam 21 =2
2 ( significat | praccedentium | 2* =4
3 ’ (ig.42) ) unitatum ) 23=8
etc. esse etc. etc.

Processus Additionis dyadicae hic est:
In columna, ut A, in unum addo Unitates maximum coni-
~cientes Numerum progressionis Geometricae duplae, quem column:
dare potest, qui in A est 4, cujus a 2 potentiae exponens, cum

st 2, ideo movissimae quatuor unitatum aseribo 2. Inde rursus nostris literis) attinet, non id suadeo, ut magnopere sis sollicitus

de seriei valore ﬁ_nitu inveniendo, quando id licet (hoc enim num
ferit nimium e re publica mathematica petere), sed tantum ut con-
stituatue modus agnoscendi, an valor per seriem sit possibilis sew
'adfve_rgens, et quis sit limes possibilitatis, idque ex ipsa serie
origine sf?i]icet ¢jus ignorata vel dissimulata. Id enim essentiale és;.
a constitutionem  seriei infivitae, quae finitae ,quanlﬁali aeqﬁari
debet, ut certi simus ac demonsirare possimus ex legé sériei, ad-

dare solum potest reliquum columnae, sed cum hoc loco det mul-
Jum supersitque solum 1, ideo scribere oportet 1 sub column.
Numerus autem 2 transfertur in columnam a praesente secundan
(si esset numerus 3, transferretur in 3tiam, et ita porro) et i
signatur punctum in Joco secundo columnae ab hinc. dae
(si esset 3, signaretur punctum in loco tertio columnae ab hine
tertiae D). Intelligo autem primum, secundum vel tertium loun
de intervallis inter notas sumtis, ab imo ascendendo. Puncla ar-
tem in columna ubi signantur, significant unitates.*) In’ co-
Jumna B unitati quartae rursus adscribo 2, ob rationem praece-
dentem, el abhinc unitati secundae ascribo [loco 1, ut ambiguits
evitetur nec unitas collectitia cum unitate columnae confindatur
Cumque nihil restet, ‘sub columna B scribo 0, et ob 2 desigo
punctum in’ columnae post praesentem secundae loco secundo. El

norem dato.

1 X_v . . :
~ Hermann an Leibniz. '
i Ulraul(_lue Tuam epistolam primam-a Dn. Schreckio Angusta
mlllu lransmlssam,..alteram a Cel. nostro Prof. Bernoullio mihi tra-
ditam recte accepi, pro quibus gratias quas possum ago maximas.
Gratias insuper persolvo maximas pro bumanissima com-

;}}lmc.at,iong Demonstrationum praecipuorum  Arithmeticae  Tuae
inariae lheorgmatum, quibus nihil wtilius dari posse mihi videtur,

%) Ductus hine appinsi_ ad ostendexidani conmexionem intor unct
6t €05, ex quibus oriufitur numeros collectionum exporientes, ut ralio
processus appareat, in praxi autem his duetibus opus non est, Be-
mefkung von Leibniz. i i

P. S. Quod ad series infinita§ (de quibus in> praeéedemib';i;

vergentiam ei inesse, seu satis longe procedendo errorem fieri mi-
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firmiterque mihi persuadeo reconditissima numerorum mystgnahac
l'Lhmetica dyadica, quae indies familiarior mibi Iif,z erui poslse,
) . . .
guanquam “omnis arithmetica ejusmodi periodos adm;n:tr;, q::,:a
ifficili ter majorel g
ica i i lius tamen eruuntur prop .
lyadica involvit, diffici en ¢ pre -
;-Zm' numerum, quod vel prolixissimae periodi geomemtcar:n:ﬁ |)r:
& H 18
gressionum in decadica arithmetica satis superqule. 08 ;n u2 .,”e
egi i a2, Julii
i t, quaeque in ultima Tu
i Amicus Tuus Tecum: egit, | .
e humanitate, non es gravatus;
i summa Tua humanitate, I
EOUM. CoMMUNICare, pro summa nilgfes
gyadica autem arithmetica in iisdem proglebsmmbl:shgeom)eetril::ls‘
i i et hae periofi
i breviores et patentiores, period
periodos habet multo josil i L et o
}:o]umnarum cujusvis progressionis planam vnl:fn :jlil: :tpsuspicor
5 EAK e s ‘
i rum inveniendis el mu . o,
entur pro summis serieru '
; n1ae t'fmen omnia qua par est attentione nnndum_examlfmre mili
l(:::uir'v' Attamen novo Tuo designandi modo coefﬁcmnl:s u:l a;(g:s
s |
tionibus tam algebraicis quam transcendentibus per cer 0s m
l(zor in solutione Problematis ducendi Curvam A]gebrmcalmtl:f:
:uotlibet puncta data, quod fhagni aliquando usus .cssczb l:]::se;}:i
| i roximatiol -
i it transcendentium per app i
valoribus quantitatum . I : A4
bendis, hancque solutionem Ampl. Tua proxima occas:)on:; s
itum’ ‘ejus judicio eam submissurus; nama, paucode lif mi;
A ;u(; in Problematis illius solutionem lnﬂldlz non ul:l élamler
ej.;uclisci potui chartae eam committendi, unde lal\clum u .e e
i ideri are possum m
i viderit. Nec sper
noullius eam nondum ! ! i
Berllam ostendere posse, nam hectice e.um m.modu'm Cl) :e t
:lf{l?lm corripuit et emaciavit, ut nihil nisi sceleti sp'(]eﬁlfzm ||;i Vs
lf‘ : heri me rogavit, ut officiosam suam salutemlTl nmper.e'hs
s d Te éxn:sarem quod non seribat absentibus nunc vm[u
g f inus ici alur,
e:lme:l!n impedientibus, (quominus suo en:ge Te Omm‘:]i-fu:;,;en.
eEI. quia omnem reconvalescendi spem am'lsn, a n:‘e pa\ne :em A
Tibi, Vi d issime, suo nomine gratias ag
i Tibi, Vir Excellentissime, ) om;
e rlbn;mni Amicitia, Amore, Ionore et Benevolentia, quibus
“ : ; i ibi eque,
e l:\ multo jam tempore dignatus es, et Tibi faustz E]u:“?mo,
o I ¥ - n
e'unilatem inconcussam, vitam longaevam et omnia quac U g
iam corpori prodesse queunt animitus et toto pecto:le: ,,m; y
l: ego accinens iterum eliam alque etiam rogo ut mihi p
e b :
vere et patrocinari.velis etc.
' Basileae 4 Cal. Augusti 1705.
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Es folgt hier ein Brief Hermann's, datirt 15, Aug. 1705, der

mr eine Mittheilung im Auftrage Jac. Bernoulli's enthilt, die ohne
besonderes Interesse ist.

XI, .
> llerma_nn an Leibniz,

Praeterito Cursore Cel. nostri Bernoulli rogatu literis Te
heessivi, nune vero a maestissima ejus Uxore rogatus tristem de
Ularissimi illius Viri obitu nuntium ad Te defero.
hectica quaab aliquo Jam tempore cor
Eum quinquagenos aetatis annos praeter
lanto autem acerbior haec mihi aceidit Jactura, quanto magis Ami-
dtiamejus: omni fuco carentem, alque frequentes quibus maximo
wm feuelu et voluptate fruebar conversationes meeum perpendo.
Sicque: cum magnum amiserim Patronum verumque Amicum, Ampl,
Tuam etiam atque etiam rogo, suo lavori imposterum ut hactenus
me commendatum  habeat, D, 0, M. precatus ut Vieum Ilustrissi-
mum Reipublicae lierariac insigne Ornamentum,  Seculi ‘Gentisque
egregium Decus, omniumque solidarum et reconditiorum scientiarum
Aulistitem inconcussa cum sanitate orbierudito quam diutissime
fulgere jubeat. j ; 1heR ;4 i
Fateor libenter me nunc silere potius optasse,
nntio de amisso Amico Te percutere; verum quia s
- duobus defuncti nostri Professoris Fratribus o
usse officio ut confestim de obity Mariti vel Fratris
ttdcademiae’ id Scientiarum Berolinensi,
siles el ad quam Tuo polissimum fayor
lis quoque erat, quemque adeo locum s
linquit, mature pariter ut innotesceret.  Ideirco cum ad id opera
mea requireretur, ipsis deesse ‘nolui; imprimis cum me rogarint ut
Tibi. suo nomine etiam gratias agam maximas pro omnibus_ ami-
dline testimoniis, quae erga defunctum edere voluisij ol quorum se
Tibi debitorem magnum paucis ante beatam suam @yt Aygey diebus
mibi testatus est, Celeberrimae etiam Academiae membris se quo-
(e magnopere: obstrictum esse agnovit gratiasque ut pariter agerem
dme efllagitavit quod Illum inter tam Illustres Viros ‘cooptare non

~ Febris enim
ripiebatur nudius quartus
gressum nobis absumsit;

El
quam  ingrato
uperstes Vidua
suo judicarunt
certior fieres,
Cui tanta cum laude prae-
'e el commendatione ascj-
uo nunc obitu vacuum re-
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fuerint dedignati. Tibique et singulis “omnia 'f'ausga et prospen
apprecabatur, ad promovendam Gloriam Dei et Scientiarum pomoeria
extendenda. Et ne patientia Tua nimis abutar, hic filum abrumpo,

Vale ete. } . 3
Basileae 19 Augusti 1705.
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haeredibus Tuo interventu, ut congemmur omnes defuncti Schedae
Mathematicae, addo, et philosophicae, et ut speciatim omnium, quae
in Actis Diaviisque dedit, Analyses colligantur, ut aliqiando edi
possint. Interdum enim non omnibus harum rerum peritis obviae
videbuntar.  Caleulum etiam nuperum de curvis terlii gradus, ex
quibus jam 33 descripserat, asservari e re putem, \

Spero ex Te intelligere, quae sive in Dyadicis, sive in aliis
jpse pro insigni acumine Tuo subinde agis, et optem imprimis
progressionis Geometricae periodos exhiberi in columnis.

Male me habet (etsi fortunae Tuae faveam) quod discessu
Tuo exigua mihi spes relinquatur videndi Tui, neque enim credo
ante [talicum iter excurres in Germaniam hactenus Tibi Ppraeteritam.
BXC. Fardellac literis constantem in ipso conatum deprehendo con-
ficiendi negotium Tuum, nec spem abesse, mutatisque licet personis, -
priora consilia superesse. Quod superest, vale et me ama etc.

Dabam Hapoverae 21 Sept. 1705. X

X“o

Leibniz an Hermann.
~ Ex nuntio de obitu insignis Viii et semper memorandi Dr.
Jacobi Bernoullii plurimum doloris accepi, tun') ob ingens pro[qm
dioris doctrinae detrimentum, tum quod me privatum v1dearq anieo
eximio et adjutore magno communium: studlo{'m?._ Honoratissimae
Dominae” viduae, fratribusque: defuncti s.pectaussnms? rogo ut gra-
tias agas meo nomine, quod me acerbi casus certiorem reddentes
affectum suum testari, meique se alfectqs'cerws. o§tend.ere voluere,
Societali Scientiarum Regiae, quae Bgrol!m est, ‘slgmﬁcan et vestram
et nostram jacturam. Non dubito magno omnium sgnsu acc:plum
iri: nam acumen Viri quod pauci’aequablml,. nemo ignorat harum
literarum intelligens. Ipsius certe opera pouss:mu.m_ elfecum': esl,
ut meac Meditationes circa interiorem Geome.trlam am.p!mrem
usum acciperent latiusque spargerqngur, quod ille praesu'ut noln
tantum fratrem ingeniosissimum excitando, se.d el ?)roprla pul-
cherrima inventa conferendo. Quorum ne quid pel-eat ?oﬁlrun:
monere est, curare cognatorum, etl Tuum quoque, Vir e)‘nm;fa, -ed
amicitiae et viciniae jure. Spero ultmEa voluntate dn?fpn?h aliqui
de affectis laboribus schedisque con§l|tutum esse", sin mu;lz, Ip:s
sent inferri publico loco, veluti Bib]wtheca'e pat}'lae, autd a ua.l::
Societatis: Vitam etiam delineari cum .elo‘glo v_ellmﬁ qln;o Jzireélw
Vir, Otto Menkenius, libenter Acl-lsl suis inseret. : e ln.al m.i e
noullio diu_est quod nihil intelligo. Eum nm'w.puompe s
agere, aut certe non diu abfuturur.n. Itaque ‘sl.)emaum. aA Sk
tari et dolorem meum significari pf!to. Vidi quae in Cc e
de mea ratione construendi problematlls,,quod propo.sueratg ur'iv”‘ﬁl‘.as
datae aequaliu‘m.l llud miror, suspl‘eatum‘, nescio quall “l)iamin
caleuli difficultates: credo quod exequi decluna_s§e:m, qur:em egumn

levissimis facio, adeo nunc alia urgent. - Venit in men

XuL
Hermann an Leibniz.

Rure ante aliquot dies mihi redeunti humanissimae Tuae
literae redditae sunt, quibus perlectis statim me ad Viduam de-
Tuncti nostri Dn. Bernoulli contuli et dolorem quem de praematura
gus morte concepisti indicavi, pro quo luculentissimo Amonis ac
Benevolentiae erga defunctum testimonio, quas potest, gratias agit
masimas, Deumque pro perenni Tua incolumitate ‘atque prosperitate
precatur.  Cum ea quoque de Manuscriptis Mariti egi, Tuumque
consilium ipsi exposui, ad quae regessit se nequaquam_refragatu-
ram, si quid praelo dignum inter chartas reperiatur, publico id
donare;; et spero quoque id suo tempore. effectui-datum iri, ad quod
e0 levem meam opellam statim obwli, quia eadem de re paulo
jost Cl. Professoris mortem mecum locuta est. Ars, quam voca-
bat, Conjectandi parum ab omnimoda perfectione abest, ultimamque
accepisset manum, si vel paucis duntaxat mensibus fato suo super-
siissel. Totum opus in quatuor dividitur paries, quarum prima
llugenianum tractatulum de ratiociniis in ludo aleae cum additis
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ad eum insignibus notis propriis complectitur.  Secunda continet
doctrinam de Permutationibus et Combinationibus. Tertia usun
doctrinae praecedentis in variis sortitionibus et ludis aleae explicat.
Pars tandem quarta usum quoque (radit et applicationem pracce-

ylx—xdy [ _ Xxydx —xyydy + y®dx —x?dy. m,xdx+ydy
2y \ 2xy, XX— yy e )= 2X
vel multiplicando ubique per 2xy et dividendo per xx + yy, erit
ylx—xdy _ m, xdx + ydy ydx —xdy _ 4dx— §dy

dentium in Civilibus, Moralibus et Occonomicis. 3 veram
Yece hic, Vir Amplissime, adj b Vitae cjus de g PR bt x—y
icce hic, Vir Amplissime, adjunctam brevem Vitae ejus del- Ldx— 4dy g S e —_
neationem qualem’ -petiisti Actis Eruditorum Lipsiens. inserendan, Fee ‘H? ) €rgo % x_-;%—.x-—' !dxx-i- 3"3' Ly m'Xd’:‘YdY
: T e XIS

quam ut cum Clarissimo Dn. Menckenio communicare digneris
enixe rogo, huicque similem Cl. quoque nostro Battierio ICto tra-
didi, qui beati nostri Professoris manibus parentabit.

Unde sequitar § Log. Xx—y — 4 Log, X+y=m, Log.xx +yy?

: vel Log. Xx—y— Log.x + y=2m Log. F‘.{.‘ﬁ%, ergog ==
Quatuor aut quinque jam sunt septimanae, ex quo Cl. noster : i Y
- Joh. Bernoulli cum uxore et liberis incolumis hic appulit. Vacans ;
professio Mathematum a Senatu nostro Academico perhonorifice
ipsi fuit oblata, et -ab Ampl. Magistratu aucto ipsi salario profes-
sorali confirmata, qui honor exceptis Buxtorfiis nonnullis ad aliss
Univexsitates quoque vocatis, nulli hactenus Professorum nostrorun
contigit.  Ante aliquot dies me Eum invisentem: rogavit ut Amyl
Tuae plurimam salutem suo nomine impertirem, et is quoque
epistolam a CL Moyvraeo, Londino ad eum datam, mihi perlegen-
dam {radidit, quae multa continebat mathematica, et inter alia s-
Jutionem suam satis prolixam attulit Problematis a Cl. Joh. Ber-
noulli olim in Actis propositi, de invenienda Curva tali, ut portio
axis intercepta inter tangentem aliquam sit ad
ipsam illam tangentem in data ratione m ad 1. Subil
animum: aliam et Moyvraeana faciliorem quaero. solutionem, ¢t pulo
rem ex voto mihi successisse; verum Tuum est, Vir Amplissime,
de ea judicare. Sit itaque (fig. 43) Curva "AGG ea quae quaeritr,
cujus axis AB, applicata CB, tangens CD; jam pono CB=xx—yy,
subtang. DB = 2xy, eritque tangens CD = xx 4 ¥y et ex hypothesi
AD = mxx + myy, abscissa vero AB= mxx + myy + 2xy. Tales vero
sup'positiohes eo imprimis consilio instituo, ut calculus signis ra
“dicalibus non implicetur, quibus positis erit .
CE etk ek ke o S CB DB
2xdx— 2ydy . 2m, xdx 4 ydy +2, ydx + xdy : : xx—yy . 2xy; hincgue
xdx — ydy o xdx + ydy 8 ydx + xdy il t:rans-
e — T By 2xy :

=xx+yy "> aut ut lex homogeneorum servetur A x—y
= i Xk
STV OB ST > .

Quantum ad methodum meam auiﬁel, “qua curvam analyticam

per quotlibet data puncta duco, Jubet eam hic i )
j Y au
omisso tamen calculo nimi e

o e is sane prolixo qlla@ ut epistolae nunc
Sint, verbi gratia, (fig. 44) quatuor il
quae oporteat lineam algebraicaquBCD tg:::i?ed?it:c% B;f ,ai]')’ pe:i
punctum ut A, lineam indefinitam AG, super qua,m'ek dgtis )lquo_
B,G,D ete. perpendiculares demitto BE, CF, DG, quae c'nmnel ll: -
erunt longitudinis, aeque ac partes axis AE, AF-,, AG: efc. V‘:c e
hvae ordine A, B, C, illae vero a,b, ¢; quibus positis'sl;mo aeﬂﬂll‘
tionem 01x + 10y + 11 xy+ 02xx—20yy = 0, statuendo AliqiaT
Etl.illlé—_l-ly,o 21n23ua aequatione valores numerorum aséumlitio;x:
310, 11,02, 20 ete. eruendi s i
Propter ide_ntilatem relationis 4 znmt;igzlo dpll:gf:to}:‘?lio gelgjcll) P};iest-,
aem AG, habebimus tres sequentes aéquar.iones, poﬁe’ndz ,suéce:c-l

siie in superiore aequatione pro x valores d
 pro t
boc est A, B, C, et loco y valores i b

R, ?sarum appiica_tarum BE, CF,DG
0IA + 10a + 11Aa + 0244 + 2042 = 0
O1B + 10b + 11Bb + 02BB + 20bh — 0 -
01C + 10¢ + 11Cc + 02CC + 20cc — 0
Im beneficio trium  harum
eriinorum  assumtitiorum 01, 1
el constantibus,

aequationum inveniuntur valoreé
0 0,11, 02,20 in quantitatibus datis
. qui valores in aequatione 0lx - 10y + 11xy

habebimus

 ydx 4 xd ; ; : xdx — yd
- ponendo -l—i;l ad alteram partem, fiet —--IT__—Wl
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sydera Verscf;"hanc ue ob causam ‘communis Ari
Geometriae,, Ashlrdnor'ni(:\e‘ praxin Ez:l ]:::II:ZI'::\(::? m]rlll;lss A mhm?ﬁcﬁ’e’
ln'n.ge’ Rn‘aestanllus ]la_beri:aule peregrinationem. h’lerar'cm? qllndt?am
nibhilominus adolesqenlia penelrans ejus ingenium elumfn.' In i
Pr?blem‘a'e Chronologico de inveniendo A:no Periol I)'“ff "! dtiy
datis tl‘lbusACyclis' Solis, Lunae et Indictionum ql(l(;d Uhma? 'y
‘lj’::ll;] 2ml)al‘ tis ]"‘lmﬂﬂ,D_tfliciarum Malllemalicm‘ut;l Schwenzzf-?b:::e
‘u octavum aetatis annum proprio marte solutum de '}
lesciens €0 tempore - ejusdem Problematis solutionem i i
dsuita, celebri Mathematico, tanquam insigne arti o e
DIal‘lO.PjirlslenSi jam antea publicatam extare. _P:resl_;fcm?eq a7
;;am iniit noster A. 1676 et Genevae Estheram El i‘hna:]xon.cm
aldk'lrch a secundo a nativitale mense caecam sc z 4 . -ﬂ:m.a
Bu.rgdlgalae \.re‘ro Tabulas gnomonicas universales (l],?!dere d‘fcmt’
edl[as) condidit.  Peragrata Gallia domum reduyx Zn ll;m e
A'mlcorum R. P Malbranchii celeberrimam opus de i i '80 ks
nlfxle ‘et Cart.esﬂ philosophica primum ‘coepit evol m‘]“lren‘!a Vs
phllosqphandl modum potius quam principia ép ml:er?’ Hhjusqits
(uam 1lllucesqentis cometae ingenii quendam lusﬁm-?m’ - l_)o_§t—
z]{param.mg vernacula lingua edidisset, secundo Rheno(l;‘]-fytura- S
flie se.xmons‘ Philosophiae et demonstraiibnum mat;gmm' pgm%,«;
:}:Ilf:e‘dnqe p.r_lmum inescatus, Elementa Eué]idea ‘docuit el;;atlcarum
li;’ l;:;t;)éegpedl;t;lue Gec.bmetri_ae vCaE'tes'ianae repetitis aliquzti:ss (?ol:: ;
il ,‘,c”el’ft’- mox eliam Conamen suum d
?u.letarum in latinum transtulit ac multo quam pri < mo.Lu
edl.dll,‘ ’!‘raclatumque suum egregium de Gra vit.-;\tpr:ls auch};s
;::;:HPSI"L AH_in]c perlustraia Flandria, Braban(ia, C;etuxhu:;ls
Jergens, in Ang fam trajecit, ubi salutalj A o e
Celibgfrimis Viris, Congregationi lleztla:::a:]l::?::]’ E::(ljl:ma;luswg
T:uiee?d;:t:;i?: gx:q_ue ad Perfectionem- perducendis scientiis insfi(::ltl?
A0, ein mari Hamburgum vectus ‘per Germaniam e
{amite Patriam repetiit, et paulo post brevi e el
A e I excursu Helvetiae can-
prod'esls)::n;f,el;dfl:u:{s A 16.82 €0 studia sua impendit, ut publico
mimen[;lé' e N;nem a!lquot aeslates Collegium quoddam Ex-
Tim pulcllerl'irifari; eiflhaAn(:l:;::r)izpe;uu'lﬁ L hy
ih ol i Basiliensi Auactor et "
z:‘l;; M:Ezf(?ctqrgs postea Heidelbergam, ubi vicaria eji\rlil:]gadtoi'
st desiderabatur opera, domi retentus T i
o us tisgt per ‘subse-
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1 02xx + 20yy = 0 substituti dabunt aequationem pro curva

quaesita.
Circa Dyadica subinde in periodos columnarum progressionum

geomelricarum inquisivi, verum nihil inveni hactenus quod Ampl.

~ Tuae offerri mereatur. ;
Basileac 28. Octobris 1703.

Beilage. .
Vita et Obitus Viri Geleberrimi Jacobi Bernoulli,
utriusque Regiae Scientiarum Academiae Parisiensis
et Berolinensis Socii, et in inclita Basiliensiun
 Academia Matheseos Professoris Clarissimi,
Pracmatura Mors Viri Excellentissimi Jacobi Bernoulli non
tantum Academiae Patriae, verum et universae Reipublicae literariae
gravissimam  attulit jacturam. Ea accidit 16 Augusti Anni hujus
currentis 1705 paulo post horam quintam matutinam, anno aetatis
suae quinquagesimo primo. i :
| Clariss. noster Bernoullius (oriundus majoribus tempore Ducis

" Albani ob religionem orthodoxam Patria Antwerpia pulsis) in lucen
tus anno vergente 1654 d.27 Decembris, Patre Viro Ampliss.
Camerae rationum in Repu-

est edil
Nicolao Bernoulli, Fori Judicialis et )
Dlica Basiliensi Assessore integerrimo ‘octuagesimoque aetatis anno
Excusso pulvere Gymnasii "Philosophiae in

eliamnunc  superstite.
titutione Celeberr. Vini Job.

Scholis usitatae principia hausit ex ins
Jac, Hofmanni S.S.T. D et Historiarum in Academia patria Pro-

fessoris, impetralisque in ea consuetis gradibus, animum ad S-
dium sacrum appulit, magis tamen ex instigatione paterna qu'am
proprio instinctu.. Interea dum juveniles anni calebant, Pocsin
~ quogue latinam, gallicam,, gefmanicarh excoluit multaque non in-
festive lusit, el linguis pariter sedulo operam dedit. - Scientias
mathematicas ab ineunte aetate_ mire deperiit, dum adhuc Puer ex
inspectione figurarum geomelricarum  secretum quoddam oblect-
mentum capiebat, ut natus ad studium hoc, non factus viderelir
> fvrodidaxzoe in illo fuit, nullius unquam vivi Praeceptoris operi
usus, quin et librorum pene omnium subsidio destitutus. Si quen
sors objecerat, hunc furtim evolvebat, ut rigorem Parentis, qu
Filium aliis destinarat studiis, eluderet, proposito sibi interea in
embloma Phaétonte in curru solis cumn epigraphe: Inyito Paire
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quens Matrimonium quod A. 1684 contraxit cum Stupanorum Me
dicorum suo tempore non incelebrium ‘Nepte et Pronepte, e qu
geminae Prolis masculae et foemineae Parens factus. Tum yer
athematica demum serio tractare instituit, praecipuosque Autores
et pro se legere et inter legendum aliis -explicare coepit, unaque
docendo et meditando sic profecit ipse, ut interioris Geomelrize
adyta non tantum brevi recluderet ac praestantissima tum Veterun,
tum Recentiorum inventa sibi plana perspectaque redderet, verun
etiam propriis inventis Scientiam quotidie magis magisque locuple-
taret ac perficeret.  Mortuo postea Celeberr. Petro Megerlino
J.U. D. et Mathem. apud Basil. Prof. ejus in locum unapimi Pro-
cerum calculo suffectus est A. 1687 d. 15 Febr. Spartam sic naclus
genio suo et studiis convenientem, magno cum applausu et honore
exornavit, omnibusque deinceps Academicis Dignitatibus atque inter
eas Rectoratu Universitatis semel, et Philosophici Ordinis Decanal
ter pari cum successu el dexteritate omniumque applausu functus
est. In sua statione operam suam studiosae juventuti ita comm-
dayit, ut nulli eam expetenti denegarit, quamdiu_corporis id vires
permiserunt ; hinc plures Exteri tanti Viri fama allecti Basileae -
volarunt, docta ejus institutione fruituri. Mira in docendo pollebat
facililate , suaque dexteritate difficillima  quaeque Auditoribus suis
ita propinare novit, ut plane nescirent, ludone an somno ea arcanm
didicerint. Academicis quoque debemus exercitiis egregium €jus re-
ctatum de Seriebus infinitis, in quo abdita nobis pandit
geometriae mysteria. Indies sic novis inventis augere pemel
Geometriam, eaque cum in Actis Eruditorum Lipsiensibus, tum in
aliis eruditorum Diariis cum publico communicavit, quibus ila st
exteris commendavit, ut A. 1699 non tantum Regiae Scientiarum
Academiae Parisiis et A. 1701 Berolini utriusque noviter tum i-
stauratae praeter omnem spem suam et expectaﬁone’m cum Inge-
niosissimo Fratre fuerit adscriptus, verum etiam tum Natalium
splendore, tum eminentiorum munerum dignitate Nobilissimi Vir,
Illustrissimus Dominus Rogerus Brulartus, Marchio de Puyzieuls
ot Silleri etc. etc. Magni Galliarum Regis ad Helvetican: Gentem
Legatus Excellentissimus, et Hlustrissimus Dominus Gulielmus Fran-
ciscus de I'Hopital Eques, Marchio S. Memii et Montelerii, Comes
Antremontii, Dominus in Ouques, la Chaise et le Beau etc. €l
dum_viveret excellentissimus Geometra, benevolentia. sua insigui
ewn dignati sint.  Cum Celebratissimis pariter in Republica lite-
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ravia Viris, inter quos brevitati studentes heic loci tantum nomi-
nabimus Ilustrissimum Dn. Leibnillum.'Sereniss..E]ecluris Bruns\lzic
Consiliarium status et Sociclatis Berolinensis Praesidem et Pari-'
siensis acLondinensis  Socium, Dom. Ottonem Menckenium in
Academ. Lips. Profess. Celeberri., Dn. Petrum Varignonium e Regia
Scientiar. Academia et Matheseos Profes. famigeratiss., Dn. Nicolaum
Fatium Duillerium Regiae Londinensis Societatis sodalem digniss

arctam - Amicitiam  coluit crebrisque ab iis exhilarabatar l?teris'
Yen‘lm enimvero aliis inserviendo se ipsum consumsit, nam conr-.
tinuis su‘is meditationibus totque insomnibus noctibus, quibu§ re-
conditioris Geomelriae recessus perscrutando publico prodesse stu-
duir.,-corpm'is contra vires ita debilitavit, ut varii periculosique
morhi cum quibus conflictatus est, insequuti sint; podagrae ef)im

a quaa multo jam tempore vexabatur, febris (andem aécessi;
Ilecl!ca cum praccedente tussi perquam violenta, quae cum indies
magis magisque: augeretur, mnullam Ipsi reconvalescendi spem reli-
quit; unde omnibus in domo sua disposilis, morlis meditationi se
tolum (radidit sicque 16t , ut dictum, Augusti aerumnosam hanc

vita’m cum meliore commutavit.  Paucis ante postremum dichus
Amicos fogavit ut Spiralem Logarithmicam circulo inscriptam
cum eplgmplle: Eadem mutata resurgo, sepulchri sui saxo

insculpi- curarent, ad insignes proprietates quas primus ' ei Curvae

“inesse deprehendit alludens, cum ea se non solum sui evolutione

generet, sed etiam sui ipsius Caustica existat, seque adeo ipsam
post varias mutationes de novo producat; hacque in re

“Celeberr, noster Defunctus Archimedis exemplum imitari voluit,

{ui insigne suum inventum de proportione Sphaerae ad circum-
seriptume Cylindrum  tumulo suo inseribi jussit. :
‘ Quantum ad opera beali mostri Professoris attinet, praeter
Jam me:porala viz. Tractatus de Cometis et de gravitate
aetheris, ut et Tabulas Gnomonicas Universales cum dilucidis braé—
eplis ad praelum paratas, meditationum ejus reliquarum magna
fals Diario Parisiensi et Actis Erudit. Lips. inserta legitur pgars
elllamnunll pressa latet. Inter caetera novam rationem metien(,]i nu- -
bium altitudines, et ponderandi sub aqua aeris adinvenit, paralogis-
mum in illo ponderando per vesicam commissum de'monstra%it;
Caﬁ?::ftu:; n:[;zzo:zrcian;l,icmculi naturam plenius faxcussi_t. Imprimis
! me meretur .Calculus‘ differentialis, quem
propria meditatione cum Cl. Fratre ita sibi familiarem reddidit ac
19*



etiam perfecit, ut Excell. ejus Inventgr,. 1_\mpl. Leibnitius_,.uluvu
fassus sit, novam hunc Calculmn'Claljlssxmoru_n! Bﬂnom]hm:um
aeque ac suum  dici mereri, illius enim s_uhsndllo Loxodl'on)!cns
Tabulas in Tangentium Canone latere ostetndxt., Lmea_s Met:hs?mcas
absque quadraluris per simpiice§ Tractorias ?0.n§lrux1t, Mlnlmum
‘Crepusculum determinavit, Portionem Super[,cnex Sphaerl‘cae. dalo
cuivis plano aequalem assignavit, nec non lmefnm Gelernm‘l Des-
census, resistentias corporum motorum in ﬂll.ld(), el.‘ »ﬂul‘dorum
contra-actionem in solida supputavit, lineas mediarum _du‘echonum,
Velocitates ilem et declinaliones mavium invenit, aliaque plurva.
Radii nempe Visualis per medium inae'qua'liter densum (ranseuntis,
velique vento inflati curvaturas exhibuit mr!eque regul.as ad arlem
nauticam utilissimas confecit. Curvam elasticam el Luic supparem
quam- linteum fluido impletum refert; Curvam item Accessus et
Recessus aequabilis ad punctum  datum elicuit et‘ l’roblem.ala dg
linea in superficie conoidis brevissima et de Figuris Isoperimelris
absolyit.  Relationem illam adeo simplicem inter Evolqtgs 4
Causticas, maximi momenti inventum, indgque- spirae g]lrayllns mi-
randas proprietates primus detexit, et methodi tangenuu'm inversae
nec non serierum infinitarum artificium multun.l promovit. Proble-
mata illustria de quadrisectione Trianguli scaleni e duas r.wrmales
rectas, et de secando generaliter cireuli arcu in dat‘a ratfone pir
communem Geomelriam soluta dedit. Editionem n?wssxmam Geo-
metriae Carlesianae, dum curabat ipse, notis quibusdam tumul-
{uariis auxit. Artem Conjectandi meditabatur in lucem edendan,
eamque pene ad umbilicun deduxerat, cum praematura Dors .el'lll?l
occuparet; in ea arle ratiocinia in ludis al'eae ad mqraha, ‘clVHa
et oeconomica applicare docet, soluto eum in finem smg}llan quo
dam Préhlemale, quod tum utilitatislamplitudiue,‘ Lum' n{ventpms
difficultate ipsi circuli Telragonismo longe praeponil, qui si maxime
inveniretur, exigui usus esset®).

SR

#) Fir diesen letzten Absclinitt von den Wurlerf.:m: Q?anlu
ad opera beali ete. halte Leibniz gesetat: lr?venta ejus plurima ¢l
pulcherrima, quae in Actis Erudivlorum‘ et alibi f’flﬁm’ non recensg»
mus, addere contenti, cum magnum seculi nostri inventum Anal.ysls
infinitesimalis Leibnitiana prodisset, nostrum dfe’usu PJUSICI

. applicatione praesertim ad Physico- Mechanica, ex facili exg@plo ib
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XIV.
Hermann an Leibniz,

Epistolam meam 28. Oclobris praeterlapsi cum inclusa Cla-
rissimi - Jacobi Bernoulli biographia a Domino Schreckio Augusta
Tibi transmissam 'esse spero: nunc vero non expectata ad eam
résponsione  gravissimis Amplitudinis Tuae mnegotiis paucis lineis
obstrepere cogor, ut Cl. nostri Battierii IC(i futuro die lunae ora-
tionem funebrem Cl. Jac. Bernoulli, coram Academia nostra reci-
taturi, petito, meoque officio satisfaciam. Nam quoniam’ Oratio
illa funebris cum epicediis Fautorum et Amicorum typis mandabi-
tur et Ampl. Tua Cel. nostrum Prof. plurima benevolentia et ami-
titia prosequuta est viventem, enixe Eam nunc rogamus demortui
Domini Professoris Fratres, Cognati et Amici, ut Fautorum epicidiis
suum addendo hac suae amicitiae, amoris et honoris testificatione
dignetur pariter Mortuum, cum nulla plane re memoria ejus magis
celebrari certi simus, quam si publice constet Ampl. Tuae Amici-
lia et Familiaritate eum gavisum fuisse: hocque insigne beneficium,
ul et reliqua ommia quavis occasione oblata pro virili demereri
studebimus, Deum simul precantes ut Ampl. Tuae vitam longaeyam
¢l sanitatem inconcussam in scientiarum augmentum largiri velit.

Clariss. Joh. Bernoullius praeterito die Martis Professionem
siam auspicatus est, habuitque perelegantem orationem de Al-
tioris Geometriae nova Analysi ejusque usu et ne-
cessitate ad studium physicum. Hisce vale, Vir Consul-
lissime et Amplissime, et importunitali meae ignosce elc.

Basileae 21. Novembr. 1705,

aware exhibito (demonstratione” scilicet Curvae Isochronae) novam
subito lucem  hausisse, et in eum Calculum Analylicum excolendum
(juem Differentialem, eique reciprocum Summatorium vel
Integralem vocanl) magno studio et successu incubuisse, eximiis
Problematibus solutis, ut inter maximos {anti inventi propagatores jure
meritoque - haberi possit, Leibnitiusque defuncti Amici et semper lu-
gendi memoriae hoce distichon consecrarit: o
 + Infinita Tibi terris Lux fulsit in ipsis,
Bernoulli, et quisquam Te superesse neget?
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XV,
Leibniz an Ilermann.

Lipsiam misi quae beneficio Tuo accepi pertinentia ad vitan
inclyti Viri Jacobi Bernoullii.  Fluebat mihi olim venula quaedim
poética, cujus et specimina habentur, sed nunc exaruit; ifaque
disticho quaeso ut contenti sitis, quo ita celebrayi memoriam amii:

* Infinita Tibi terris lux fulsit in ipsis,
Bernoulli, et quisquam te superesse neget.

Dabam_Tlanoverae 24. Decemb. 1705,

P.S. Expecto avide decretum animi Tui intelligere in Negoti
Patavino, cui non unam ob causam fayeo.

So findet sich der vorstehende Brief ~ abgedruckt in den
Memoiren der Berliner Akademie vom Jahre 1757 und daraus i
Leib. op. omn. Tom. Tl pug.523. Dass derselbe aber unvollstin-
dig ist, geht aus der folgenden Antwort Hermann’s hervor. Unter
den Leibnizischen Papieren fand sich folgendes Bruchstick, dis

" offenbar mil dem Obigen ecin Ganzes gebildet hat:

Ad problema quod poscit, inveniri curvam, ubi portio inter
punctum fixum et tangentem, et portio tangenlis inter curvam et axem,
suntin ratione data, annoto generaliter: Quotiescunque duae Fun-
ctiones, utvoco, utcunque formatae ex ductu rectarum ad curvam
perpendiculafium, tangentium, coordinatarum, et ad earum aliqus
perpendicularium, ])arallelarum, bisecantium angulos, aut utcunqut
secantium rectas etc. sunt in ratione data, problema hoc Tangentiun
inversum semper potest reduci saltem ad quadraturas.

Elegans est ratio Tua generalis, qua curvam ducere doces,
quae transit per puncta data, Potuisses adhuc augere aequalionen
assumtitiam ad curvam (uaesilam, scribendo  004-01x-+10y 411y
+ 02xx+20yy = 0, sumendo 00 pro quantitate, unde abest X el),
seu pro constante. Interim ex assumlitiis una semper non compu-
tanda est arbitraviis. Exempli gratia, sunt tria puncta, flalque
aequatio 00 + 01x + 10y = 0, dico duas (antum in effectu adesse
arbitrorias, alioqui liceret rectam ducere per (ria puncta datz;

enim hinc intelligi, cur
duci possint.

haec aequatio est ad rectam. Res meretur prosecutionem; potest
vae ctjus gradus per quot data puncta  *

 Hermann an Leibniz,

Statim post redditam mibi Epistolam Tuam humanissimam inclu~
sum distichon, quod in honorem mortui Dn. Bernoulli condidisti
(L. nostro Battierio et Viduae Cl. Bernoulli tradidi; vefuﬂl cun;
dliis Epicediis typis exprimi nequivit, quod Parentatio Cl. Ilius Viri
prae!o jam exiisset et divulgata esset maximo illorum et etiam meo
taedio; non minores tamen cuncti Ampl. Tuae gratias se debere‘
profitentur, pro insigni hoc beneficio quo defunctum nostrum Pro-
fESSOI‘erI.l,. ut et totam ejus Familiam afficere haud fuit gravata.
Mirifice arridet generalis Tua Constructio Problematis de
u:ans.formandis Curvis Algebraicis in alias algebraicas aequalis lon-
gitudinis cum proposita, quam ope Ellipsis vel Hyperbolae .pgrﬁcera
doces in Epistola ad Cl. nostrum Bernoullium. Q,uod modus meué
ducendi Cl_lrvam algebraicam per quotlibet i)_uncfa data a Tua
Ampl, probetur, facit ut eum aliquo nunc in pnétio habeam; et
e illud Problema aliqualem mihi habere videtur utilitatem q,ﬁam
.lel‘ tamquam Judici omnium suffragiis in hisce Scientiis ;S;lpremd
uuml;e. est prolixius exponere. In meis aequationibus incognitarﬂm
coe'fﬁflemium investigalioni inservientibus terminum pure cognilﬁm
omisi Lstufiip, ut viz, in caleulo satis prolixo pro ﬂetermination.e
wefficientium saltem eo laht_)re sublevarer dictam quantitatem con-
slantem ?ut terminum pure cognitum determinandi. Sed ne Ampl
'i;me palientia et bonitate abuti velle videar, hujus _epistolii metan; ;
di;"epzlnl:o,a:m rogitans, ut amore suo atque benevolentia proporro

Basileae 3. Febr. 1706.
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fallor, Grandium vocat, et quaedam circa caleulum differentialem
atentavit utcunque mihi, si bene memini, per Cl. Magliabechium
transmissa; sed nihil hac de re affirmare povssum.,,..v e
. Curva datae aequalis effici potest. modis infinitis. per..'c_uj‘l;s‘“'is“
formae. speculum, imo et, pengit'ru‘m _ﬁglime',t'la\vtaé, adeoque cata-
caustice; sed Ellipsis e};,ﬂype_rb)o]a_l1anq,praebén£ commm‘ii‘t{;lem)f
quod Tibi nullo opus. est Calculo ad déﬁniehdérﬁ spééuli positl;(;ﬁéﬁn'
magnitudinem aul speciem: infimam, b differentia inter fila é;vz;:
nesc'fnt.. Eleganter notavit Dn. Bernoullius aliquéndo ‘Ellyi|‘)sin abire
in .omfulum,: seu duo foci coeunt in unum, lio‘c‘nel-npe intélli'go
fieri si ourya, in ‘se redeat. Doctissimus Jac. Bernoullius paulo
anlte obitum inquisierat in Curvas tertii gradhs ,'v‘quas Newtonus
feuam determinare aggressus est, idque fecit Libro Newtoni nondum
inspecto; putabat plures prodituras curvas quam dedit Newtonus
o jam ultra 30 determinaverat, quas multum adhuc a numeri me:
dleta.te abesse putabat. = Vellem haec  aliaque multa egregii Viri
meditata non interire, et haeredes vel Tibi vel alteri committere,
ul ex schedis ejus utiliora excerperentur in:'pﬁblicos usus. Mere:
reu.ir'prosecutionem " quod de curva -pélf dala punbté tfanseunté
scripsisti. . Quod superest, vale etc. ; o A
Dabam Hanoverae 15. April. 1706.

SIS
[lermann an Lejlmiz.

In postremis meis jam ante octo, vel quod excurrit sepli-
manas hine dimissis, quas ad.Amplitudinem Tuam perlatas esse
spero, ex Fardellianis literis retuli, in quonam situ negotium Pata-
vinum consisteret.  Alias ilerum paucos ante dies a Clariss. Far-
della accepi, quibus certiorem me reddit Excell. Academiae Pata-
vinae Reformatores de Vocatione mea ad mathematicam ibi Profes-
sionem solenne decretum formasse. e
] Basileae 14 Apr. 1706.

XVIIL
~ Leiboiz an Hermann,

Diu est, quod de negotio Tuo nibil intellexi.  Epigrammation
in memoriam Bernullianam Lipsienses Actorum Collectores brei
compendio vitae a nobis transmisso adjecere; ita non peribit, si
modo tanti est. Nescio an Tibi significaverim V. Cl. Dominicun
Gulielminum ad me dedisse literas, quibus significat inter alia, se
sententiam de Te rogatum, communicato - eliam scripto Tuo, quo
nostra contra Batavum objectorem defendis; se vero merito Tibi
favere, et pergratum sibi fore si ‘advoceris.  Respondi ipsi multa
alia interim a Te esse praestita ad scientiae augmentum, quae etian
extent in Actis; interim fortasse proderit Dn. Abbatem Fardellam
ex Te intelligere quod de Domino Gulielmino scripsi.

Ex Gallia mihi scriptum est Dn. Saurinum cum Rollio de cal-
culo nostro litigantem typis edi curasse Tuum judicium, simulque
V. Cl. Joh. Bernoullii, et meum, sed jubente Dn. Abbate Bignonio sup-
primere coactum exemplaria, Bignonio aegre ferente, quod hoo
factum esset lite pendente, et judicio Jam conslitutos quamquant
non novum sit etiam post litem in tribunalibus contestatam edi
scripta a litigantibus, :

Quis Monachus ille Benedictinus, qui de Cathedra Mathema-
tica Tecum certare audet, nescio; an forte quidam est, qui 5¢, ni

[12 0181

- Leibniz an Hermann,
: Gaudeo non mediocriter Patavinae Prof,essi';nis hegotium tan-
dzzr;;:enconfec.tum. Idem l'.Ilil]i significat Dn. Abbas Fardella, Vir
0l minus quam virtute excellens, et qui plurimum in’
ea] I laboravit, utilitatis publicae causa. Ei nunc gratias ago, et
r]L :;:::Jm ltne quoque debere profiteor: ipsi enim uni acceptum ’fe-
B etf) t, ;_l;)ﬁn L]antum ql.;t’)dr pilv‘?:])qs"_a_‘rgg est, sed etiam quod
e Npgciol cu t‘a\h.bfxs superalis,, (uas facile animo complecti
o Gr;ndi;san .Tellglosus-,v.ut.,v.ocan,l,v Tibi aemulus, non sit P.
A t.e.mat.u i .s, ;ugus nuper aliquid prodiit in nostro etiam Cal-
b ita]‘- s _,1_t:a-.ul. non longe: progressum appareat. Multum
. iam Tibi, debituram, sed. Patavium inprimis, quanquam
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satis agnoscam perlongum satis tempus Tibi non vacaturum ad-
odum  incumbere subtilitatibus.  Professores enim 'saepe cipii
juvenum se accommodare, eaque magis docere oportet, quae pr-
sant discentibus, quam quae splendent inter profectos. * Caeterum
uti Tibi gratulor honorem ‘et emolumentum, ita propemodum dolo
longius Te recedere, quam ut aliquando’ Te videre sperem, sed
meam voluptatem commodo Tuo, imo publico, posthabendam pu-
tavi. Spero autem communicatione ‘crebra absentiae ‘damnum -
vatum iriy nam facilis inter nos esse potest lilerarum commulatio
per Dn. Zanovellum, Agentem in rebus Serenissimi Electoris apud
Venetorum Serenissimam Rempublicam. Non dubito, quin subinde
aliquid elegans et profuturum meditatus sis; id a Te discere gra-
tum erit. Nobilissimo Battierio, rogo, ut meo nomine gratias agas
quod tam honorifice nostri meminit in S. Oratione de vilainsignis
Viri Bernoullii; ibidem ait ipsummet defunctum constituisse, quid
de schedis suis fieri vellet. Quale id sit, fac quaeso ut sciam,
simulque indica si placet, an non impetrari possint in publicos usus.
Aliquoties cogitavi, posse Elementa quaedam hujus Analysis confid
meliora, 'quarﬁ» habentur hactenus, et in eum fere modum, quodal
Cartesii Geometriam factum est; eg’t‘égia“spebimiha‘ excellentium
Virorum adjici; ibi Jocus foret Analysibus, quarum fructum ipse
Bernullius p.m. inseruit Actis, analysi non raro supressa; aliaque
id genus accedere possent, de quibus nondum quidquam dedit,
veluti de ducenda minima linea in quibusdum superficiebus, de
curvarum gradus tertii determinatione. Cogita quaeso hae de e,
et si quid ante abitum perficere potes, tenta, tum ut honori de-
functi, tum eliam ut profectui scientiae velificemur. Interea vale ett.
Dabam Hanoverae 21, Maji 1706.

v?x cogitare potuerim de rebus ad studia pertinentibus, aveo tamen
discere hfzneﬁgio amicorum (uid geratur, et a Te pljéesertirn°"a
quo'p]urlma, expecto egregia. Dn. Bernoullins mihi adol'escem’em
alterius fratris filium in nostris  studiis laudat. = Ita haereditari
liaee familiae laus: erit. Ait etiam a Te errorem quendam -Hirm’a
el examen ad Acta. Lipsiensia missum; quod si Analysin tuae 35’7 '
lutionis non addidisti, peto ut eam mecum commﬁ‘nices RO*:O*'
eliam, lff. me paulo distinctius de posthumis Dn. Jacobi Ber;ullii ::;:)V_'
ne.res', id _si“_vacae,'i(.erum peto.  Vellem vel-servari loco tuto .vel
ed1. quae id utcunque merentur, uti certe merebuntur pler;l u
Q‘um prodesse_t' etiam Analyses eorum, quae in Actis et alibi :die:
fm, conseryari; virorum enim egregiorum ipsas inquisitiones non
interire interest. Ex dissertationibus Academicis, (uas t: is edid't
vidi nonnullas apud. Dn. Naudaeum Berolini, sed 7h:;lbeo p}IIEne 'nulll ;
Dn.’.?acohus‘Bernoullius p. m. paulo ante obitum ad me scri ser:?
coepisse s indagare lineas tertii gradus, seu (uae proxi‘maz ;
conicis, et jam computasse ultra 30, adhuc autem superesse nlsl;:]
plures; eam inquisitionem non perire vellem. Quod  su )exito
vale, et me ama, et fac subinde rerum Tuarum lﬁam*cerli‘or e
Dabam Hanoverae 15. Jul, 1706, . ‘

. 0.{ th
Hlermann an Leibniz,

: fl]ariss. Fardella mihi non dixit, quisnam ‘ille Monachus B

nedmtmus. esset Professionem Patavinam ambiens, ‘adeo ut dice:';
;?;anpossi)m, an sit P Gui(!o Grandus cujus commentarium in
ipiarca roblemata vidi satis_amplum, in quo methodo tant

ll:ldl\’ls‘:lblll!lm ‘Gavalleriana’ utebatur, alter autem ejus tractatus u(;n
p:f:::illlfm‘c’:rm Actis nu[}ere'rgcensilllS, ad manus nostras ndnduhﬁ
it ,Iibm I:n:] ex Actis Vl.lilmlls. Cel. Bernoullius et ego, eum
B R [:v:m'e' materiae Anon-l-esse multum commendabilem,
strel, quae Huéen?u: ’lell::ztalggig ail;;ﬁ:jmmam agno g RbaLatu e
o luge acta - Causa gravitatis attexuit, et quae
bus fere _)xpe}s:‘ca{gyl;{dxg‘egentlah‘s‘,_:bcneﬁ;c;o quam fanillimqqexf

XX, !
; Leibniz an Hermann.
Valde cupio nosse an vocatio dudum promissa tandem adTe
pervenerit, aut quo res sit loco? Nec minus desidero subindé

particeps fieri meditationum Tuarum; etsi enim sim pe.r"“alia dl
stractissimus, et toto tempore, quo apud nos legatio Anglica fuerit
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pedini potuissent, ut in responsione mea ad Dn. Nieuwentiitii Con- CEED) (e T;?’ nova Curva composita esset ex duabus, quarum
siderationes jam antehac monueram. - flatiil” ¢ ; g :

Vidisti, Vir consultissime, ex nupero Mense Actoram me non
parum a Cl. dela Hire dissentire circa Curvaturam Radii visivi per
aérem difformiter densum transcuntis, quam Cycloidem esse dicit in
Commentariis Academiae Parisiensis, et ego curvam esse demonsio
in infinitum abeuntem et asymptota praeditam.  Errorem  ine
profluxisse puto, quod Dn. de la Hire existimarit raritates aris ver-
sus terram decrescere in ratione applicatarum in Triangulo, quod
omnino falsum esse constat, cum- eae raritates aéris potius in geo-
metrica proportione decrescant, ul in meo Schediasmate demon-
stravi. Imo quod magis mirandum, si vel maxime ponatur ri-
ritates aéris per ordinatas in Triangulo posse repraesentari, no
inde tamen Cyclois pro curva Radii Luminosi, sed circulus prodibit,
adeo ut omnino concludendum esse videatur, Cl. Hirium nimium
festinanter Schediasma suum in publicum emisisse. !

Profectus mei nimis tenues sunt, Vir Ex., quam, ut Tu putas,
Italiam aut Patavium mihi multum debitaram spondere possim;
quod autem Ampl. Tua tam benigne de me judicet, insigni sue
erga me benevolentiae ac amori id tribuo. Operam semper daho,
ut praeconceptae saltem de me opinioni et spei quadantenus re-
spondeam, cum ‘ut toti ex asse satisfaciam, me nimis debilem
agnoscam, Scio interim Professoribus Mathematicis plerumgque non
nisi vulgaria Auditoribus suis esse propinanda et ingerenda, cum
perpaucis profundioris Matheseos degustare dapes volupedit. Etin
compluribus meis mathematicis Collegiis nonnisi vulgares Geome-
triae Practicac et Fortificatoriae artis praxes a me fere exiguntur,
adeo ut in his etiam aliqualem mihi hoc pacto habitum acquisi-
verim, quae antea prae analysi aliisque profundioris matheseos
speculationibus maxime fastidiveram. e ;

Circa transformationem curvarum in alias aequales stalim
quoque animadverti, Ellipsim speculi vices subeuntem in circulum
abire, quotiescunque {ransmutanda in se redeat, verum hoc in cast
speculi diameter promiscue et” pro libitu aceipi non potest, sed
quidam limiles semper sunt observandi. Si v. g Circulus AJEA
(fig- 45) sit transformandus in aliam et aequalem Curvam,. radiis

i &1 0 I8 ]
GA, instituto caleulo, major sumendus est quam %]-J-, ut Cl. Ber-

una affirmativa, altera negaliva esset, quarum' summa .den'mm inve-
niretur  Civcumferentiae circulari AJEA aequalis, et hic ratione
non haberetur una curva finita propositae aequalis, sed summa
dvarum infinitarum, ut dictum.

Beatum nostrum Jacobum Bernoullium de suis Schedis ita
statuisse a relicta Vidua accepi, ut Filio suo Unico, Arti Pictoriae
Au_gustﬂe nunc operam danti, asserventur, quae postea, cum Lu-
tetiam petet, Lypis ibi exscribi curet, ea saltem quae Cel. Varignon
luce publica digna censebit. Spero tamen me aliquid in publicos
usus obtenturum post Juvenis hujus Bernoullii hic adventum, qui
propediem accidere debet, tyroeinii annis jam dudum emuxi;: si
voli compos fio, meis partibus non deero, sed ea congeram, quae
augrento §ciengiae conducere posse judicabo. Non obliviscar etiam
lelerminationes curvarum tertii generis quarum omnes classes di-
ligenter percurrebat, a simplicissimis ordiendo ae‘q'uati:mibils"ut
aixxy=0; a.kxyy = 0; bx.gy?=0; cxx.gyd = 0, dx3.ey=0;
de?,fyy = 0; ab hisce ad aequationes 4 dimensionum prbérediénd;
incepit a a.bx.gy* = 0; a.bx.ixxy; a.bx.kxyy; a.oxx.gy® = 0,
a.cxx.ixxy = 0, et ita porro pervenit sic progrediendo ad usqué
10 aequationes, quas omnes non nisi 34 ad summum diversas
curvas designare ostendit, harumque curvarum asymptotas, axes
puncta flexus contrarii - aut reversionis, aliaque similia cililigente"xZ
assignat. it
Quantum ad methodum Bernoullianam de ducenda minima
lullea in quibusdam superficiebus, ut in Conoidibus rectis, illa non
fhver.s.a multum est ab ea, qua lineam celerrimi descensus antea
inquisiverat, et si recte memini, ita circiter habet. Esto .Curva
quaceungue ABG (fig. 46) rotata circa AD, quae gignal conoidem
ABCP“DA. in cujus superficie ducenda sit linea BKH inter eosdem
terminos brevissima. ~ Sint EF arcus aequatoris, ABC, AKJ, AHF tres
neridiani, BN, KL arculi descripti a punctis B et K; et’ sunto CD
=ID—FD=a, BG=NG=f; KP=LP=g; (3 =mi JF=n;
Bi=s, Kl =u, et tndem NK = HL = p. Quibus positis
CD.CJ::BG.BN | JD.JF::KP.KL | {BNZ + NK® = BK

fm e
a.m:: f.— 5k gn mmff
I % Qo W83 ot «T{“‘FPP:S

noullius suo calculo itidem invenit, nam si GA aequalis aut mincr
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. Jam ex hypothesi ‘/"—]E- +pp +

rpo i, sl Wona vy, b Big_Biieod I i,
T '8 239 85% 939 5’55 9230° 1'5T 92397
+%,15g — é‘% — ete. Progressionis hujus celerrime convergentis
demonstrationem statim inveni et Dn.Bernoulli ostendi, 'cui non
displicuit.  Sit semicirculus AGD (fig. 47) quem tangit recta FA in
A, in qua sumto quovis puncto F, et ducta FD semicirculum se-
ante in G, vocentur FA, t; arcus AG,a et diameter =1, notum
est hoc casu fore a =1t — 13 + 415 — 47+ 4% — etc., unde
si alius arcus AH sumatur et per H ex puncto D linea DH trajiciatur,
rectae AF in J occurrens, sit hic arcus AH = b, recta JA=x, fie

JELZ + LI = KH

nngg o
J Fa +pp=u

S fimdm ggndn 3
\/%f—g- + pp = Min., unde S + s == 0, el quia
_gan

o 1
puncta B, H fixa sunt, erit dm = — dn, adegque —== ", o

est M onstanti. Sint jam BG =f=1x, QC=y, CI=m=dy;
aas

i 4 tdx 35 fibils]
tangens in K vel KE=¢ erit KN = g p, adeoque BK =s=

S W o axddy iterum b= x — 4 x3 4+ 1x5 — 4 x7 + {:x° — etc. Vocetur tandem
\/ aa +pp = « 2 xx s Xdy? - aalldd quadrans Circuli q, et fiat l(m—4b = 4q vel 2a=1b + {q. Jam
01 Siaoldx i pro ¢ talis fracuo eligi debet, ut tangens arcus 2a vel 2AG fractione

= const. = ac; unde elicitur dy = x‘[“ l°"g't“d° cuigee exprimatur, cujus denominator sit duplum numeratoris unitate mi-
e o iy eld nu(ulm adeoql'ne_ si ponatur t= %, erit tangens 2a—= 1y, talis

erit= 7}:__—; Hanc Methodum universal ) fractio ut requiritur: tangens autem arcus 4b + 4q erit per theo-

in omnibus plane superficichus conoidicis et non- -conoidicis aequa-

rema, quod in nupero Mense Junio demonstmvt, —-21-: 5 adeoque
llter succederet; sed ne longiore mea eplslola Ampl Tuae taedio

i Lk D i 1
5im, in aliam occasionem eam reservo. l M= Sy e el 35 o j adeoque erit a=—
Clanssnml Viri Battierius et Bernoullius me  rogarunt, : i by i Temed et : i ; o
cullum suum Tuae Ampl. et officia vicissim deferrem, hicque in- 305 + 5T 5 ete. et b= oo %, 4393

perat. ulumam suam eplsto]am rlle “Tibi tradxlam esse.

B ey ey
5°239° 71239
owum a et b in aequatione 16a — 4b = 4q = Circumf. fiet

—— + ele, unde substituendo valores ar-
~ Basileae 1'7 Julii 1706.

Py e .iL+L 16) sy iionid I8¢ 4
1TL8T2T8 a59° 505 2390 151 a3p”
pilgumegingos . it i
XX“. +§ yf.—mgfetc._

* Quae est ipa formula Moyvraeana |
~ Haud abslmlhler inveni Quadrantem Clrcumf ponendo Dla-
metrum = l

Hermann an Leibniz,

‘Dn. Moyvraeus in nupernmns suis ad Cl. nostrum Bernoulléum
literis egregiam novamgque proposuit seriem pro Jongitudine Cir-
cumferentiae circularis mihi proponendam, cujus m\_ventlonem’:am
singularis esse artificii dicit, ut mon nisi casu Amicus suusAn]gusl.
seriei Inventor, in id incidere potuerit. Si Diameter Cireuli s
unitas, erit Circumferentia ‘

n 1 - 1 ¢
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sent hisce vestigiis insistendo, quae omnes mira celeritate conver-
‘gerent, sed hae prae multis aliis simpliciores videntur eo quod
numeratores fractionum ubique sint iidem.

In Schediasmate meo de Curvatura Radii luminosi omnia, u
vidisti, demonstravi, excepta mea constructione pro unda Hugeniana,
vel Synchrona DY (Fig. 3. Mens. Junii Act.). . Supposui - primum
omnes curvas Relractionis FD, FV provenire eodem modo ac si
mobile aliquod in F impulsum secundum diversas directiones AF,
_AF, cum celeritatibus AF, PH, RS designatis per applicatas inLo-
garithmica APR, easdem describeret.  Jam si PH=1u, RS vel AF
— |, positis reliquis ut in Actis monui, erit tempus per ED

305

ubi saccum quendam regressus format, ubi manifeste locum habet
Methodus nostra in puncto K. Sed saccus'ille in punctum eva-
nescens dat casum figurae 48. THaec etsi non vacaverit experiri
in exemplis, vera tamen esse non dubito.

Gratias ago, quod significas quae Dn. Fardella de me seripsit.

Spero Dn. Bernoullium nostrum optime valere, et meas literas ac:
cepisse.  Vereor ne Suecorum in Saxonia irruptio res Lipsienses.
omnes, et inter eas Acta Erudilorum turbet. Nuper illic misi

paucl.ﬂa Davidi Gregorio reponenda, qui in suis Astronomiae Ele-
mentis oppugnavit meam motuum coelestium explicationem, sed vi

¢jus non bene intellecta. Fortasse non respondissem, nisi’ eadem

> —aadu aa— uu ’ = i 4.nf e :

o 7 ) - v o (LTS TR FV=a\fa;l I upera emendandum aliquid in meis succurrisset, quamquam emen-
Ly ade= "j_ e d dalio ""’ij ;"m ad rem, quam ad modum enuntiandum pertineat
—aa  yaa —uu & ) OUIR uem reddo rotundi i . 2

e FRl i Y V0N temp. per ED; unde si fiat ybb —a : q tundiorem. _Gregorius contra vortices paratragoe-

) i i ) atur, sed ego ostendo talem vorticum motum concipi posse et

: AU 9. bes) 01 ab i
=c et p=—u— , erit etiam = \I—m

~ Caeterum ignosce, Vir Excellentissime ete. o
Dabam Basileae 21 Augusti 1706. ¥

fax melf, col:lsequi, qui motum solidi in liquido sic moto non turbet,
imo qui potius ex conspiratione utriusque necessario oriatur. Flaxix-’
stead'lus. n eo jam est, ut 30 annorum ohservationes edat sumiu
Afim:{-?lltalis Anglicanae. Vellem possint etiam edi observationes C.
Kirchii; qui Astronomus est Regiae Societatis Berolinensis, quas. etian;
a 30.et amplius annis instituit. Vereor ne rerum E:n-o aearum
mutatio ingens noceat Academiae Regiae Parisinae. Nuperphic fuit
] Dn. Gundelsheim, Medicus Regis Borixssiae, qui cum Tournefortio

plantarum causa in Oriente fuit, omnes Archipelagi insulas et
{olum flextrum Maris  Euxini littus lustravit.  Ait observ:-'
unnes' Ipsorum edi debere. Anglus doctus huc attulit elegan-
tem librum Domini Gulielmini de Salibus, qui valde probahi%it
tuetur, sales mon transformari, quod mihi utique  Leuwenh ker
observ?tionihus rationi consentaneum visum est, cum ﬁgurae‘osl:
leant in summa illa exiguitate, quam microscopia osieﬁdunt Ill'u(-i
lame:u cum ipso affirmare non ausim, ad' atomos usque inse-cabil'es
persistere, ac ne a mnatura quidem transmutari posse. Vale, et
me ama etc. Dabam Hanoverae 17. Septemb, 1706, A

aves XN [[T 0
Leibniz an Hermann.

Mire placet Tua deductio novae et promtioris appropinque-
‘lionis ex serie, quae arcus valorem per tangentes exhibet, quam a
me primum inventam credo non ignoras. Nuper Amicus ad me
scripsit, et dubitavit, an nostra methodus de maximis el minimis
“applicari possil ad puncta regressus, quale in figura 48. Nam ibi
tangens proprie est CE, non recta parallela axi. Interim idem ai
methodum Cartesii et Huddenii in hoc casu locum habere. Re-
spondi methodum Huddenii non esse nisi casum particularem me-
thodi nostrae, cum scilicet non nisi una est variabilis, et nulla ir-
rationalis variabilem comprehendens, el eadem demonstratione nili
qua nostram. Caeterum Methodum nostram omnino hic quogie
Jocum babere, nam si linea ABCD revera una est (non duae prot-
‘sus diversae se tangentes in C), concipi potest tangquamin figura 49,

LY BESER B




