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méme lieu+) la conftruction, plus fubtile que les autres, de Nicomede 23), que
Fr. Vidte a inférée, arrangée un peu autrement, dans fon Supplémentala Géomé-
trie 5). La méthode de R. Defcartes par Iinterfection d’une parabole et d’une
circonférence ¢) , dont on trouve la démonftration dansleslivresde Harmoniques
de M. Merfenne *7), eft excellente et nouvelle, Viennent maintenant les ndtres.

Soit de deux lignes données AC la plus grande **), qui eft divifée en deux
parties égales au point E. Et foit AB la plus petite, que nous fuppoferons placée
de telle fagon, que le criangle EAB ait les cotés AE, EB égaux. Achevons le
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medea autem conftruétio 2#) pree ceterds fubtilis ibidem *4) exrac quam Fr. Viéta
paulo aliter concinnatam fuo Geometriz fupplemento i'nf'eruit,“s). R. Cartefii
egregia eft&nova perparaboles&circumferentie interfectionem 29), cujusdemon-
ﬂ:ra:.to legitur in libris Harmonicn M. Merfenni *7). Noftre au:en; fequentes.
Sit datarum linearum major AC *%), quee bifariam fecetur in E. Minor aucem fic
AB, qu fic confticuatur ut triangulus EAB habeat crura zqualia AE ,, EB. Et
perficiatur parallelogrammum CABD. Et producantur AC, AB. Por:'o appli-
cetur regula ad punétum D, &

parallélogramme CABD), et prolongeons AC, AB. Puis appliquons une régle au © moveatur quousque pofitionem
point D et mouvons-la juffu’a ce qu'elle ait la pofition GF, ot elle découpe jus- eloes CIF abfcindeni s
tement une portion EF égale & la droite EG; (ce que nous obtiendrons en eflayant EF &qualém rez EG; (Ho
fouvent, ou par le tracé d’une hyperbole, ainfi que nous le montrerons plus loin). . tentanéo AfTe g
Je dis que I’on a trouvé alors les deux moyennes BG, CF entre AC et AB. quemur,, vel pde{'cri A b ei:
Soit en effer EK 2 angles droits fur AB. Puis donc que BE eft égal a EA, Ia bole mi’POﬁea Oﬁenimog’ic
droite AB fera divifée en deux parties égales en K mais ladroiteBG eftadjacente. B n . inter,AC Aot -
Donc le retangle AGB avec le carré fur KB fera égal an carré KG. Etajoutant e B,G CF a3 anvels
de part et d’autre le carré KE, le re@tangle AGB avec les carrés BK e KE, ceft- X S et ’EK o ABada
a-dire avec le carré BE, fera égal au carré EG. De méme, puifque AC eftpartagé los re€los. Quia ip B B(E é“gu‘
en deux parties égales en E, et que laligne CF eft adjacente, le rectangle AFC A = = S s A, : dividcgur AB ‘ig“?{'
avec le carré EC fera égal au carré EF. Mais le carré EF eft égal au carré EG. [Fig. 4] bifariam: adic@a autem eftlinea

Donc le rectangle AFC avec le carré CE fera égalau rectangle AGB avecle carvé
BE. Or, le carré CE ou EA eft égal au carré EB. Donc auffi le rectangle reftant
AFC eft égal au reétangle AGB. Pour certe raifon, comme FA a AG ainfi
BG eft 3 CF. Mais comme FA 3 AG ainfi DB eft 2 BG et ainfi aufli FC 2 CD.

23) Consultez, sur cette construction, la note 2, p. 13 et lap. 15 du Tome présent. Nous
avons exposé ailleurs, aux p. 4—6 du Tome présent, comment I'étude de la construction
de Nicoméde a été pour Huygens le point de départ d’autres recherches sur les problémes
solides et surtout de ses solutions nouvelles, qui vont suivre, du probléme des deux
moyennes proportionnelles.

24) Voir les p. 26—27 de I'¢dition du Bale (Heiberg, I1I, p. 12o—1 27).

25) Voirla Prop. V, p. 242—243 de l'ouvrage cité dans Ia note 31, p. 10 du T. . Pour comparer
la construction de Vidte avec celle de Nicoméde on doit identifier respectivement les points
A, B, C, D, G et Hdelafigure de Viéte avec les points B, A,L,C,D etE dela figure de

e 15 du Tome présent. Alors on s'apergoit que Viéte commence sa construction par

deviendra le point B de cettederniére figure et dont le dia-

métre est égal au plus grand des deux segments donnés. Dans ce cercle il inscrit une corde LA
¢gale au plus petit segment et il prend CL — LA. Ensuite il tire la droite AD paralléle a CB
et la droite BE de maniére qu'on a DE = AB. Alors, d’aprés lui, AE est la premiére des
deux moyennes et la seconde est la distance du point Eau point d’intersection du cercle
avec BE, mais puisqu’ ona DE= BA on voit aisément que cette distance est égalea BD.
Ainsi la comparaison de la solution de Viete avec celle de Nicoméde, qui donne AE et GK
fait connaitre une nouvelle propriété de la figurementionnée, c’est-
GK. On a, en effet, BD : DE— CA: AE, donc BD: 2DE —4 CA:

la pag
décrire un cercle dont le centre

pour les deux moyennes,
a dire I'égalité de BD avec

BG. Ergo re

cum qlr:.ldra[o ex KB, 2quabitur quadrato KG. Et addi%o utrflt:z:fiucr;m?r(j[[;
KE, erit re@tangulum AGB uni cum quadratis BK, KE | hoc eft uni cum
quudl:a[o BE,‘aequaIe quadrato EG. Similiter quia AC bifa’riam dividitur in E

& adje@ta eft linea CF, erit rectangulum AFC cum quadrato EC w@quale quaZ
drato EF. Quadratum autem EF aquale eft quadrato EG. Eric igitur rectangu-
lum AFC cum quadrato CE, xquale rectangulo AGB cum quadrato BE. ;&:gui
quadratum CE feu EA xquale eft quadrato EB. Ergo & reliquum re&zm.gnlum
AFC sequalg reétangulo AGB. Quare ficut FA ad AG ira BG ad CF. Ut autem
FA ad AG ita eft DB ad BG, & ita quoque FC ad CD. Igitur ut DB, hoc eft,

?@Eu,ltﬁl}}gi%?( AH =GH: AE ; mais, puisqu’ on a de méme GK: AH — GH : AE, ilen
*6) Voir, dans la ,,Géometrie”, Tarticle: , L’inuentio i &
- p- 4‘69’—470 du ’.l‘ome VI de I’édition d‘Xdam et T:mrllmi;. W R el

) Voir Pouvrage cité dans 1a note 5>p- 100 du T. V. Auxpages 147—148 du second volume on
i yvtronve, en effet, une dé}noustr};tion alamode des anciens de la construction de Descartes.
LS a{xalyse de Ila const}'uctloﬂ qui va suivre ici en premier lieu fut inventée le 9 mars 16 z

(voir la ;?remlére partie de la piéce N°. X1, p.49—50 du Tome présent). Lelendemain H 5-

gens 'rédlgen la construction et la démonstration en forme (voirles p. 50 et 51 de | 'lély

m’ennonnée); ensuite il les modifia ce méme jour (voir la note 5 dela. iéceglente‘ S

Cest cette derniére rédaction qu’on retrouve ici avec de légéres altératim}:s. i

25)

S
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Donc comme DB, c’eft-i-dire AC, 2 BG, ainfi BG efta FC, et FC a CD, c’eft-2-
dire AB. Ce qu’il fallaic démontrer. Quanta ce que nous avons dit, que I'on peut
également trouver par la defcription d’une hyperbole commentla droite FDG doit
dcre tracée,, cela fera évident par ceci: fuppofons que I'on ait fait en forteque EF,
EG foienc égales, et que on prenne GN égale i DF. Le point N eft ainfi fur
I’hyperbole que ’on tracera par le point D aveclesdroites FA, AG comme asymp-
totes *. Mais le méme point N eft auffi fur la circonférence de cercle, dont le
centre eft E et le rayon ED; (car ceci fe comprend facilement, puifque le triangle
FEG eft ifoctle et que NG eft égala DF). Par conféquent le point N eft donné
par Pinterfecton de hyperbole et de la dice circonférence. Mais D auffi eftdonné,
La ligne FG eft donc donnée en pofition en la menant par les points N et D. Et
la conftruction eft évidence.

AUTREMENT 3°).

Autour du diamétre AC égal i Ia plus grande des lignes données on décrit un
cercle; on y place AB égale a la plus petite des droites données et on acheve le
parallélogramme AD; puis, AB érant prolongée,, on méne du centre Eunedroite
EHG, de telle mani¢re que HD, HG foient égales encr’elles. Suppofons quielle
coupe la circonférence en L. Je dis qu” on a trouvé les deux moyennes BG et GL.
aux deux droices AC, AB.

Prolongeons 3'), en effet, GE jufqu’ ala circonférence en K , joignons AK et
menons BO qui lui foit paralléle. Alors les triangles AEK, BHO fonc femblables;
et comme AE eft égalea EK, BH et HO feront aufli égales entr’elles. Maisencore
HG , HD font égales entr’elles. Donc toute la droice OG eft égale a BD, c’est-
s-dire au diamétre AC ou LK; et aprés avoir enlevé la partie commune 1@l
refte des lignes égales LG, OK. Mais le re¢tangle KGL eft égal au reftangle
AGB. Donc comme KG eft 2 GA ainfi BG 2 GL. Mais comme KG a GA ainfi
OG eft 3 GB et ainfi auffi le refte OK , c’est-3-dire LG, a BA. Donc comme 0G,
Ceft-a-dive AC, 2 GB ainfi BG efta GL et GL 2 AB. Ce qu’il fallaic démontrer.
Or, Pinvention de cette conftrution a la méme origine que la précédente 32).

29) Voir, & la p. 46 recto de 1°édition de Commandin, citée dansla note 4, p. 6 du T. I, la pro-
position suivante: ,Si hyperbolac recta linea vecurrat in duobus punctis, producta ex utraque
parte cum asymprofis conueniet: & lineae, quae ex ipsa abscissae intersectionem, & asymp-
totos interiiciuntur, aequales erunt.”

39) On retrouve la construction qui suit 3 1a p. 52 du Tome présent.

31) La démonstration qui va suivre ne différe pas sensiblement de celle qu’on trouve, sous la
datedu 5 juin 1652, dans ledernier alinéa de la piece XI. p.49—53 du Tome présent. L’avant-
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AC ad BF} ita BG ad FC, & FC ad CD, hoc eft, AB. Quod erat dem, Quod
autem diétum eft, etiam deferiptd hyperbole inveniri quomodo linea FDG
ducenda fit, h?nc conftabic: Factum enim fic, ut EF, EG fint zquales, & {uma-
tur GN :;equa_[ls DF. ITraque punétum N eft ad hyperbolem qua defcribetur per
D. pul.lftl.lm circa afymprotos FA, AG* Sed idem punéum N eft quoque ad
C.II'.CLlll cu.'cumferentiam cujus centrum E radius ED: (Hoc enim facile intel-
ligitur quia criangulus FEG eft ®quicruris, & NG @qualis DF) Itaque datum
eft punctum N ad incerfectionem hyperboles & circumferentiz dicte. Sed & D

datu!'n eft. Datur igitur poficione linea FG ducenda per punéta N, D. Et com-
pofitio manifefta eft. f

ALITER 3°).

Circa diametrum AC majori datarum lincarum @qualem circulus defcribarur
& ponatur AB minori datarum @qualis, & perficiatur parallelogrammum AD:
produ@tique AB, ducatur ex centro E reéta EHG
ed ratione ut HD, HG fint inter fe zquales. Secet
autem circumferentiam in L. Dico duabus AC
AB duas medias inventas effe BG, GL. i

Producatur 3%) enim GE ufque ad circum-
ferentiam in K, & jungatur AK, eique parallela
ducatur BO. Similes itaque funurinngult AEK
BHO; & quia AE =qualis EK , etiam BH, [10
equales erunt. Sed & HG, HD inter fe ®=quales
funt. Igitur tota OG =qualis BD, hoc eft, dia-
metro AC vel LK ; & ablatd communi IO ¥ :‘elin—
quentur ®quales LG, OK. Eft autem re@an-
gulum KGL =quale retangulo AGB. Ergo ut
_KG ad GA ira BG ad GL. Sed ut KG ad GA
[Fig. 5.] ita eft OG ad GB & ita reliqua OK, hoc cft,
MR R QLG ad BA. Ergout OG, hoceft, ACad GB ira

uod erac demonftr. Hujus aut ioni
i i 2 em conftru
inventio eandem cum praecedent originem habet 5=), tetiohls

dernier alinéa de cette méme
dela construction.
32 i
) Voir la note 9, p. 52 du Tome présent,

picce contient uneautre démonstration et fait connaitre Iorigine

R, 2. Conic.*)
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AUTREMENT 3%).

Soient données AB et Q auxquelles il s’agifle de trouver deux moyennes pro-
portionnelles, AB écant d°ailleurs plus grande que Q.

Prenons AF égale & la moitié de Q et ayant prolongé AB des deux cbeés, foit
BR égale 2 certe droite méme. Elevonsa AB la perpendiculaire I'C, et portons
RC égale a RA ; puis joignons BC et menons AE paralléle a cette droite. Enfin,
ayant appliqué une régle au point C, mouvons la jusqu” & ce qu’elle aic la pofition
CD, ol elle fait CE égale a AD. Jedis qu'entre AB et Q les deux moyennes pro-
portionnelles font CE et ED.

Joignons en effet CA. Alors, comme RA et RC font égales erque I'angle CFA
eft droit, RA fera 3 AC comme AC au double de AF, c’eft-a-dire 2 Q, et par
conféquent le carré AC fera égal au rectangle fur RA et Q. Maisle carré AC
avec le catré AD et le double du rectangle DAF, c’eft-a-dire le reétangle formé

* 12,2, i) paT DA et Q, égale le carré DC*. Donc le carré DC équivaudra au carré DA
augmenté des reftangles conftruits avec DA et Q ecavec RA et Q, ceft-a-dire
augmenté avec le retangle fur DR et Q. Mais le carré DB eft égal au rectangle

+6.2. i) RDA avec le carré AB * Donc, comme le carré DB au carré DC, c’eft-a-dire
comme le carré AB au carré AD, (car, comme DB & DC el eft ABAEC ou
AD) ainfi le reétangle RDA avec le carré AB fera au rectangle fur RD, Q avec
le carré AD. Et pour cette raifon le rectangle RDA fera aufli au rectangle fur

“19.5.Fn ) RD, Q comme le carré AB au carré AD*. Mais, comme le carré AB au carré
AD, ainfi AB eft 2 ED en longueur: car, comme BA 2 AD, ainfi CE, c’eft-a-dire
la méme AD, 2 ED. Donc le rectangle RDA eft au retangle fur RD, Q, c’eft-a-
dire AD eft 2 Q, comme AB a ED. Permutant donc et invertiffanc, BA eft A AD
comme ED 3 Q. Mais aufli, comme BA 2 AD, ou CE, ainfi CE 2 ED. Donc,
comme AB 4 CE ainfi CE 2 ED et ED 2 Q. Ainfi donc entre AB et Q lesmoyennes
proportionnelles font CE, ED. Ce qu’il fallait démontrer.

33) Comparez, auX pages 54—56 du Tome présent, la piece N° XII, datée du 16 et du 19
mars 1652. Elle contient dans une autre rédaction la construction et la démonstration qui
vont suivre, et elle nous fait connaitre analyse qui lesa amenées.

34) Voir la note 15, p. 29 du Tome présent.

35Y) Voir la note 2, p. 46 du Tome présent.

36) Voir la note 26, p. 311 du Tome XI.

_—
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ALITER 3%),

Sint date AB & 'Q quibus duas medias proportionales invenire opus fic; AB
autem quam Q major.

Dnn:dm Q fumatur qualis AF, & productd AB ucrimque, fit ipfi 2qualis BR.
Erigatur autem ad .AB perpendicularis FC, & ipfi R A 2qualis ponatur RC: &
jungatur BC, & huic parallela ducatur AE. Denique applicata reguld ad punc-
tum C_, moveatur ea quoufque pofitionem habeat CD, faciens CE =qualem AD.
Dicointer AB & Q duas medias efle CE, ED.

Jungatur enim CA. Igitur quia =quales funt RA, RC & angulus CFA retus,

C
E
D AV TR I
e y b

[Fig. 6.]

erit RA ad AC ut AC ad duplam AF, hoc eft, Q: ac proinde quadratum AC
xquale reftangulo fub RA & Q. Quadratum autem AC cum quadrato AD &
duplorectangulo DAF, hoc eft, fub DA & Q contento,, equatur quadrato DC *, *r2.s. 7/,
Igitur quadratum DC mquabitur quadrato DA uni cum rectangulis fub DA Q i
& fubRA, Q, hoc eft, uni cum rectangulo fub DR & Q. Quadratum autem’DB’
xquale rectangulo RDA & quadrato AB*. Igitur ut quadratum DB ad quadratum *6. 2. £lem.:*
DC, hoc e{l, ut ﬂuadr, AB ad quadr. AD,, (eft enim ut DB ad DC fic AB ad EC i
five AD) ita erit reGtangulum RDA cum quadrato AB ad rectangulum fub RD
R, cum quadrato AD. Quamobrem & rectangulum RDA ad rectangulum ful;
AD, Q, ficut quadr. AB fzd q.uadr. AD *. Eft autem ut quadracum AB ad quadr, *19.5.5em.%)

D, ita AB ad ED longicudine: nam ut BA ad AD fic CE, hoc eft. i fa AD ad
ED. Ergo re@angulum RDA ad rectangulum fub RD é hoz f.‘h pAD ada
ficur AB ad ED. Et permutando & invertendo, BA ad AD uc iED ad Q7 Arqui th
BA ad AD, hoc eft, CE ita CE ad ED. Ergo ut AB ad CE ita CE :;d E(ll) &

>

ED ad Q. It i o i
Oﬂendengum_aq“e inter AB & Q mediz proportionales funt CE ,ED. Quod erac
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Prosr. 1V.

Ftant donné un carré dont Pun des cités eft prolongé, appliguer dans Pangle
cxtérieur une droite de grandeur donnée qui pajfe par le fommet oppofés?).

Soit BA un carré dont le coté FA eft prolongé. Soit donné auffi Ia ligne K
Ec quiil s’agiffe de mener la droite BDC de telle facon, que la partie inter-
ceptée DC foit égale & la droite donnée K.

Suppofons qu’ aux carrés fur K et EB foit égal le carré EG; fur BG comme
diamotre décrivons le demi-cercle BCG, coupant la droite F'A prolongée en (&
et menons BDC. Je dis que DC eft égale a cette droice K. Joignons en effet CG,
GD; et foit CH 4 angles droits fur BG.

Puifqu’ alors les triangles BED, CHG font femblables et que les cOtés BE,
CH autour des angles droits font égaux enu’eux, le cbeé DB fera auffi égal au
¢6t6 GC, et DE 2 GH. Mais les carrés CD, CG, Ceft-a dire les carrés DC, CH

+ 471 Ern>®) et HG, font égaux au carré DG*, c’eft-a-dire aux carrés GE, ED. Done, retran-

chant d’ici le carré ED et de Ia le carré HG, les deux carrés DC et CH feront
égaux au carré EG, ceft--dire aux carrés de K et EB *. Maisle carré EB eft égal
au carré CH. Done aufli le carré reftant DC fera égal au carré K, et la droite DC

2 K méme. Ce qu’il fallaic démontrer.
Cette démonftration eft différente de celle que I’on trouve chez Pappus Alex.
livre 7. prop. 72 ). Mais la conftruétion ne differe pas. Du refte nous avons

trouvé quelle sapplique aufli au cas fuivant.

ProsL. V.

Soit donné un carré dont deux cités adjacents font prolongés, appliquer dans
Pangle intérienr une droite de grandeur donnée qui pafJe par le [ommet 0pposé. 1
faut cependant que la droite donnée ne [oit pas moindre que le double de la diagonate

du carré*°).

Soit donné le carré AB [Fig. 8], et foient prolongéesles cotés AT, AE. Et ltoit
donnée la droite K, pas moindre que le double de la diagonale AB. Et qu’il faille
faire pafler par le fommet B une droite DC égale a K.

57)) Consultez, sur 'historique du probléme, la p- 106 du Tome présent. i
38) ,,In rectangulis triangulis, quadracum quod alatere rectum angulum subtendente describitur,
aequale est eis, quae 2 lateribus rectum angulum continentibus describuntur, quadratis.

(Clavius, p. 147)-
39) Voir la page 206 versode 'ouvrage cité dans la note 3, p. 259 du T. IL
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Prosr. IV.

Qulatlr{m dato & uno latere producfo, aptare [ub angulo exteriori reftam
magnitudine datam que ad angulum oppofitum pertineat 37).

Efto quadratum BA cujus productum fic latus FA. Data verd linea K. Et opor-
teat ducere rectam BDC, ita ut pars intercepta DC fit date K 2qualis.

Quadratis ex K & EB fit zquale quadratum EG; & fuper BG diametro defcri-
ba‘mr femicirculus BCG fecans rectam FA productam in C, & ducatur BDC
Dico DC zqualem effe ipfi K. Jungantur enim CG, GD; ﬁtq,ue CHipfi BG ad
angulos rectos.

Quia igicur fimiles func crianguli BED,

g oy CHG, & latera BE, CH circa angulos

reétos inter fe @qualia, erit & lacus DB
5 =quale lateri GC, & DE ipfi GH. Sunt
autem quadrata DC, CG, hoc eft qua-
drata DC, CH, & HG =zqualia quadrato

dempto hinc quadrato ED), inde verd qua-
B ) H G drato HG; erunt duo quadrara DC &
[Fig. 7.] CH =zqualia quadrato EG, hoc eft qua-

dratis ex K & EB *. Quadracum autem * Bvconfirus.

EB =quale eft quadrato CH. Ergo & reli i
2 b quum quadratum DC a r
qu%irato; & recta DCipfi K. Quod erac oﬂendendﬁm. e
emonftratio hac ab ea diverfa eft qua apud P itur li
) a apud Pappum Alex. legitur lib. 7.
prop. 72 39), Conftrucio verd non differt. Cateri it
fequentem pertinere invenimus. SRR S

Prosr. V.

¢ szta‘ quadrato, é‘e’ dt.wbu: contiguis lateribus produclis, aprare [ub angulo
interiori reéi’;.;m magnitudine datam que per angulum oppofitum tranfeat. Opoc;*tet
autern non minorem ¢llé datam quam [t quadrati diametor dupla 0

Datum fit quadracum AB {Fig. 8], productaque latere AF, AE. Data vero

linea K, non minor dupld AB di {
e ipﬁ,K R pld iametro. Et oporteat per angulum B ponere reGtam

4°) Voir, pour I’historique du probléme, la p. 107 du Torne présent,

DG *, hoc eft, quadratis GE, ED. Ergo *47.1. Blen.**)
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$i K écaic égal au double de AB, la conftruction ferait évidente; alors, en eﬂ'etz
il faut mener par B la droite qui

I3 = eft 2 angles droits {ur ADB, et celle la
réfoudra le probleme. Mais alors que

A ¥ & c

K eft plus grand que le double de
4 AB, la conftruction s’exprime parles
‘ mémes mots que dans le probleme

précédent; et la démonttration aufli

B E € eft la méme.
/ Or, que la circonférence BCG

coupera la droite AT prolongée, cela
eft manifefte par ceci. Puifque K
eft plus grande que le double de la
diagonale AB, le carré fur K fera
plus grand que huit carrés EB. Donc
le carré EG fera plus grand que neuf
& ; carrés fur EB; et par conféquent
ey EG eft plus grand que trois fois EB.
Donc la moiti¢ de BG, c’eft-a-dire le rayon du demi-cercle décrit, eft ph}s grand
que EB ou BF; il eft donc néceflaire que la droite AC foit coupée par lacirconfé-
rence BCG.

N

ProsL. VI

Soit donné un lofange dont Pun des clrés [oit prolongé, appliquer zfims Pangle
extéricur une droite de grandeur donnée qui paffe par le [ommes oppofé ).

ST b L Soit donné le lofange AB, dont le
e coté FA eft prolongé. Soit donnée auffi la

ligne K. Et quil s'agiffe de mener la

droite BDC, de telle fagon que la partie

- S interceptée DC foit égale i cette ligne K.
v Menons la diagonale AB et prolongeons

\ le coté BE; et foit le carré AG égal aux

carrés de K et AB. Sur BG décrivons un

‘ ‘ arc de circonférence qui foit capable d’un

B L E N & angle égal A BFA, Elle coupera le co'[é
[Fig. 9.] FA prolongé, ainfi quil fera prouve. Puis,

vers le point d’interfeétion C menons BC. Je dis que }a partie DC interceptée
de certe ligne eft égale a la droite donnée K. Mais d’abord voici comment on
férence décrice coupe le coé A prolongé. Menons AN

démontre que la circon oo
;eltellc facqon que I'angle BAN foit égala I'angle BEA ou BEA. Alorsle triangle
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Si K wmqualis fueric duple AB, conftrutio manifefta eft; tunc enim per B

ducenda eft qua fitipfi AB ad an-
L i 1 gulos reétos, eaque propofitum effi-
ciet. Cum verd major erit K quam

4l = x < dupla AB, conftruétio iifdem verbis
pracipitur atque in Problemate pra-
cedenti: & demonftratio quoque eft
eadem.

E & Quod autem circumferentia BCG

fecabit produttam AF hinc mani-
feftum eft. Etenim quia K major eft
dupld diametro AB, erit K quadra-
tum majus oto quadratis EB. Traque
quadratum EG majus quam quadrata
novem ex EB ; ac proinde EG major
quam cripla EB. Dimidia igitur
“[Fig.8.] . BG, hoc eft, radius defcripti femi-

circuli major quam EB vel BF;
unde necefle eft reétam AC fecari 4 circumferentia BCG.

o

Prosr. V1.

Rhombo dato , & uno latere produblo, aptare [ub angulo exteriori linean mag-
nitudine datam que ad oppofitum angulum pertinear 4*).

Sit datus thombus AB [Fig. 9], cujus productum latus FA, Data autem linea
K. Ec oporteat ducere retam BDC, ica ut pars intercepta DC fit ipfi K zqualis.

Ducatur diameter AB, & latus BE producatur; & quadratis ex K & AB fic
@quale quadratum AG. Et fuper BG circumferentiz portio defcribatur qua
capiat angulum ipfi BFA @qualem. Secabit ea productum latus FA, ut modo
oftendetur. Itaque ad interfectionis punétum C ducatur BC., Dico hujus partem
interceptam DC linez date K ®qualem effe, Quod autem circumferentiadefcripta

‘lacus FA - productum fecabic, fic primum oftenditur. Ducatur AN it uc fic

angulus BAN angulo BF'A vel BEA =qualis. Itaque triangulus BAN triangulo
BE,AA fimilis eft, ac proinde ifofceles quoque. Quare fi fuper BN circumferentia
deferibatur qua capiat angulum BFA, ea continget latus FA in A punéto. Sed

#1) Voir, pour I'historique du probléme, les p. 107—108 du Tome présent. La rédaction du texte,
qui va suivre, ne différe que légérement de celle de la pi¢ce du 23 octobre 1653 (p. 247—248
du T. I), envoyée 2 van Schooten. Et cette derniére picce est le résultat d’un remaniement
de celle du 9 février 1652, que I'on trouve aux p-26—31 du Tome présent et qui contient
P'analyse, qui a amené la construction, dans sa forme primitive un peu différente de celle du
texte. Voir, sur cette modification, la note 8, p- 28 du Tome présent.
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BAN eft femblable au triangle BEA, et par conféquent ifocele comme celui-ci.
Pour cette raifon, fi fur BN on décric une circonférence capable de I'angle BFA,
elle touchera le cdté FA en A. Mais BG eft plus grand que BN: car le carré AG
eft plus grand que le carré AN ou AB, puifqu’il eft égal aux carrés de Ker AB.
Done AG tombera en dehors du triangle ifocéle BAN. Ecainfi il eft érabli que la
circonférence déerite fur BG et capable d’un angle égala BEA ou BAN coupe la
ligne FAC. Soit M I'autre point d'incerfection, joignons BM, GC, et foit AL la
perpendiculaire abaiffée de A fur BE.
Puis donc que le carré AG eft égal aux carrés fur K et AB, et queleméme carré
AG eft égal aux carrés AB et BG diminué du double du re@tangle GBL, c’eft-
A-dire moins le reGangle GBN; le carré K fera égal au carré BG moins le
re€tangle GBN, c’eft-a-dire au rectangle BGN. Mais, comme le retangle BGN
au rectangle BE, GN, ainfi BG eft a BE. Done, comme BG 2 BE ainfi aufli le
carré K au rectangle GN, BE, ceft-a-dire au rectangle GBE moins le re&tangle
NBE. Mais le rectangle CBD eft égal au rectangle GBE, parce que GBefta BC
comme DB & BE A caufe des triangles femblables GBC, DBE; ils ont en effet
I'angle en B commun, et Pangle BCG eft égal 2 Pangle BED. De méme le carré
AB eft égal au rectangle NBE, puifque, 2 caufe des triangles femblables, NBefta
BA comme AB i BE. Donc GB fera a BE comme le carré K au reftangle
CBD moins le carré AB. Mais au reétangle CBD moins le carré AB équivaut le
rectangle DA, AC; cequi fe prouve ainfi. En effet, puifque le quadrilacere CGBM
eft dans un cercle, les angles CGB et BMC enfemble font égaux A deux angles
droits. Mais de méme les angles EDB, ADB. De ceux-ci EDB eft égala ’angle
CGB en vertu de la fimilicude des triangles GBC, DBE. Donc auffi ’angle BMC
fera égal a I'angle ADB. Les triangles ABM, ADB ont done les angles M et D
égaux encr’eux. Mais aufli les angles en A et le coté AB commun. Er ainfi les dits
triangles font femblables et égaux. Par conféquent AM égale AD et MB égale
BD, et I'angle MBA égale ABD. Donc dans le triangle MBC Iangle B eft divifé
¢n deux parties égales par la droite BA, et par conféquent le rectangle MBC
moins le carré BA eft égalau reangle MAC. Mais le rectangle CBD eft égal au
re@tangle CBM et le rectangle DAC égal au rectangle MAC. Doncle rectangle
CBD moins le carré BA eft égal au re@angle CAD, ainfi qu’ila été dit. Ainfi
GB eft 2 BE comme le carré K au rectangle DAC. Mais, comme GBa BE
ainfi le rectangle GBE, Ceft-a-dire le rectangle CBD, eft au carré BE. Donc,
comme le carré K au reétangle DAC ainfi le rectangle CBD 2au carré BE. Or, le
rapport du rectangle CBD au carré BE eft compofé du rapport DB a BE | c’eft-a-
dire DC a CA, et du rapport CB a BE ou BF, Ceft-a-dire CD A DA, Donc aufli
le carré K eft au rectangle DAC dans le rapport compofé du rapport DC a CA e
DC a DA, c’eft-a-dire dans le méme rapport que celui du carré DC au rectangle
DAC. Pour cette raifon le carré K eft égal au carré DC; et DC a K en longueur.

Ce qu’il fallaic démontrer,
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BG major eft quam BN: nam quadratum AG majus eft quadrato AN vel AB,

cum fit 2quale quadratis ex K & AB. Quare AG cadet extra triangulum ifofcelem:

BAN. [raque manifeftum eft circumferentiam fuper BG deferiptam capientemque
angulum ipfi B'A vel BAN qualem fecare lineam FAC, Efto alterum interfec-
tionis punéctum M & jungantur BM, GC & cadat in BE ex A perpendicularis AL.

T Quia igitur quadratum AG xquale eft

quadratis ex K & AB: atque idem quadra-

wm AG xquale quadratis AB & BG minus

i3 i duplo rectangulo GBL, hoc eft, minds re-
¢ ¢tangulo GBN;; erit K quadratum zquale

quadrato BG minds rectangulo GBI, hoc
eft, reGtangulo BGN. Eft autem ut reétan-

> gulum BGN ad reftang. BE , GN ita BG

& ad BE. Ergo ut BG ad BE ita quoque qua-
i3 RER & dratum K ad re@angulum GN, BE, hoc

[Fig. 9.] eft, re@tangulum GBE minus rectangulo

NBE. Eft autem rectangulo GBE aquale rectang. CBD, quoniam GB ad BC ut
DB ad BE propter triangulos fimiles GBC, DBE ; habent enim angulum ad B
communem, & angulus BCG ipfi BED eft mqualis. Irem re@angulo NBE @quale
eft quadArat_LHn AB quia propter triangulos fimiles eft NB ad BA ut AB ad BE
Ergo erit GB ad BE ut quadracum K ad reftangulum CBD mintis quadrarto AB.
LEft autem retangulo CBD minds quadr. AB @quale rectangulum DA , AC; quoci
fic oftenditur. Etenim quia quadrilaterum CGBM eft in circulo, ﬁmta,nguli’CGB
& BMC fimul duobus rectis zquales. Sed & anguli EDB, ADB, Quorum EDB
@qualis angulo CGB propter fimilicudinem tiangulorum GBC, DBE. Ergo &
angulus BMC aqualis eric angulo ADB. Trianguli igicur ABNf, ABD angulos
M&D incer fe =quales habent. Vertim & angulos ad A, & latus AB commune.
Imque' di&ti trianguli fimiles func & zquales. Quare AM wqualis AD, & MI;
?equalls BD, & al_Igulus MBA =qualis ABD. In triangulo igitur MBC an,'nlus B
in duo @qualia dividicur  re@ta BA, ideoque rectang, MBC minis qnadﬁxto j3A
@quatur rectangulo MAC. Sed retangulo CBM zquale eft re¢tangulum CBD; &
rectangulo MAC zquale rectang. DAC. Igitur rectang. CBD mindis quadrato ]’}A
zquale rectangulo CAD, uti diétum fuit. Eft itaque GB ad BE ut quadr. K ad
reftangulum DAC. Sicut autem GB ad BE ita eft re@tang. GBE, hoc eﬂc re;fhn‘ L
CBD ad quadracum BE. Ergo ut quadracum K ad rectang. f)AC i[a’rc&ang
CBD ad .qnadmtum BE. Ratio autem rectanguli CBD ad quadr. BE compoﬁi;
eft ex ratione DB ad BE, hoc eft, DC ad CA, & ex ratione CB ad BE five BF
hoc eft, CD ad DA.. Ergo & quadr, K. ad rectang. DAC eam habet rationem uw;
componitur ex ratione DC ad CA & DC ad DA, hoc eft, eam quam quadr'\?m;
PC ad rectang. DAC. Quamobrem quadr. K. quadrato DC xquale eft: E; DC
ipfi K longicudine. Quod erat demonttrandum. ;
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Prosr. VIL.

Soit donné un lofange dont deux cités adjacents fam prolongés, appliquer dar}sl
Pangle imtéricur une droite de grandeur donnée qui paffe par le [ommet oppofé. !
faut cependans que la droite donnde ne foit pas moindre que le double de la diagonale
qui joint les deux ausres [ommets du lofange+*).

Soit donné le lofange AB dont on prolongcdlcs Coéé]; AF{%AE; follt ;1(::11:\1&:
roi ¢ i ¥ roite CD, paflantparle fo

aufli la droite K égale A laquelle il faut placer uneB’ SR 1}:1 diagopnale fmer
X angles droits fur elle la ligne SBR,
qui fera évidemment égale au
double de la diagonale FE. Donc
K ne doit pas éere plus petite que
SR. Si elle eft égale, on a fait ce
qui était propofé. Mais fuppofons
que la droite donnée K foit plus
grande que SR. Déja dans la
figure préfente laconftruction fera
telle qu’il fur propofé; la méme
que dans le Probléme précédent.
Mais la démonftration eft un
peu différente. Car d’abord on
démontre autrement, que la cir-
conférence décrite fur BG coupe
AF prolongée. Soit AL perpen-
diculaire 3 EB et menons ST de
facon que I'angle BST foitégal 2
angle EAF ou BES. Alors le
triangle BST eft femblable au cri-
angle BF'S; (car ils onc auffi les angles en B égaux:) et par conféquel}t le eriangle
BST eft de méme ifocele. On voit donc que la ligne AS eft égaled LB avecla
moiti¢ de BT. Pour cette raifon le double de AS fera égal au double de LB
avec BT toute entiére. Mais le double de ASeft le ql}z}dl‘uple (}e AF ou EB.
Donc le quadruple de EB eft égal au double de LB et BT. Et fi I'on prend Em.e
hauteur commune BT, le rectangle formé par le qua_druplc de EB et B’F fera
égal au double du rectangle LBT plus le carré BT. Etajoutant de part et d aucre
le carré BL, quatre fois le rectangle EBT avec le carré LB valudra deux. fms}l;e
re@tangle LBT avec les carrés BT, BL, c’eft-a-dire avec le carré I.,T. Mais p}n -
que en vertu des triangles femblables TB eft 2 BS comme BS i BF ou B]:Z, lfa }ef-
wangle EBT fera égal au carré BS; et pris quatre fois au carré RS. Erainfile

[Fig. 10.]
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Prosr. VIIL.

Rhombodato & duokbus contiguis lateribus produtlis , aptare [ub angulo interiori
rectam magnitudine datam que per oppofitum angulum tranfear. Oportet autem

datam non minorem ¢ffe quam duplam diametri que reliquos duos rhombi angulos
conjungit 4.

Sitdatus thombus AB [Fig. 10] cujus producanturlatera AF, AE; data autem
fit recta K cui zqualem ponere oporteat CD, per angulum B tranfeuntem. Ducatur
diameter AB, eique ad angulos rectos linea SBR, quz quidem zqualis erit duple
diametro FE. Igitur K non minor debec effe quam SR. Si vero zqualis, factum
eft quod proponebatur. Sed ponatur K major data effe quam SR. Erit jam in
fchemate hoc-prout propofitum eft conftructio eadem, quz in Problemate prace-
denti. Demontftratio autem nonnihil diverfa. Etenim hoc primd aliter oftenditur
quod circumferentia fuper BG deferipta fecat productam AF, Sic AL ad EB
perpendicularis & ducacur ST uc it angulus BST 2qualis angulo EAF vel BES.
Eft itaque triangulus BST triangulo BFS fimilis; (nam & angulos ad B 2quales
habent:) ac proinde ®quicruris etiam triangulus BST. Apparet igicur lineam AS
@quari ipfi LB cum dimidia BT. Quare dupla AS @quabitur duple LB & toti BT.
Sed dupla AS eft quadrupla AF vel EB. Ergo quadrupla EB zqualis duplae LB
& BT. Sumptique communi altitudine BT, erit rectangulum {ub quadrupla EB
& BT contentum, zquale duplo rectangulo LBT & quadrato BT. Et addito
urrimque quadrato BL , erit rectangulum EBT quater cum quadrato LB zquale
rectangulo LBT bis cum quadrads BT, BL, hoc eft quadrato LT. Quia verd
propter triangulos fimiles eft TB ad BS uc BS ad BF five BE , zquale eric rectang.
EBT quadrato BS; & quater fumptum quadrato RS. Iraque quadr. SR cum qua-

drato LB zquale quadrato LT. Quadratum vero K (quod majus eft quam RS
quadr.) una cum eodem quadrato LB zquale eft quadrato LG, uti ex conftru-
ctione manifeftum eft, quia feilicer quadr. AG zquale pofitum fuit quadratis ex K
& AB. Itaque majus eft quadr. LG quam LT, & LG major quam LT, & BG

#2) Voir, pour I'historique du probléme, les p. 109—110 du Tome présent. La construction etla
démonstration qui suivent en premier lieu se trouvent sous une rédaction différente aux
p-248—250du T. I dans la piéce du 23 octobre 1653, envoyée A van Schooten. Sous la date

du 11 février 1652 on trouve, p. 32—37 du Tome présent, une rédaction plus primitive, pré-
cédée de P'analyse qui I'a produite.
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carré SR avec le carré LB eft égal au carré LT. Mais le carré K (qui eft plus
grand que le carré RS) pris avec le méme carré LB eft égal au carré LG, ainfi
qu'il eft clair par la conftruétion, parce que, en effec, le carré AG fut pofé égal
aux carrés de K et AB. Donc le carré LG eft plus grand que le carré LT, et
LG plus grand que LT, et BG que BT. Pour cette raifon Ia circonférence décrite
fur BG, capable de I'angle EAT, coupera la droite AS; car une circonférence
femblable, fi elle était décrite fur BT, toucherait la méme droite au point S,
puifque angle BST eft égal & cetangle EAF et que le triangle BST eft ifocele.
Ensuite, que CD eft égal 2 K fe démontrera ainfi. Puifgue le carré AG eft égal
aux carrés fur K et AB, et de méme le carré AG égal aux carrés AB, BG avecle
double du rectangle GBI, & caufe de cela le carré K fera égal au carré BG avee
le double du rectangle GBL. Mais, comme BG a BE ainfi le carré BG avec le
double du rectangle GBL eft au rectangle GBE avec le double du rectangle EBL;
en effet, ces parties font féparément dans le méme rapport. Donc aufli le carré K
eft au rectangle GBE avec le double du rectangle EBL comme BG & BE. Mais
au re@tangle GBE équivaut le reftangle CBD, parce que CBeft 2 BG comme
EB a BD, a caufe des triangles femblables CBG, EBD; car ces triangles ont les
angles en B égaux et Iangle BCG égal & I'angle BED. De méme le carré AB
eft égal au double du rectangle EBL puifque, en-vertu des triangles femblables,
comme SA, ceft-i-dire le double de BE, & AB ainfi AB efta BL. Donc, comme
BG & BE ainfi fera le careé K au rectangle CBD avec le carré AB. Maisa ces
deux-ci équivaut le reétangle CAD, parce que dans le riangle CAD I'angle A
eft coupé en deux parties égales par la ligne AB. Donc, comme BG a BE ainfi
le carré K eft au rectangle CAD. Et de la nous concluons enfuite de la méme
facon que dans le cas précédent, que la ligne DC eft égale a certe ligne K, en
répérant #3): Mais, comme GB a BE, etc.

Autre [olution des deux problemes précédents ).

Soit donné le lofange ADBC [Fig. 11], dontle coté DB eft prolongé. Et foit
donnée la ligne G. Il s’agic de mener une droite ANF, de fagon que la partie
intercepeée NF foit égale a la droice donnée G.

43) Voir la p. 202 4 commencer par laligne 9 d’en bas.

44) Voir la p. 203 & commencer par la ligne 8 d’en bas.

45) La piece N° XIII, p. 57—59 du Tome présent, contient sous la date du 16201t 1652 les
mémes constructions et démonstrations dans une rédaction peu différente. On les retrouve
encore dans une lettre a van Schooten du 10 dée. 1653, p- 256—257 du T. L. Consultez, sur
leur origine probable, la note 1, p. 57 du Tome présent.
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quam BT. Quamobrem circumferentia fuper BG deferipta capax anguli EAF
@cabit_reé‘tam AS; nam fimilis circumferentia fi fuper BT defcribatur ea con-

tinget ipfam in S puncto, quoniam angulus BST ipfi EAF mqualis eft erian-
gulufque BST wquicruris. 5
Porro quod CD ipfi K wqualis eft, fic demonftrabitur. Quia quadratum AG
®quale eft quadratis ex K & AB: idemque quadratum AG aquale quadratis AB,
BG cum duplo re¢tangulo GBL.
— = Erit propterea quadratum K
aquale quadrato BG cum duplo
rectangulo GBL. Sicut autem BG
A ) s ¢ ad BE ita eft quadratum BG cum
duplo rectangulo GBL ad reétan-
gulum GBE cum duplo reétan-
gulo EBL; fingula enim ad fin-
gula eam habent rationem. Ergo
L& B T & & quadratum K ad rectangulum
A\ GBE cum duplo rectangulo EBL
ut BG ad BE. Eft autem rectan-
gulo GBE xquale rectangulum
R CBD, quoniam CB ad BG ut
EB ad BD, propter wiangulos
fimiles CBG , EBD; habent enim
angulos ad B ®quales & angulum
BCG angulo BED. Item duplo
R reftangulo EBL zquale eft qua-
: dratum AB, quia propter trian-

[Fig. 10.] gulos fimiles ut SA, hoc eft,

] dupla BE ad i

Igitur ut BQ ad BE ira erit quadracum K ad reéE)tangu]um Cﬁ%ﬁuﬁi:idi}a’;{;
éB. Sed hifce dno!ausiaequa.le. eﬂ reftangulum CADj; quoniam in triangulo
AD angulus A bifariam dividitur 2 linea AB. Ergo ut BG ad BE ita eft
quadr. K ad re@tangulum CAD. Atque hinc porro codem modo utin cafu prae-

cedenti concludemus lines i ¥ i i
A R ineam DC ipfi K ®qualem efle, repetendo ifta w98 S

Vtrumque precedentium Aliter + 5))8

Sit datus rhombus ADBC [F j X
. ig. 11] cujus produdtum latus DB. Et da
linea G. Oportet ducere re¢tam ANF, ut pars intercepta NI fit datae G[mqt::lifit.
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Menons la diagonale AB, et foic le carré AH égal aux carrés de G et }?B’
et menons HE paralléle 2 cete diagonale BA. Plagons encore AE égale ala
droite G, et prolongeons la jufqu’en F. Je dis que NE eft égale & cette méme
droite G,

Que l'on peut placer contre HE une droite AE égale 2 G, cela eft évident par
ceci. Le carré AH eft plus grand que la fomme des carrés AX et XH, parce que
langle AXH eft obtus. Mais le méme carré AH eft fuppofé égal aux carrés A’B,
ou HX, et G. Donc le carré G, ou AE, eft plus grand que le carré AX. D’ol
il paraic que Pinterfection E tombe entre les points H et X. : i

Prolongeons BD et plagons une droite DR égale 2 BD méme; foic RK
parallele 2 DA ou BC, et fuppofons que les droites FA, BA , HE prolongées
la rencontrent aux points M, Q, K; enfin, joignons RA et prolongeons cette
droite jufqu’en P.

Pui}qu(i DR eft égale 2 DB, et que RQK eft parallele a DA, MA fera
égale s AN et de méme QA égale d AB; mais I'angle BAR eft droit, parce
qu’il eft dans un demicercle, car les trois droites DB, DA, DI.{ font égales.
Or, BQ et HEK font paralleles; donc les angles en P font droits, et aufli HP
fera égale & PK. Donc le carré AL eft égal au carré AE augmenté du reftangle

* 122 Elm.*) HEK *. Mais le méme carré AH eft auffi égal aux carrés fur G, ou AE jec

fur AB. Donc le carré AB fera égal au rectangle KEH. Et pour cette 1'a1f011
KE eft & AB comme AB a EH. Or, comme KE 2 AB, ou QA, ainfi EM
eft A MA: ec comme AB 2 EH ainfi AF 2 FE. Donc EM eft 2 MA comme
AF 2 FE: Et par fuite EA 2 AM comme EA 2 EF. Donc EF\f’er_a ég‘al a AM :
ec par conféquent & AN. Donc aufli FN eft ¢gal 2 AE, c’eft-a-dire, i la droite
donnée G. Ce qu’il fallaic démontrer.

Soit de nouveau donné le lofange ADBC [Fig. 12], dontles f:émés ?D,BC
font prolongés, et foit donnée la ligne G. Il s’agit de mener une droite NF paffant
par le fommet A, et qui foit égale 2 cette ligne G. y "

Tragons la diagonale BA, et plagons y RAL a angles d}‘Ol[_S. Si %an Ge_('t
donnée moindre que RL, le probleme ne faurait écre conﬂ:rgu[, ainfi qu’il f.ut déja
dit plus haut 47). Et fi elle eft égale, on a déja fait ce qui ém'u demandé. Smt:lonc
G plus grande que RL. Dans la figure ci-jointe la conftruétion fera relle, qu il fut
propofé, et la démonftration la méme que dans le cas précédent.

46) Voir la note 15, p. 29 du Tome présent.
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Ducatur diameter AB, & quadratis ex G & AB fit ®quale quadratum AH, &
ducatur HE ipfi BA parallela. Ec AE ipfi G ponatur zqualis, eademque produ-
catur ad F. Dico NF ipfi G zqualem efle.

Quod autem ad HE poni potelt AE ipfi G =qualis , hinc manifeftum eft. Ete-
nim quadratum AH majus eft quadratis AX & XH, quum fic angulus AXH
obtufus. Sed idem quadratum AH zquale ponitur quadratis AB feu HX & G.
Itaque quadratum G feu AE majus eft quadrato AX. Unde apparet interfectionem
E accidere inter punéta H & X.

Producatur BD & ponatur ipfi
aqualis DR. & fir RK parallela
DA vel BC, eique occurrant pro-
duée FA, BA, HE, in punéis
M, Q, K: & jungatur RA, & pro-
ducatur ad P,

Quoniam igitur DR ‘zqualis eft
DB, & RQK parallela DA, erit
& MA 2qualis AN, & QA a2qua-
lis AB; angulus autem BAR rectus,
quum fit in femicirculo, nam tres
hz wquales funt DB, DA, DR.
Parallele autem func BQ, HEK,
ergo & anguli ad P redi, & erit
(Fig. 1.] HP zqualis PK. Eft itaque qua-

dratum AH @quale quadrato AE

und cum re@tangulo HEK*. Sed idem quadratum AH mquale eft etiam qua- *12.2. Elem.*?)

dratis ex G feu AE, & ex AB. Itaque quadr. AB @quale eric retangulo KEH.
Ac propterea KE ad AB ut AB ad EH. Verim ut KE ad AB feu QA ira
eft EM ad MA: & ut AB ad EH ita AF ad FE. Igitur EM ad MA ut AF ad
FE: Et proinde EA ad AM ut EA ad EF. ZEqualis cft igitur EFipfi AM;

quare & ipfi AN. Ideoque & F Nipfi AE, hoc eft, datx G. Quod erat demon-
frandum.

Sit denuo. datus rhombus ADBC [Fig. 12], cujus produéta latera BD, BC;
& dara fic linea G. Oportet ducere retam NF tranfeuntem per angulum A |
quaque zqualis fic ipfi G,

Ducatur diameter BA, eique ad angulos rectos RAL. Si igitar G minor detur
quam RL, problema conftrui nequit, uti fupra quoque dictum fuic 47). Si verd

47) Voir I'en-téte du probléme,, p. 205 du Tome présent,

27
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Mais ici doit étre démontré d’une autre manitre que I'on peut placer contre
la ligne HE une ligne AE égale 2 G. Soic RS égale A RB, etjoignons AS. Puifque
dans le criangle BAS on a mené la droite AR du fommet au milicu de la bafe,
les carrés BR et RA pris enfemble, c’eft-a-dire le carré BA avec le double du

* dapres I carré AR, feront la moitié des carrés BA, AS *. Par fuite le double du carré
lire 7. de Pap-

AB avec le quadruple du carré AR, c’eft-a-dire avec le carré R1., fera égal aux
carrés BA, AS. De forte que, ayant retranché de part et d’aucre le carré
BA, le carré AS fera égal aux carrés BA et RL, et par conféquent moindre
que le carré AH; car celui-ci eft égal aux carrés AB et G. Donc AS eft plus
petite que *AH. Mais elle eft plus grande que AR. Donc le point S tombe entre
R et Hj car angle ARH eft obtus. Par conféquent RH eft plus grand que RS
ou RB. Et comme, en vertu des triangles femblables, RH eft a HP comme RB
2 BA, HP fera auffi plus grand que BA; et le carré HP plus grand que le
carré AB. Mais le carré HP avec le carré PA eft égal au carré AH, c’eft-a-dire
aux carrés BA et G. Donc, comme le carré HP eft plus grand que le carré AB,
le carré PA fera au contraire plus petit que le carré G. Ileft donc clair que,
fi du point A comme centre on décrit une circonférence de rayon AE égala G,
elle coupera laligne HE.

Prosr. VIIL

Trouver dans une conchoide les limites de la courbure contraire #9).

Nous connaiffons la conchoide qu'imagina Nicoméde, par laquelle il divifa
'angle en trois parties égales 5°) et trouva auffi deux moyennes propor[ic‘mnel—
les 5*). Soit CQD [Fig. 13] 5) cette ligne, G fon péle, et AB la régle a 'aide de

48) 11 g'agit de la ,,Propositio CXXII” du ,Liber VII” des ,Mathematicae Collectiones”, On
y lit (p. 234 verso de I'édition de Commandin): ,,Sit triangulum ABC, & ducatur quaedam
recta linea AD, quae ipsam BC bifariam secet [in D]. Dico quadrata ex BA AC quadrato-
rum ex AD DC dupla esse” (Hultsch, T. I, p.856—857)-

49) Voir, pour I'historique du probléme, les p. 110—112 du Tome présent.

5¢) Voir la note 8, p. 86 du Tome présent.

1) Voir la Piéce N°I1,p 13—15 du Tome présent. I

%) Dans notre figure, reproduite par phototypie d’aprés Ioriginal, la lettre D est renversée et
Ia lettre O peu différente d’une C imparfaitement imprimée.

e
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@qualis, jam fattum eft quod quaerebatur, Sit igitur G major quam RL. Erit in
[chemate adjecto, ficut propofirum eft, constructio & demonftratio cadem qua in
cafu precedenti.
. Illud aucem hic aliter eft oftendendum, quod ad lineam HE poni poteft AE
ipfi G 2qualis., Sit RS @qualis RB, & jungatur AS. Quoniam igitur in trian-
x gulo BAS a vertice ad mediam
bafin duta eft AR, erunt qua-
draca BR & RA fimul fumpta,
hoc eft, quadratum BA cum
duplo quadrato AR, fubdupla,

quadratum AB duplum cum
quadruplo quadrato AR, hoc
eft, cum quadrato RL, 2qua-
bitur quadratis BA, AS. Quare
ablato utrimque quadrato BA ,
ericquadratum AS aquale qua-
dratis BA & RL, ac proinde
minus quam quadr. AH; nam
hoc =quale eft quadratis AB
& G. Eft igicur AS minor

[Fig. 12.]

quam AH. Sed major eft quam AR. Ergo punétum § cadit inter R & H; angulus

enim ARH obtufus eft. Major itaque eft R quar
triangulos fimiles fit RH ad HP ut RB ad BA Ne
& quadratum HP majus quadrato AB. At quadratum HP cum quadrato PA
@quatur quadrato AH,_ hoc eft, quadratis BA & G. Ergo cum quadratum HP fic
majus quadrato AB, erit invicem quadr. PA minus quam quadr. G. Pater igictur

uod fi centro A ci i i cadi B q o
EIE i circumferentia deferibatur radio AE ipfi G 2quali, ea lineam

m RS vel RB. Et quum proprer
ritquoque HP major quam BA ;

Prosw. VIII.

In Conchoide linea invenire confinia flexus contrarii +7).

Conchoidem intelligimus

_Conch quam Nicomedes excogitavit;
divific crifariam s°), : e AR

uas medias invenit proportionales 5 Efto ea
proporti
& d d 1 ) CQD,

quadratorum BA, AS#, Traque * zer 120. lib.

7. Pappi *°).
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laquelle elle a écé décrite, et que GQ coupe aangles d}'oits. Telle eft donc l_ﬂ pro-
priéeé de cetre ligne que, fi 'on mene vers elle une droite qu'c]conquc du pozn;xG,
la parciedecette droite comprife entre la conchoide et la droite AB eft égale 2 AQ.
Or, puifquil apparait qu’une certaine partie dg laconch(')lde, comme CQD dmém
lafigure préfente, eft concave vers le pole G; mais que Ja ligne reftante, pr olon'g ©
de part et d’autre parmanicre de direjufqu’a Linfini, eft cm}rbéc en fenscoutruyc,
on demande de quelle fagon on pourrait déterminer les points ol commence Pin-
flexion contraire. Et nous avons trouvé, en effet, pour celala conﬁrué’tmu‘fmvnmc.
Soit aux deux droites AG, AQ une troifiéme proport.ionnelle‘AE,a prcnd.re
,du cdeé de G. Et plagons GF égale 1 GE. Soit enfuite GR 2 angles droits
fur GQ et égale au double de GA. Et décrivons la parabole RO,.C\O}][ le fomx;lc{
eft R, axe RG et dont le paramerre eft égal ?LAG. Du centre I et aveé.
comme rayon décrivons une circonférence, qui coupe la pa}'ﬂbolc en O ét
menons la droite OC, paralléle d AB, qui rencontre la conchoide aux points C,
D. Ceux-ci feront les points cherchés i la limite de la courbure e 53).
Cette conftrution-la eft générale. Mais file carré fur AQ n’eft pas plus grand

¥ r {fi le probléme par la rifection
que le double du carré AG, nous effectuerons auffi le p FE AL i

facon différente fui-
vant que AQ fera plus
grande on plus perite
B que AG. Car fielle eft
plus petite, on décrira
une circonférence du
centre A[Fig. 14]avec
le rayon AG, etony
placera GK égale au
double de GE, trouvée
e comme ci-devant. On

>m prendra enfuite GM
H

égale ala droite GH,
qui fous-tend letiersde
5 = la circonférence KHG,
et par M on menera
comme avant DC pa-
rallele a2 AB. Mais fi
3 AQeftplusgrandeque
[Fig. 14.] [Fig. 15.] AQG '[%ig.g 157 les
autres chofes feront faites de la méme facon, mais il yaura cette différence, qu’il f:!ut
diviferarcKP, quiaveclarc GK completeune demi-circlonfel:mce,eutrmspamcs
égales, ecdéterminer une des partics PH, et prendre GM égalela fous-tendue GH.

(-]
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[Fig. 13] polus G, regula autem AB cujus ope defcripta eft; quam fecet GQ
ad angulos rectos. Hec igitur linez proprietas eft, ut ductd ad ipfam rectd qualibet
ex G punéto, pars hujus inter conchoidem & reétam AB intercepta fit ipfi AQ
2qualis.

Quum autem appareat partem quandam Conchoidis ut in fchemate fubjecto
CQD verfus polum G cavam effe, lineam verd reliquam in infinitum licet utrim-
que productam in diverfum curvari; que-
fitum eft qua ratione puncta ea determinari
poffenc ubi contraria flexio initium capit.
[t nos quidem ad hoc fequentem invenimus
conftruétionem.

Sit duabus AG, AQ tertia proportionalis
AE, fumenda verfus G. Et ponatur GF ®qua-
lis GE. Porro fit GR ipfi GQ ad angulos
rectos , & =qualis duple GA. Et defcribatur
parabole RO, cujus vertex fic R axis RG,
E 6 a ® M e Jatus rectum ipfi AG 2quale. Centro autem
F radio FR circumferentia defcribatur, quee
parabolen fecet in O; & ducatur OC paral-
lela AB occuratque conchoidi in punétis C,

D. Hwzc erunt punéta quafita in confinio
\ 3 flexionis contraris $3).
] Ifta autem Univerfalis eft conftructio. At
quando quadratum ex AQ non majus eft
[Fig-13.] quam duplum quadrati AG , arcus trife@ione

propofitum quoque efficiemus 54). Et diver(e
quidem prout AQ major vel minor erit quam AG. Etenim (i minor, defcribenda
eft circumferentia centro A [Fig. 14] radio AG, in eaque ponendo GK aqualis
duple GE, inventz uc prits. Et rete GH qua fubtendit triencem circum-
ferentiz KHG wqualis fumenda GM, & per M ducenda ut ance DC ipfi AB
parallela, Cum vero AQ major eft quam AG [Fig. 15], ceteris ad eundem
modum compofitis, hac tantum differentia eric quod arcum KP, qui una cum
arcu GK femicircumferentiam explet, in tria @qualia dividere oportet, & par-
tium unam confticuere PH, & fubtenfz GH mqualem fumere GM. ;

E Gono% 18V § ¢ ’

$3) Cette construction date du 25 septembre 1653, puisqu’ on la retrouve avec Tanalyse qui I'a
amenée dans la pi¢ce N° XX, p. 83—85 du Tome présent.

4) Les deux constructions qui suivent se retrouvent dans la méme piéce du 25 septembre 1653
aux pages 85 et 86,
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Enfuite le probleme eft plan 55) lorfque AG égale AQ. Alors en effetil faut
que GM foit égal au cdté du triangle équilatére inferit dans le cercle. De méme
lorfque le carré AQ eft double du carré AG: alors, en effer, GM eftdouble
de GA.

Mais il fera encore plan dans d'aures cas innombrables, dont on pourra aifé-
ment diltinguer ceux, qui fe réduiront a la trifection de I'angle.

55) La considération des cas o le probléme devient plan manque encore dans la piéce N° XX
(p- 83—86 du Tome présent); mais on la trouve déja dans une letcre 2 van .sjchnntsnvdu
23 octobre 1653 (p- 246 du T.I). De plus on y rencontre, comme aussi dans la piéce N® XX,
mais biffée depuis, la remarque que, dans un certain sens, le probléme serait toujours plan
2u cas o il se laisse exécuter a Laide de la trisection de 'angle, puisqu’ alors cette trisection
pourrait s’ plir alaidedela hoide ménie, qu'on suppose tracée. Sur cette remarque
on peut consulter Iavant-dernier alinéa de la p. 7 du Tome présent, la note 10, p. 86 etla
note 4, p. 232 du méme Tome.

gt s e S
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Porro planum eft Problema 55) cum AG ®qualis AQ. Tunc enim GM fit
@qualis lateri trigoni ordinati in circulo inferipti. Item cum quadratum AQ
duplum eft quadrati AG : fic enim GM dupla ipfius GA.

Sed & aliis cafibus innumeris planum erit, quorum ii quidem facil® difcerni
poterunt , qui ad anguli trifectionem reducuncur.

ERRATA ).
Pag. 1.lin. 2. post porsioni, intexpone semicirculo minori. Item tribus hisce locis, Pag. 1. lin. 7.

Pag. 3. lin. 3 a fine. Pag. 4. lin. ¥, post portio, lege semicirculo miner. Pag. 30. in fig. mutetur P.
n B. Pag. 43. lin. penult. lege 31415926533 Pag. 44.1in. 5. pro 3144. lege 3145.

FINIS.

56) De ces merrata” nous avens tenu compte dans le texte; voir la note 1 ,P- 120, qui se rapporte
Aaux pages 121 et 1233 lafigure 16, p. 161 et lapage 179, 1. 23 et L. 27.




